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Chuong trinh ton trung hoc ca s& dugc trinh bay theo cac chi dé. Trong mdi chd dé ¢ quy
dinh chuan (mirc d6 c4n dal) vé kién thic va ki nang tuong ddi chi tiét. Do nhimg quy dinh vé thai
lugng day hoc, mdi chi dé duoc phan phdi trong mot hoac nhiéu bai hoc cia SGK. Dé gidp hoc
sinh THCS ndm vimg kién thirc va phuong phap gidi toan, ching tdi bién soan bd sach :

PHUONG PHAP GIAI TOAN THEO CHU PE

B4 sach gém 8 quyén. Mdi kp hai quyén: mdt quyén bao gém cac chii 86 S6 hoc (9p 6), Dai s6
(Iop 7, 8, 9); mdt quyén bao gém cac chii dé Hinh hoc.

Sach dugc phan chia thanh cac chuong véi tén chuong nhu trong SGK. Méi chuong gém
cac chi dé. Mi chi dé gém hai phén : |

A.  Kién thic cdn nhd. Phan nay trinh bay tom tAt nhang kién thic co ban va nang cao

can thiét cho viéc giai toan.

B. Cac dang bai tap co ban. Dua vao nhing ndi dung co ban cla timg chi dé, ching

10i dua ra cac dang bai tap dé thuc hanh va luyén tap cac ndi dung phuc vu cho chu dé.

Trong moi dang bai tap c6 ba néi dung chinh sau day : Phuong phap giai; Vi du; Bai tap.

Mbi phuang phap gidi dua ra mét s6 vi du minh hoa tiéu bidu.

Heé thong bai tap, vé co ban gdém hai loai : Loai 1, ap dung truc tiép phuong phap va cac vidu

néu trén; Loai 2, gdm cac bai tép van dung mot cach téng hop cac phuong phap do.

Cac tac gia da danh nhiéu thoi gian dé sap xép cac chi dé theo thir ty ldgic cta chuong
trinh; lya chon cac vi du va bai tap tir dé dén kho va c6 géng dap ing nhu ciu ndm ving kién thic
ca ban ca da s6 hoc sinh, dng thai hudng hoc sinh di sau (& mdt s bai tap ¢o ddu **"), phat trién
nhimg kién thire dugc truyén thu va rén luyén ki nang.

Mac du b sach da duoc cac tac gia nhiéu nam kinh nghiém gidng day day cong bién soan
nhung ciing khdng thé tranh khoi thiéu sdt, rat mong duoc ban doc gop y.

Moi thie ti gip ¥ xin gidi vé
P. Khai thac va Quan li Dé tai - Cong ty CP Sach Gido duc tai Tp Ha Noi.
Dia chi : Lo BI DN 14/3 - Nguyén Khdnh Toin — Quan Hoa - Ciu Gidy — Hi Noi.
Ha Noi, ngay 01 thang Olnam 201 1.

Cac tac gia
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Chuong 1 )

SO HI?U Ti - SO THYC

Chuadél
TAP HQP Q CAC SO HUU TI

A. KIEN THUC CANNHO

1. Sé hiru ti

S4 hiru ti 1a s viét duge dudi dang phan sb % véia, b e Z;b#0. Tip hop
cée sd hiru ti duge ki hiéu 1a Q.
2. Bidu dién sé hiru ti trén tryc sé
Mdi s6 hiru ti duge biéu dién boi mdt diém trén truc s6. Khi biéu dién trén truc
sO (ndm ngang), néu x < y thi diém biéu dién x & bén trdi diém biéu dién y.
X y

. a—— .
* *

. &
i -

3 -2 -1 0 1 2 3
3. So sanh hai sé hiru ti

*Chox = — 'y = 8 voim > 0.
m m
Néua<bthix <y.
Néua = bthix = y.
Néua>bthix>y.
* S6 hiru ti 16n hon 0 goi 1a s6 hiru ti duong.
S6 hiru ti nhé hon 0 goi la s6 hiru ti dm.
S6 hiru ti 0 khong 1a sb hiru ti duong ciing khong la s6 hiru ti am.
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* Néu a, b cung dau thi -:- >0.

Néu a. b trai dédu thi % <0

CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Nhén biét mét sé hiru ti
PHUONG PHAP GIAI
Muén xac dinh xem mdt s6 ¢o la s6 hiru ti hay khong, ta hay bién d61 xem sb
do co dang -E vora,b e Z ,b#0 hay khong.
Vi DU
. 3 .
Vidu 1. Cacs6 0.3 . -1.35 . I'I ¢o la so hiru ti khong ? Visao ?
Giai

Ta c6 thé viét 0.3 = l—':-l el At bl o

=
=
& |w
&

3 ,
Nhu vay cac s6 0,3 , =135 ; 15 déu la s hiru ti

Vi dy 2. Céc 50 thap phan v han tuan hoan 0.(3) . —1.2(34) ¢6 la s6 hiru ti
khong ? Visao ?
Gidi

L0.01) = —— nén0(3) =3 .0(1) = -
9y .

>

Nhin xét - 0(1) =

< |

| |
9 3

12 34
-1.2(34) = - (1.2 +0.0(34)) = - [—+——-.U.l(ll)}
1010

__(£+34 1) 1222 -611
10 1099 990 495

Nhu vay cac s0 0,(3) . =1.2(34) déu la sd hiru ti
Vi dy 3*. Cho s6 x thoaman x* = 2 Hoi sé x ¢6 1a sé hiru ti khong ?




Gidi
Gia sir x la sé hiru ti thi x = % voia,beZ b#0.(ab) = I

2
Theo bai rataco x° = 2 tirc la T 2 &al = 2b°

b2
Suy ra a’ 2néna: 2,viviva=2m(me Z).
Do do4m’® = 2b’<>2m’ = b’ Suyrab’:2nénb:2
Tiua: 2 b:2maiuthuan voi(ab) = |
Vay x khong thé la s6 hiru ti
@ Nhdn xét. Céac s6 tu nhién, s6 nguyén, sb thap phan hiru han va v han tudn
hoan, phan s6, hon s6 déu la cac s6 hiru ti

Il BAI TAP
. Visao cac sb-2.4 .-11;- =3 la cic 56 hiru ti ?
2. Diénki hiéu (€, €, <) thich hop vao 6 vudng
72 0z; -120N: % 0. zOQ: 066. 00
3.  Diéntén cac tap hop (N, Z, Q) vao 6 vudng -
-sel]; —%EE]. 02el]; -l% e O

4*. Cho so xthoamanx’ = 5 Hoi x ¢6 la s6 hitu ti khong ?
V& so d6 biéu dién quan hé gitra cac tdp hop sd tr nhién, s6 nguyén, sb hiru ti

Day s nao sau ddy cung biéu dién mét s6 hiru ti ?

a}—().?r,n—g;i
10 20
b)S;_—S.:—IE
-1 2

2 =7 =14

) —, — ,—
13 13 26



DANG 2. Bidu dién céc s6 hiru ti trén truc s

. PHUONG PHAP GIAI
Pé biéu dién s hiru ti -;— (a € Z, b € N*), ta chia doan thing don vi (ching
han tir diém 0 dén diém 1) thanh b phin biing nhau, liy mét doan lam don vj
méi (bing -é— don vj cii).
Néu a > 0 thi s6 hiru ti % duge biéu dién bai diém M ndm bén phai cua 0 va
céich 0 mét doan bing a don vi méi.
Néu a < 0 thi sé hiru ti % dugc bidu din boi diém N ndm bén trii cua 0 va
cach 0 mdt doan bing| a | = —a don vi méi.

. vioy

Vi du 1. Biéu dién sb hiru ti % . —27 trén truc so.
Giai

-1

0 1

<t Z
s
LY} z

S6 hiru ti % biéu dién bdi diém M nim bén phai ctia 0 va cach 0 mdt doan

bing S don vi mdi (1 don vi méi =-é- don vi).

S6 —2— = :‘_?Z biéu dién bai diém N nim bén trai cua 0 va ciach 0 mét doan

bing 2 don vi méi (1 don vj méi = % don vi).

Vi dy 2. Dién s hiru i thich hgp vao & vudng.
E D I A l B C

o i 3 1
1 03 1




Gidi
* Piém A nim bén phai diém 0 va 0A = 301 (véi 0 = é) nén diém A biéu
dién sb 3 :

5

* Tuong ty diém B va C nim bén phai diém 0 va 0B = 8.01 ; 0C = 12.01
nén diém B biéu dién sb %. diém C biéu dién s6 %
* Piém D va E nim bén trai diém 0 va OD = 2.01 : OE = 9.0I nén diém D
bidu dién s “?2 diém E biéu diln sb '5—9.

Tir 46, ta ¢6 thé dién nhu sau

E D I A B C
-1 0oL 1
29 = J Ll 8 12
5 5 5 3 5
BAI TAP
Biéu dién trén cung mt truc sb cdc s6 hiru ti sau

—2;—1l 4 I e Ié;l.
2 4’ —4

Trén tryc sb dudi ddy, cac diém A, B, C, D, E biéu dién s6 hiru ti nao ?

........................
+

Dién s6 hiru ti thich hgp vao 6 vudng.
=1 0

e

DANG 3. So sdnh céac sb6 hiru ti

PHUONG PHAP GIAI

Dé so sanh hai sb hiru ti ta ¢6 thé lam theo cac cach sau :
- Pua hai s6 hiru ti vé cing miu duong rdi so sanh tir sd, tir s6 nao 1ém hon
thi s6 d6 1ém hon.



- Hoc sir dung nhén xét b > 0,d > 0 thi % > % khi va chi khi ad > be.

a C & ©
- Hoiic sir dung nhdn xét : Néu — = 1> = =1 thi = > =
a ung nhan b 4 it
Nu2+1>S+mids><
b d b d
I.vioy
Vi dy 1. So sanh céc s6 hiru ti x va y, biét :
a)x——-l—vé .
g T gt
13 -3
b)x = —vay=- —;
IX= VYT
3
¢)x =—-—vay =-0,7.
4
Giai ‘
Dua x va y vé hai phan s6 c6 cing mau duong réi so sanh tir.
a)xz_l—_-u_s\fé)*=i=:2.l'
7 56 -8 56
-8 _ =21
Do-8>-21 nén — > — . Viviyx>y.
56 s6 7Y
b)x=l§-véy=-:§=§=2.D013>9nénx>y.
15 5 > 15
t:)x=———31=£wﬁy=——l’)7’=_—?=-—28
4 40 1 40
Do -28 > -30 nén y > x.
ViduZ*.a)Chocécséhtrutix:%;y=%; = viia,b,c,de Z
+

vib>0,d>0vax<y.
Hay chimg to ring x <z <.
b) Hay viét ba s6 hiru ti khac tir s§ va khic miu sé sao cho ching 16n hon

~L vanho hon -+
5 6

10



Gidgi
a)Do-:-<§vﬂb>0,d>Osuyraad<bc. (1)

Cong thém ab vao hai vé cua (1) ta duoc ad + ab < be + ab
=a(d+b)<b(a+c)
s a+c' 2)
b b+d
Cong thém cd vao hai vé cua (1) ta dugc ad + ¢d < be + ¢d
=(@a+c)d<(b+d)c
a+c _ ¢ 3)

< -,
b+d d

a+c
b+d

Tir(2)va(3)tac6%< <£hayx<z<y.

b) Theo ciu a) ta ¢c6
-1 -1 _ -1 _-=2_-I
5 6 5 11 6
-1 _-2_ -1 _-3_=-2
5 11 5 16 11
-1 _-3_-1_-4_ -3
5 16 5 21 16

Viy | -4 _-3_-2_-I

5 20 16 11 6
Vi du 3. So sdnh cdc sd hiru ti x va y sau bing cach nhanh nhét.
999 1000
aA)X = — vy = —— ;
556 557
ik = =313 el -314 :
370 371
300 -500
)X = — vy = ——,
=299 507
Giai
a) Nhan thdy 999 - 556 = 1000 — 557 = 443 nén ta lam nhu sau :
o1=29_ 43 _ 1000 443

556 556 '° 557 557
1



443 _ 443

— > — nénx-1>y-1.Suyrax>y.
T i
b) Nhin thiy 370 + (- 313) = 371 + (-314) = 57 nén ta lam nhu sau :
370 370 371 371
57 57
— > —nénx+1>y+1.Suyrax>y.
370 3 Sailad
¢)Nhanthiy x < -1 vay>-1.Dodéx <y.
lll. BAI TAP
10. So sanh cic s6 hiru ti sau ddy :
a)—O.Svﬁ_—ﬂ-; b)lz Vég;
100 9 5
o) -15 i 10 ; d) -295 Vi -280.
37 -29 118 133
11. So snh céc sb hiru ti sau bing cach nhanh nhat.
a);lvé 1 : b) 357 va -1000;
10 1000 -358 999
o) -15 va 151515 : d) -999 va 1199.
31 -313131 605 -805
12. Sip xép céc s6 hiru ti sau theo thir ur ting dan
:}-;:—5-;0.5:—12;1—0.
5 9 3 9

13. Hay viét ba sb hiru ti xen giira hai s6 hiru ti —% vé—% .

14. Choa, b € Z va b > 0. Hiy so sanh hai s6 hiru ti

a . a+2010
a) — va >
b b+2010
b)gvé a+".v6ineN‘.
b b+n
15*. Chimg t6 ring néu > < < (b>d > 0) thi = < = < —.
b d b d b-d

12



Chudé2
CONG, TRU' SO HOU T

KIEN THUC CAN NHO

1. Cong, trir hai sé hiru ti

Dé cong, trir hai sé hiru ti ta ¢6 thé viét ching dudi dang hai phan sb cung
miu duong va dp dung quy tic cdng, trir phén sd.

*Véix = i,y= E(a,b.me2‘1;m-‘-'O).lacfb:
m m
a b a+b
x+}'=—-+-—=~—
m m m
" _a b _a-b
m m m

* Phép cOng cac s6 hiru ti ¢o cac tinh chit sau :
-Giaohodn:x+y =y+xvimoix,y € Q.
-Kéthop:(x+y)+z=x+(y+2)vdimoix,y, z€ Q.
~Congvoi0:x+0=0+x =xvéimoix € Q.

* $6 dbi cia sb hiru ti x = -E-(a,be Z,b#0)lasd-x = Zb-‘f‘- i

Tacox-y =x+(-y)voimgix, y € Q.

2. Quy tic “chuyén vé "

Véimoix,y,ze Qthix+y=z&x=2-y.
Trong Q, ta ciing c6 tdng dai sb, trong d6 c6 thé dbi chd cac sb hang, dat dau
ngodc dé nhom cac s6 hang mot cich ty ¥ nhu tong dai s trong Z.

13
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CAC DANG BAI TAP CO BAN
DANG 1. Thyre hién phép tinh céng, tror

PHUONG PHAP GIAI

pé thl,rc hién phép tinh c{ng, tnr s6 hiru n ta c6 thé lhuc hién quy tic cong trir
hai s6 hiru ti. D6i véi day tinh c6 nhiéu s6 hang ta ¢6 thé ap dung tinh chat giao
hodn va keét hop, quy tic ddu ngodc dé thue hién mot cach hop li nhat.

vipy

Vidy 1. Hay tinh :

a)-—li+:i : b)15+j; c) i_[—_ﬁ]
15 20 9 8 9

Giai
Sau khi quy déng mau s6 chung, ta cong (trir) tir va gilr nguyén mau
. o8 =4 =l sl =3 . sid=3 i

}...___ — O — —

15 20 15 S5 15 15 15 15
BISE e 5 Wi T
9 9 9 9

-7 [—5] -7.5 _ -63 40 _-23
) ——| —|=—+— = —+— :
8 9 72 72
Vi du 2. Tinh gia trj cic biéu thirc sau theo cch hop li nhit :

a)A = (l_i_l].g.(.z. ? ll]
315 7 3 15 7

b)B = 0,25 + 3-[1-3“1).
5 8 5 g

Gidi
Ap dung céc tinh chat giao hoan va két hep, ta ¢6

nr A () -1t
on- o (3]

= (1—1—-1-]4-1-—:
R 4 8



16.

17.

18.

Vi dy 3. Hay viét s6 hiru ti -;T;" dudi dang :

a) Tong cua hai s6 hiru ti am ;
b) Hiéu cua hai s6 hiru ti 4m ;
¢) Hi¢u cua hai s6 hiru ti dwong ;
d) Téng cua hai s hiru ti trai déu.
Giai
C6 rat nhiéu cach viét thoa man diéu kién bai ra, ching han :
e e, L

d -7 =10 3

BAI TAP
Hay tinh :
-4 3
a) —+0,25 ; b)25-|-=1;
) 15 ) [ 7]

4.9 -9 15
c)l=+3—; ) i
) 7 4 - )27 30
Hay tinh :

5 .23 16 2.15,..6 2 [—2] 14

8) —+———; b) 135+ —+1—; c ;
11 29 11 AR T }5 7) 10

Tinh gid trj cua cc biéu thirc sau theo cich hop li nhat :

2 1.3 7 5 11
a)P = --[——)+————[-—]+-——+— ,
3 4) 5 45 97 12 3B

—[s-3.:1)_[6+1_8)_(,_3,16
b)Q—[S 4+5) [6+4 5] [2 4+SJ'

15



19.

20.

16

a) Hay viét s6 hiru ti 14—5 dudi dang tdng cia hai sé hiru ti duong.

b) Hay viét s6 hiru ti :2%9 dudi dang tong cua hai sb hiru ti m

¢) Hay viét s6 hiru ti -2—295 thanh téng ctia mt sé nguyén va mét so hiru ti
khong @m nho hon 1.

a) Hay viét so :l% thanh hi¢u cua hai s6 hiru ti am.

b) Hay viét sb 5% thanh hi¢u ctia hai sb hiru ti tréi déu.

DANG 2. Todn tim x

PHUONG PHAP GIAI

Dé tim s6 hiru ti x trong mot dﬁng thire chira phép 1 tinh c{ng, trir ; ta ap dung
quy tic chuyen X vé mot vé (vé trai), chuyén cac s6 hang da biét sang v¢ con
lai (vé phai) ri thu gon no.

viDy
Vi du 1. Tim s6 hiru ti x, biét :
a)x+§=i; b)x—§=l;
5 7 6 6
) im &2 -x=10
7 10 7
Giai
3 4 4 3 20 21 -1
3)X+-=—¢ax=—--¢:x=___ = —
5 7 7 5 35 35 35
b)x—§=l¢x=§+l¢x=l.
6 6 6 6
=3 -9 - 9 =50 63 13
) —=X=—OX=—+— X = — .
7 10 7 10 70 70 " 70
d)i—x-lﬂcx——-—lo z_mzﬂ
T 3 T



Vi duy 2. Tim x, biét :

a)x-l=2+l b)i-[i):l-x
5 2 6 5 |8 8
c)—l.25+£-x=2 djzl- i:%-[i]
15 2 5 3 7
Giai
i 3 1 6 45 S5 56 18 .13
)X = —+—t—=—4—¢—=—=—=]|—,
5 2 6 30 30 30 30 15 15
741(71)434-1
b)x= ————— =|———=|——=——_——=
83 5 8 \8 85 4 5 20
2 2 7
=—I,25+—-2=-—3—— —_—=-3- —==-3—,
a 15 3 70 e
d)x: l i—£-£=2+[-‘-+i]_(£+i
2 3 3 7 2 5 3 7
= E—§= +]+-3——l-i =2+ _3___5..=2£
10 21 10 21 10 21 210
. BAITAP
21. Tim s hiru ti x, biét :
4 -2 5
. e b)x-=- =-13;
A 9 / ) 9
=3 4
¢) — -x=-0,75; d)1- =-0,15-x.
5 5
22. Timx, biét:
a)-—l,62+3+x=7; b)4§._x-_-'_l+l;
5 5 5 2

c)ﬁ-x: 2_2_\;;
7 5

23. Tim x, biét :

I[ 1] 5
a) —=| X+=|=—;
2 3) o

2PP G TOAN 7

5 1 I

d) =-— +0,25 = 3— —-x.
13 2

P

17
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Chudé3
NHAN, CHIA SO H(PU TI

KIEN THUC CANNHO
1. Nhan hai sé hiru ti

- an'x:%,yz%(a.b,c,deZ;b.d#O)tacé
a ¢ ac
X.y=—.— = —,
b d bd .
Hai s6 hiru ti ¢6 tich bing 1 goi 1a hai sd nghich dao cuia nhau

Nghich dio cia sb hiru ti % a2 @beze).
a

Phép nhan cic sd hiru ti cling c¢6 cdc tinh chit giao hoan, két hop, nhin
véi 1, phan phdi véi phép cong.

2. Chia hai sé hiru ti
. vaix=%.y.:%(a.b,c,dez;b,c.dw)taca
g8 © ad ad
Xiy=—:!—= — —=—/

b'd bec be
* Thuong cua phép chia s6 hiru ti x cho s6 hiru ti y (y # 0) goi la ti sd cua
hai s x va y, ki hi¢ula = hay x : .
y

CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Thye hién phép tinh

PHUONG PHAP GIAI

* Pé thyc hié¢n phép tinh nhan, chia sb hiru ti ta viét céc sé duéi dang
phdn sb rdi 4p dung cac quy tic cia phép tinh vé phin sb. Ddi véi mot
tich ¢6 nhiéu thira sé ta c6 thé ap dung céc tinh chat giao hoan, két hgp dé
thyc hién phép tinh hgp li nhat.



I

* Trong ddy tinh c6 ca cac phép tinh ¢dng, trir, nhén, chia ta thuc hién theo

thir ty : nhan, chia trudc ; cdng, trir sau.

vioy
Viduy 1. Hay tinh

-3 -17

2 -7 2
3.]-=1; b) —:-1—-]; —:6; d)o0,15: —.
N [ s] ar ( 15] 9 1o T
Giai
a) 3.[-3) ) W N
5 5 5 5
w2 {22225
8 5 3 5 8 -7 8
P W W O |
10 106 106 20
o152\l 15 18 _ 1518 27

18 100 17 100(-17) 170"
Nhdn xét: Tich (thuong) cia hai sd hiru ti cing déu la sb hiru ti duong.
Tich (thuong) cia hai sé hiru ti tréi du 14 sé hiru ti 4m.

Vidy 2. Hay tinh :
- 15
b) (-3). 22, L2 [-i];

a):é_l?_(:ﬁ].
7 =13415 )" 25 =141 12

c) Eﬂ(—g], d) [_11].;’_[_41]
35 56 | 5 2) 4 2
Gidi
q) =3 12 [-14‘=(-3).(-|2).(—14)__3.12.14__g_
7 -13015 7.13.15 7.13.15 65
-28 ( -28 -15 - .28.15.
by (-3).=28 15 _1)=(_3)£_._13__5=328 155 _3 .
25 -14°\ 12 25 14 12 25.14.12 2
c)E“_S[_E)=§i__3=_343=_36 .
3536\ 5) 755 755 15’
|

B [-11]:1{ -]=:§.i‘9 o2 g
2)" 4 233

Nhn xét: Tich ciia mdt s chiin cac s6 hiru ti am la s6 hiru ti duong.
Tich ctia mdt s6 1é cac s6 hiru ti 4m 1a s6 hiru ti 4m.

19



Vi du 3. Tinh gia tri cia biéu thirc sau theo cach hgp li nhat.
a) A = .2.._6.. g..- 5 2 2
37 7 T
/

& '

»

11

b)B = —13 E
5

5.
+2.01,211
5 9 2 9

( -
c)C: _4 E)E [_ 2)
3 L8

d)D = i (.L——.]-}-i-[_._.__].
9 \15 3) 9 \11 22

!
2=
)z
2.
3’

Giai
Vin dyung tinh chit phan phdi cia phép nhan véi phép cong.
o A=36,3323
37 8 T3
3(6 3 2] 3
= = —_—— e —— | = -
SAF 7 1r 3
4 -
B = -13'3.1.._2. 3.,.3_&)_2
\ 28 55 951
= _13_E+H) E§=_l3 [.L!..E]:—-lz
\ 9 9)52 9 9

D = E(L_E},i:[
9°\15 15

Vi du 4. Hay viét s6 hiru ti -l—% dudi dang :



24.

25.

26.

f
a)A— E_l._l E) (E 2_2.2):

a) Tich cua hai so hiru ti.
b) Thuong cua hai so hiru ti.
Giai
C6 nhiéu cach viét thoa man diéu kién bai ra, ching han :
7_-711.-7_14 -1
Y553 5 310
5 7

b)E—g :(=3).

BAI TAP
Tinh
il I
=3)s—73 b)0,5:(-1-;
a) (-3) = )0,5 ( lz]

4 2 3
—-:|=-1=1]: d) 1=-:(-0.15).
c)l_’_( lﬁ] ) 8{ )

Hay tinh gid trj cua céc biéu thirc M, N, P roi sip xép cdc két qua tim duge
theo thir ty tir nho dén Iom

-3
M:—l2 l[ Il);
g3 ¥ 6

I
= 2=, =3=1.(=2,5) ;
21 (52
P = [E—O.ZJ.(O.S—i].
5 5

Tinh gia trj céc biéu thirc sau theo cach hop li nhit

T4 37 9 75
’1_2_]_3_3[1_2_}
5 7)4 4\3 7
\

b}B'lz 162 3 3}
— === == |+=.-
57 3% 9] 95

21



28.

29.

22

Tinh gid trj cta biéu thirc
ab 6ab) Sb% .. 2007 2011
- | =i bifta = —vAb = —.
2 7 ) 14 2010 2010

a) Viét sd hiru ti f-s- thanh tich cta hai s6 hiru ti.
£ X . =50 5w g ;
b) Viét sO hiru ti 3 thanh thuong cua hai s6 hiru ti.

DANG 2. Toan tim x

PHUONG PHAP GIAI

* Pé tim X trong mjt ding thirc, ta thyc hién quy tic cua phép tinh (+, -, x, 1)
* Dé tim x € Z thoa man diéu kién A < x < B véi A, B 1a céc biéu thic ta

cin tinh A, B rdi tir 46 suy ra x.

viDy
Viduy 1. Tim x, biét :
(
a) l+15J:1c=l b)[—l§-+x]:2=2l:
\ 2 5 5 1 6
( = .
c) x:ZlJ.l=—§ d) _4_,“.3:1;(_13)_
\ 3)7 8 7 5 8 3
Giadi
(1] 1 l 1 1
a) | =+1,5|x=—-=2x=—x==:2 (limthira s0) < x=—.
\ 2 5 9 5 10
(
b) —I§+x]:£=21¢-lé+x=—3 2(tms«c:blct:lua)
T 13 6 3 6 13
& X =2+l§-c=»x 3-‘:—
c)(xzzl].l=ﬁ@x.§.l=ﬁax=-—3-i(tumthuaso)
7 8 77 8 8 49
ﬁx=£~=-6l.
8 8



-4 7 1[ 2] -4 7 1-3
d) —x+—-==:|~l= | —Xt=—==.—
7 5 8 3 7 5 85

4 -3 7 -59 -4 413 _ 93

S —=X=— =D X=— I —= =2—.

7 40 5 40 7 160 160

Vi dy 2. Tim s6 hiru ti x, biét :

a) [3“%)(;-%] = 0; b) [x-%](h-l-l) >0;

¢)(2-x) (%—x) <0.

Giai
Nhédn xét. Vo x, y € Q thi :

Xy =0 x=0hodicy =0
Xy>0<x>0;y>0hoicx<0;y<0
Xy<0=x>0;y<0hodicx<0;y>0.

a)(3x+l)[x—1] =0 3x+ s =0hoacx--l- = (),
5 2 5 2
. 1 1 1 1
Tu3x+ — =0suyradx =-—@x=-—:3&Xx =-—,
5 5 5 15
Tt‘r:n:—l =Osuyrax=l.
2 2
‘w’a'lyx——l hoacx--l—
15 2
3 3
b)[x-%](2x+l)>0a xdibo hodc x—5<0
2x+1>0 2x+1<0
x-2>0 x>§ 3
Va 2 thi « 2 suyra x >—,
2x+1>0 x::--l 2
L 2
-
x=-—<0 x<5
\Y 2 thi - suyra x <-——.
2x+1<0 X <=

23
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Vay x € Q thoa min x-::-% hoic x:-g.

-
4 2-x>0 2-x<0
¢)2-x)|—-x| <0 h
) ( }(5 ] i—x-:() o4 :‘—-:4}0.
5 3
[2-x>0 (x <2 i
Vai { 4 thi { 4.Doddé —<x<2.
—=x<0 X>— 3
| [ 5
(2-x<0 [x >2
Vai { 4 thi « 4 (loai)
g—x:-o xc:;.

Véyerlhdamﬂn-:—':xf:l

Vi dy 3. Tim s6 x nguyén, biét riing

3.151+3.5-2-<x<[31:7-61].[—21].
73 s 2 703743

Giai
Thye hién phép tinh

2.151+2.53=§[I51+52]=2.21=9
- & 7 3 I -3 3} 7%
(31:7-61).(-21)=(3.1-£].ﬂ-=-6.'—7=14.
2 2 3 27 293 3
Dodo9<x<ldmaxeZnénxe {10;11;12;13)}.
Vi dy 4. Tim hai s6 hiru ti x, y sao cho
Xty=Xxy=x:y.
Giai
Tir diéu ki¢n suy ray # 0.
Doxy=x:ysuyrax=xyzc>x(yz—l)=0¢=x=0hoacy2-—l=0.

VGix = 0thitr0+y = 0.y suy ray = 0 (khong thoa man diéu kién).
Véiy? = Ithiy = 1 hodicy = -1.
Voiy = 1thix+]l = x.1. Vil

Véiy=-lthix-1=x.(-1),suyrax = %



1 1 | 1
I T = - = - '—+—l = = (=] = — :(-1).
RO rang vai x 5 y llac':a2 (-1) 5 (=1) 5 (-1)
. BAITAP
30. Tim x, biét :
) [1_3)=_l b)(-—3+125)x=l
9 5 2 3
1 2 4) -3 5 3) =2x -12
RN (e Py e T
c)a’”(a 9) 4 )[6 4) 3]

31. Tim cac so hiru ti x, biét ring :

32. Tim s nguyén x, biét ring :

( 1 3) _IJ i
-]l=:— || 4= |-—<=< ==,
2 -4 2] 4 8 2

33*. Tim hai s6 hiru ti x, y sao cho

X—-y=Xy=x:y.

Chu dé 4

GIA TR| TUYET DOI CUA MQT SO HO'U Ti
CONG, TRU, NHAN, CHIA SO THAP PHAN

A. KIEN THUC CANNHO

1. Gia trj tuyét doi cia mot s hiru ti x, ki hi¢u | x|, 1a khoang cach tir diém x dén

diém 0 trén tryc so.

il xnéuxz20
-X néu x < 0.
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Nhdn xét: Voimoix € Qthi [x[20; Ix] = |—x|va Ix]2x

2. Cong, trir, nhan, chia sé thap phan
. Dc cong, tru, nhén, chia cac so thip phan, ta co thé viét ching dudi dang phan
so thap phén ro1 lam theo quy tic cac phép tinh cong, trir, phan, chia phén so.
*Vaix,ye Qtaco:
{ Ix| |yl voi x, y cung déu
o : -
~Ix| . lylvorx, y trar déu

Ix| , ' 2
) m Vo1 X, y cung dau
% = H Vi X, y trai diu
y
CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Thyre hién phép tinh céng, trir, nhén, chia s6 thap phan

PHUONG PHAP GIAI

Trong thuc hanh, ta cong, trir, nhan, chia hai s thap phan theo cac quy tac
ve gia tri tuyét do1 va vé dau tuong tu nhu doi vai s6 nguyén.

D61 voi biéu thire ¢o nhiéu phép tinh va ¢o dau ngodc ta thuc hién quy tic
dau ngodc va thir tu thuc hién phép tinh nhu doi vai s6 nguyén,

Vi DU

Viduy 1. Tinh

a)(-1,23)-0,125; b) (-3.25)+ 1.74 ,
c)(-5,12) . (-3,2), d)(-9,15): 25

Giai
a) (-1,23)-0,125 = - (1,23 + 0,125) = -1,355.
b) (-3.25)+ 1,74 = -(3,25-1,74) = =151
¢)(=5,12) . (-3,2) = 5,12 .32 = 16,384
d) (-9,15): 2,5 = —(9,15: 2,5) = -3,66.
Vi dy 2. Tinh nhanh
a)A = (-295)+ 157+ (-1.5)+(-12.7).



M.
52,

53

54.

35.

Lai giai
D 1I00-3.8+x)=13.8+x)=100-1<8+x=99:3
ox=33-8ox=25.

) [((x+12)=17):5=4 o(x+12)-17=5.4
Sx+12=204+17 &x=37-12
&> X =25,

) x:15+42=15+25.8 =x:15+42=15+200
x:15=215-42 &x=15.173
< x = 2595.

4) (x+40).15=75.24x+40=5.24=x=120-40 x = 80.

BAI TAP

Tim sO wr nhién x, biét ring :

a) (x=-32)-15=0: b) 234 + (345 - x) =500 :

c) 456 - (x + 23) =326 ; d) (567 - x) + 121 = 641.

Tim s wr nhién y, bi¢t ring :

a) (5.y-15):5=0; b) 14.(y-7)=210:

c) 84-4.(2.y+1) =48; d) 15.y - 2009 = 1201.

Tim so tu nhién z, biét rang

a) [((z+32)-15).2=60: b) [161 + (153 - 2)]. 18 = 3870,
¢) [(z.z+55)-31].14=560: d) [43-(56-2)].12 =384,

Chi¢n thing Di¢n Bién Phu dién ra nam nao ? Biét ring s6 chi ndm la mot s6
¢6 bon chir s6 abed trong doé ab + c¢d = 73, cd - ab = 35.

DANG 4. Todn vé phép chia c6 du

PHUONG PHAP GIAI
Trong phép chia ¢6 du :

[sGbichia = s6chia x thuong s6 + s6 du (0 < s6 du < s6 chia). i
sO chia (s0 bi chia = 50 du) : thuong so. 1

| thuong s0 = (s0 bi chia - s6 du) : s6 chia. !
J

Ll

' sO du = 50 bi chia - s chia x thuong so.

27



I1.

II.
56.

57.

58.

VIDU
Vidu 1. Tim s6 du vi thuong trong phép chia :
1) 571 chiacho 15: 2) 763 chia cho 17.

Lot giai
Nhan xét rang s6 du bao gids cling nho hon s6 chia.
1) Taco 571 =38. 15+ 1.nén phép chia 571 cho 15 duge thuomg 1a 38 vadu la 1.
2) Do 763 =17.44 + 15, nén phép chia 763 cho 17 duge thuong la 44 va du 15.
Vidu 2. Tim s6 chia v thuong s6 trong phép chia. khi bi¢t so bi chia bang
49vasodula Il '

Lai gidi
Taco: sochia. thuong s6 = s6 bi chia-sodu=49 - || = 38,
Lai ¢6 @ sO chia phai lén hon s6 du, nén so6 chia ldn hon 11,
Taco: 38=38.1=19.2. Suy ra cé hai kha nang :
1) S6 chia la 38, thuong s6 1a 1.
2) So chia la 19, thuong s6 la 2.
Vi du 3. Tim s0 chia va s6 du trong phép chia, khi bi¢t s6 bi chia la 36 va
thuong la 7.

Loi giai
Goisochialab.sodular(beN ., 0<r<b)thi36=7.b+r.
Suyra7.b<36va8.b>36,dindénb=5,suyrar= 1.

BAI TAP

a) Tim s6 du khi chia mot s6 e nhién a cho 5.

b) Khi chia s6 tu nhién a cho sO e nhién b (b # 0), ¢6 bao nhién so du ¢
thé ¢6 ?

Mot truomg THCS ¢6 530 hoc sinh 1dp 6. Trudmg ¢6 15 phong hoc danh cho
I6p 6, mbi phong chira 35 hoc sinh.

a) Hoi nha trudmg ¢6 thé phan du so hoc sinh 1dp 6 khong ?

b) Phuong dn thay doi nhu thé nao d¢ tdt ca hoc sinh 16p 6 déu duoc hoc tai
JArueong ?

Trong phép chia sé tr nhién a cho b dugce thuong i q va dur.

a) Bicta=200vab=156. Timqvar.
b) Biét b=145,q=18var=17. Tim a.
¢) Bicta=167,r=15. Tim b va q.

d) Bi¢ta=185,q=18. Timbvar.



I1.

Chu dé 5
LUY THUA VOI1 SO MU TU NHIEN.
NHAN VA CHIA HAI LOY THUA CUNG CO SO
KIEN THUOC CAN NHO

1. Luy thira bac n (ne N ) cua a la tich cua n thira s6 biang nhau, moi thira
sO biang a: a goi 1a co 0, n goi 1 s6 mu.

a” = a.a...a(nthirasoa).

Quy uéc : a’=1(a = 0).

Chii y : 0" khong c6 nghia.

2. Khi nhin hai luy thifa cing co s0, ta gilf nguyén ¢o s6 va cong cdc sO mi:
a”.a"=a"""

3. Khi chia hai luy thira cling co s6, ta gitt nguyén co s6 va trir cic sO mi:

m n m-n
a :a =a (

az 0, mzn)
4'. Morong

(a.b)"=(a.b).(a.b)...(a.b)(gébmnthirasGa.b)=a".b

n

(a:b)"= (a.a..a):(b.b..b) (gém n thira s6 a, n thira s6 b)
=a":b" (b= 0)

nom _ n .m

(a")"=a".a
CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Viét két qua phép tinh nhan, chia dudi dang luy thira
PHUONG PHAP GIAI
Dé¢ viet két qua phép tinh dudi dang luy thira, ta bién doi phép tinh vé dang
phép nhan cdc luy thira cung co s6 hoac phép chia hai luy thira cing co 50,
roi dp dung quy tic nhan cic luy thira ciing ¢o 56 hoac chia har luy thua
cung co O d¢ viét gon két qua.

.. 4" (gbm mthiraséa")=a"

ViDU
Vidu 1. Vit gon cdc tich sau bang cich dung luy thir :
i) 33 duds 2) 1000 . 10000 . 100000.
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I11.
59.

61.

62.

63.

M..

30

Lai gidi
1)3.3.3.5.5 =3.5%:

-

2) 1000 . 10000 . 100000=10".10° .10 =10°***3= 10"
Vidu 2. Viét két qua phép tinh dudi dang mot luy thira

) 5.5%.5%: 2) 87: 8" 3) 4%:27,
Loi giai

1) 5°.5°.5°=52*3 =280,

2) 87:8=8""3=8",

BAI TAP

Viét gon cdc tich sau dudi dang luy thira :

a) 7.7.8.8.8: b) 9.10.12.16.

a) Viét moi s sau thanh binh phuong cua sé tu nhién : 169, 225, 529.
b) Viét mdi s6 sau thanh 1ap phuong cia s6 we nhién : 64, 512. 1000000.
Vi€t két qua sau dudi dang luy thira

a) 6°:6°; b) 49°: 7%

c)a:a (a = 0): d) (ab)®: b" (b = 0).

S6 chinh phuong la binh phuong cua mot s6 ty nhién. Mébi két qua cha phép
tinh sau c6 la s6 chinh phuong khong ?

a) 5% +12%; b 1P+2'+37 4+ 4%+ 5%,
c) 8°:2°

Viét két qua dudi dang luy thira :

a) 3°.18 -3 .15, b) 3°.3%+2.812;

C) (63 & ): 127
Biang ba chir s6 3, hdy viét s6 16n nhit ¢6 thé duoc (khong dung diu cua
phép tinh).



DANG 2. So sanh cdc so viet dang luy thica.
Tim so mit cua luy thira
PHUONG PHAP GIAI
D¢ so sinh cdc s6 viét dudi dang luy thira, ¢6 thé lam theo :
Cach 1. Dua vé cung co s6 1a sO tu nhién, réi so sdnh hai s6 ma
Néum>nthiam>a".
Cach 2. Dua vé cung s6 mi, roi so sinh hai co s6
Néua>bthia™ >b™.
Cach 3. Tinh cu thé réi so sanh.
Ngoai ra con dung tinh chit bic cdu: Néu a<b,b<c¢ thia<ec.
vViDy
Vidu 1. SO ndo I6n hon trong hai 6 sau :
1) 5% va 3 2) 2% va 3% 3) 4% vag®?
Lai gidi
1) 5°=125,3°=243nen 5" < 3°.
2) 2°=32,3"=81nen3*>2’.
)4 =2))Y =2va 8= =2 Dods 47 =2".
Vidu 2. Hiy so sinh :
1) 2'% va 1024%; 2) 5

*va 620" 3) 22233 va 33322

Lot giai
3 1024" = (2|n}a 22108 _ 80 4 a100 80 5100 00g8

2) 5%=(5%"=625'". d0 625 > 620 nén 620" < 5%

3) 222 = 2224, 333722 = (333%)!"". Ta sé so sdnh 2227 va 333,

Tacd 2222=2. 111 =22 111°=8.111° =888. 1112
3332=3.111)»*=3%111°=9

5
Y e
177
-

'S 333

. 3 2 ‘ i3
Vivdy 222" > 333", Do d6 222

Vidu 3. Tim sO wr nhién n sao cho :

1) 3"=81: 2) 5"<90: 3) 14 < 6" < 50.
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65.

66.

67.

69.

I1.

32

Lot giai
4 . n -+
1) Do81=3"nén3 =3 suvran=4.
2) 53<‘}(l<5"nenu‘15"<‘lﬂsu> ran<2. Taclan=0, 1. 2.

3) Do6< t4<6"<50<6"suym 1<n<3.Ticlan=2,

BAI TAP

So sidnh ciac luy thira sau :

a) 5% va 45': b) 6" va st C) 10° va 9%
So sinh cdc luy thira sau :

a) 12 va 9%; b) 25*° va 125"; ¢) 5% va 10?.
So sinh :

a) 12% va2'®. by 5w 3™, c) 24 va 36,
Tim sO tr nhién n sao cho :

a) 5"=625: b) n° =169

c) 6 =1296: d) 14" = 147: 2744

Tim tip hop s6 tr nhién n thoa man diéu Kién :

a) 6> 100: b) 25<4" < 100; ¢) 5% < 300.

DANG 3. Todn tim chir 56 tan cing cia sé6 dang luy thica
PHUONG PHAP GIAI

1. Mot s6 chinh phuong (la binh phuong cua mot s6 e nhién) ¢6 tin cung la
0.1.4.5.6,9.

2. Chir s6 1dn ciing cha a” chinh la chir s6 tan cung cua x" (vdi x 12 chir s6
tin cung cua so a).

3. Cic luy thira 0", 17, 5", 6" ldn lugn ¢6 chir s6 tan cung 13 0. 1. 5. 6.

ViDy

Vidu 1.

1) Tim chir s6 tan cung cia 2" véi n la s6 wr nhién khdic 0.

2) Ciu hoi twong e véi cic luy thira 3, 4", 7%, 8", 9",



Loi giai
1) Tathdy 2' ¢6 tan ciing la 2; 2° ¢6 tan cing la 4; 2° ¢6 1an cing I 8; 2°
¢6 tian cung 12 6; 2° ¢6 tan ciing 14 2, ..
Vi vity 2" ¢6 thé ¢6 cic tan ciing 14 2, 4, 6, 8 ting vGi nchiad du 1, 2, 3, 4.
2) Tathay 3! 6 tan cung la 3; 3°¢6 tan cung l1a 9; 3% 6 tdn cung la 7;
3% ¢6 1an cung la | ; 3° ¢6 tan cung la 3, ...
Vi vy 3" ¢6 thé ¢6 cic tan ciing 14 3,9, 7, 1 tmg véi nchiad du 1, 2, 3, 4.
4" ¢6 thé ¢6 cdc tan cung la 4. 6 img vdi n 1€, chin.
7" ¢6 thé ¢6 cdc tan cing 12 7,9, 3, 1 img véi n chiacho4 du 1,2, 3, 4.
8" ¢6 thé ¢6 cic tan cing 12 8, 4,6, 2 img vdinchiacho 4 du 1,2, 3, 4.
9" ¢6 thé ¢6 céc tan cung 12 9, 1 img vdi n I¢, chin.
Vidu 2. Tim chir s6 tdn cung cua cic luy thira sau :
ij ¥ 2). 3%, B9
Lot giai
1) 2009 =4.502 + 1 nen 277 =232+ 1- 6 2= 3.
Vay chir s6 tan cing cua 2 po

2) 2010 =4. 502 +2 nén 3010 = 3430242 _ g302. 32 _ " 9 "9

2010
|

Viy chir sO tan cung cua 3 a

9.

3) 977 =911 9 = 1.9= 9.

Vidu 3. Tim chir s6 tin cung cua cic luy thira sau :

1) 1343, 2) 167, 3) 211°. 316",
Loi gidi

1) Chir s6 1an cling coa 134" chinh Ja chir s6 tan clng cua 439,

Tac6 4 =4*""*'216'"%.4= _6.4=_4.

Vay chir s6 tan cung cua 134™ 1a 4.

2) Chir s6 tan cing cia 167*" chinh la chit s6 tan cung cua 7°".

. =42l 2.105 + 1 105 )
Tac67 ' =7 1=2041".7=.7.

Viy chir 56 tdn cung cua 167" 1a 7.
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70.
71.

12°,
5

74.

75*%.

3) Chir s6 tan cung cta tich bang chir s6 tan cung cua tich hai chir s6 tan

ciing. Vay 2112.316°= ..1...6 = ..6.

BAI TAP

Tim chir s6 tan cling ciia cdc luy thira: 37, 4'%, 7%, 8%7, 9°%,

Tim chir sO tdn cung cua 1242, 178", 457",

Tich 1.2.3.... 50 ¢6 tan cung bang bao nhiéu s6 0 ?

1) Chimg minh ring tich cua hai so tu nhién lién tiép ¢6 tan cung 1a 0, 2, 6.
2) Chimg minh rang [(1 + 2 + 3 +... + n) = 7] khong chia hét cho 10.

Téng cua n so t nhién chdn ddu tién khdc 0 ¢6 thé la mot s6 chinh phuong
duge khong ?

Vi ba chir s6 4 ¢6 thé viét duoc s6 1dn nhat nao ? Nho nhat nao ? Cau hoi
twong tu véi ba chir s6 2, ba chir s6 5, ba chir s6 6, ba chir 0 7, ba chir 50 8,
ba chir s6 9.

Chu dé 6
THU TU THUC HIEN CAC PHEP TINH VA
TINH GIA TRI CUA BIEU THUC

KIEN THUC CAN NHO
1. Céc s6 duogc n6i v6i nhau bai didu cic phép tinh (coOng, trir, nhén. chia,
nang Ién luy thira) lam thanh mot biéu thie. Trong biéu thire ¢6 thé ¢6 cic
ddu ngoac d¢ chi thir wr thue hién cic phép tinh.
2. Thit ty thuc hién cic phép tinh déi véi bi¢u thitc khong ¢6 ddu ngoac :
Luy thira — Nhan va chia — Cong va tri

Thit te thue hién cdc phép tinh d6i vai bi¢u thire ¢6 ddu ngoic :

Ngodc tron () — Ngoac vudng [ ] — Ngoac nhon { }.
CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Thuc hién phép tinh
PHUONG PHAP GIAI
~ D6i véi bidu thirc khong ¢6 ddu ngodc chi ¢6 phép tinh cong. trir (hoic
nhén. chia), ta thuc hién cic phép tinh theo thit ty tir trii sang phai.



I1.
76.

= Doi v61 biéu thic khong c6 ddu ngoic ¢6 ca cic phép tinh cong, trir,
nhan, luy thira, chia, ta thuc hién cic phép tinh theo thit ty -
Luy thira — Nhan va chia — Cdng va trir.
-~ DOoi vGi bicu thite ¢6 dau ngoic thuc hién theo thi ty -
Ngoac tron () — Ngoac vudng [ ] — Ngoac nhon { }.
Ta thudmg dp dung céc tinh chit cia phép tinh d¢ lam cho nhanh gon hon.
Vi DU
Vi du 1. Thuc hién cic phép tinh :
1) 5.6°- 18:3: 2) 5°.35 +4°.7.
Laoi giai
1) 5.6°- 18:3=5.36-6=180-6=174.
2) 57.35 +4%.7 =125.35+ 64. 7= 4375 + 448 = 4823,
Vidu 2. Thuc hién phép tinh :
) 3*.6-[131-(15-9)]:
2) 18.(420: 6+ [150 - (68.2 - 2. 5)]).
Lai gidi
1) 3*.6 - (131 - (15-9)°] =81.6-[131 - 6%] = 486 — 95 = 391.
2) 18.{420:6+[150 - (68.2-2".5)]) = 18. {70 + [150 - (136 - 40)])
=18.{70+[150-96] } = 18. (70 + 54) = 2232.
Vi du 3. Ding nam chir s6 5. ddu phép tinh, ddu ngoic d¢ viét thanh day
tinh ¢6 két qua la 5.

Lot giai
C6 thé lap thanh cdc day tinh nhu sau:
5=5%35.5:5=5: 5.5+5):5-5=5;
(3:5).6-5)+5=5; 5.5:5+45-5=5.
BAI TAP
Thuc hién phép tinh :
a) 55.48-110.24+123; b) 456.75+ 134 . 68 - 2009 ;
c) 4320:9 - 8640 : 18 + 450 ; d) 45+ 153:3%-24.3.
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78.

79.

Thuc hién phép tinh :
a)(3.5.7- 18:0). 12435
b) 134 - {150:50-[120:4+25-(12+ 18)]}.
Thuc hién phép tinh mdt cach nhanh gon nhat :
155..155 = ISS.4I: b) ?256.4375-725.
114 3650+ 4375 .7255
Dung nam chir s6 5 va céic phép tinh dé duoc két qua la 100.
Hay tinh : {IO" +10% + 125"') .57,

DANG 2. Tim sé hang chua biét trong mot ddng thicc
PHUONG PHAP GIAI

Pé¢ tim s6 hang chua biét, cdn xdc dinh rd s6 chua biét dé ¢ vi tri nao (s6 trir,
s6 bi trir, hiéu, ...). Tir d6 xdc dinh dugc cich bién doi.

viDUy
Vidu 1. Tim s6 tu nhién x trong mdi ding thic sau :
1) x=160:40=45; 2) (x +45):15 = 80.

Lot giai
1) x=-160:40=45 © x-4=45 ox=45+4 © x=49.
2) (x+45):15=80 < x+45=80.15 &x=1200-45 < x=1155.
Yidu 2. Tim x trong day tinh sau :
1) x-8:4-(46-232+6.3)=0;
2) 240-[23+(13+243-x)]=132;
3) [(46 - 32)° ~(54 - 42)%).2.x - 1872=0.
Lai giai
1) x-8:4-(46-23.2+6.3)=0=x~-2-(46-46+18)=0
o>x-2-18=0
< x =20.
2) 240 -[23+ (13424 .3-x)]1=132240-[23+(13+72-x)) =132
<23+85-x=240-132
<> 108 - x =108
<&x=0.



Il.

DANG 3. Toan tim x

PHUONG PHAP GIAI
1. Détim s hiu ti x & trong co s ciia mdt luy thira, ta thudéng bién ddi hai
vé clia ding thirc vé lug thira cing sé md, rdi sir dung nhin xét :

A™ =B™' <A =BmeN)

A =B < A =BhoicA =-B(neN).
2. Dé tim s6 x & s6 mil cua luy thira, ta thuomg bién d6i hai vé cua ding thirc
ve luy thira cing co so, roi sur dung nhin xét

A"=A"om=n(mneZ Az0,A=]I).

viDy
Vi dy 1. Tim s6 hiru ti x, biét ring :
a)(3x-1)" = 81; b)(x + 1)’ = =32,
Gidi
a)(3x-l)4= ; =(—3)".Dod63x—l = 3 ho3c3x-1 =-3.
Vc’ri3x-l=3thix=%.
. . -2
Vm3x-l=—3lh|x=—3—.
4 -2

Viyx = —vax = —.

ay 3 vax 3

b)(x+1)° = (-2)> . Dodéx+1 = -2 e>x = -3.
Vi dy 2. Tim s6 ty nhién n, biét

i n
a}ﬁ=5: b)( ) =-32; C)S"+5"*2 = 650,
5" 16
Giai
a)%z;g=5 o5""=5c4-n=1¢n-=3.
('2]n_ n _ n _ 9 =
b) ==32(-2) =-512<(-2) =(-2) &n= 9.

¢)5"+5™ =650 5"(1+5%) =650>5" =25¢>n = 2.

37



Vidu 3. Tim céc sb ty nhién x, y biét :

a)2**'.s¥ = 20%; b)15%:3" = 75" .
Gidi
a)2**'.5¥ = 20" suyra 2**'.5* = 2* 5 2% = %,
. -1=0 =]
Diéu nay chi xay ra khi {x = {x
y-x=0 y=X.

Viyx=1;y= 1.
b) 15%: 3% = 75" suyra 37,5 = §%.3Y & 3¥°% = §27,

. ~2y=0 [x=0
Didu ndy chi xdy ra khi {" =V {x

2y-x=0 y=0.
Viyx=0;y=0.
. BAITAP
56. Tim s6 hiru ti x, biét :
a) (5x - 1)° = 729 ; b) (2x + 1)’ = 0,001 ;
) (2x-3)* = (2x-3)°; d)(2x +1)° = 2x + ™"
57. Tim s nguyén x, biét :
i Iy g 2
JORGE o
¢) % =[-%T: d)9*:3* = 3.
58. Tim x, biét :
a)3*+3%"? = 756 ; b) 5*'' +6.5%"" = 875.
59. Timx, y biét:
a) 23 = 12v b)3* =9 vag’ = 2*"%

60". Cho ba sb twnhién a, b, ¢ thoa man a® = b° = ¢*. Chimg minh riinga = b = c.
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Chu déé
Ti LE THUPC. CAC TINH CHAT CUA TI LE THUC

KIEN THUC CANNHO

1. Ti 1& thire

Ti 1€ thirc la ding thirc cua hai ti s6. Ta viét % = % (a,b,c,deQ;b,d=0)
(céc s6 hang a, d goi 1a ngoai ti ; céc sd hang b, ¢ goi la trung ti).

2. Tinh chét cua ti 1 thic

a) Néu ::- = % thi ad = be (tinh chét co ban cua ti 1§ thirc).

b) Néu ad = be va céc sb a, b, ¢, d déu khéc 0 thi ta ¢6 céc ti 1¢ thirc :

St 2 St L D

b dc d b ac a
¢) Tinh chat cua ddy ti s6 bang nhau.
"'Tt‘ri:Esuyra

b d
2252275270 bed.bx—d).
b d b+d b-d
8.

* Tir ddy ti s bing nhau ~=== % , ta suy ra

a_c_e_a+c+e _a-c+e
b d f b+d+f b-d+f
(gia thiét cdc ti s6 déu co nghia).

CAC DANG BAITAP COBAN
DANG 1. L3p ti 1§ thirc
PHUONG PHAP GIAI
* Ti sé cuia hai s6 hiru ti a, b (b # 0) 1a thuong ctia a chia cho b, ki hi¢u Ia %

hay a: b.
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* Dé 13p ti 1¢ thire tir cac sd da cho, ta cin xac dinh cdc bd 4 sb a, b, ¢, d sao
cho ac = bd. Roi p dung tinh chit cua ti 1 thirc dé viét dugc bdn ti 1¢ thirc

vioy
Vi dy 1. Thay ti s gifra cac sb hitu ti bing ti sé giira cac sé nguyén

a) 1,02:(-1,14); b) (4): [—l%);

) (-11] L0,15; iz,
2 2”8

Gidi
102 -114 102 51

a) 1,02: (-1,14) = —: = =
100° 100 -114 -57

]

3 7 4 16
BD():|-1=-| = 4:—=4.—=—
A ( 4] a7 7

c) —ll]:0,15=:§-:—li=ﬁ.-l-q2=—10;
2 2 1 2 15

S
-
Blw

Vi dy 2. Lap tit ca cac ti 1 thirc ¢6 thé dugc tir bon sb sau :
-25:;-2:;4;50.
Giai
Tacéd (-25).4 = (-2).50 = (=100).
Tir 46 ta c6 thé viét dugc cac ti 1¢ thirc sau :
=530 .25 _-2 4_50 4_-2

— e —
—_

2 4°'50 4'2 25'50 -25°
Vi dy 3. Tim céc ti s bing nhau trong céc ti s6 sau rdi lap cdc ti 1¢ thirc :

.1;0.2:-1—: l:l; :}—_2
3 6 49 2 3

2.
5



Gim

1 16_6,

Z:1=3.3=9; L :
53 51 5 6 51 5
11,199, = B .
4°9 41 4’ 23 22 4
Viytaco

2.1 _0p:1.1.1_23.2

53 6§ 49" 3°3
BAITAP
Thay ti s6 giira cac s6 hiru ti bing ti sb giira cic sé nguyén.
3)5.5:-!-; b)lzi(—lg];

2 709
¢) (-0,12) : z%: d) (-2,5): 3.5.

Tim céc ti s6 bing nhau trong céc ti sé sau rdi ldp céc ti 1¢ thirc

2, 9 -14 =311
-5):10; 3,11):125; —:9; (-1,5):3; —:25.
(-3) 5°7° N )i 5 ( ) 50

Lép tat ca cic ti 1¢ thire ¢6 dugc tir cic ding thirc sau :

2)4.15 = 30.2; b)—z——213
7 5
Lép tit ca céc ti I¢ thirc ¢6 thé duge tir bn trong nam sb sau :

9, 81, 729, 6561, 59049.
DANG 2. Tim céc s6 hang cua ti 1¢ thire

PHUONG PHAP GIAI

"TL'rtiI-,’:tht'mi=£suyma=E b-E =E;d=E.
‘ b d d C b ~a
* Co the vin dyng tinh chat cua ddy ti s6 bing nhau dé tim s6 hang cua ti 1¢ thirc.
viby
Vidy 1. Tim x, biét
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B — b _— .
R ATREY: ) s
c)ﬁ:ﬂ; d) l'z =E_

¥ X x+3 4

Giai
)T ———:—-,suyrax=|5'(-2) =30 -60
| 3 3.5 3.5 7

lﬁ X 2
b) —=— & x" = 16.25 & x = 20 hofic x = -20.

x 25
L (DU O, PO L DU (el i)
0.7 S5x 2,5 250
d)—2=§-c:>(x+3)5—l24ax-ﬂ-3-—

x+3 4 S

Vi du 2. Tim hai s x va y biét :
a ——vﬁx-i- 60 ;
) Y y =

I
b) —== vax =2100;
)3 ; y

c)5x = 3yvax-y = -5.
' ‘ ~ Giai
a) Ap dung tinh chat ddy ti s0 bing nhau, ta co
.y X+y 60
5 25 5+25 30
Suyrax=5.2=10;y=25.2 =50.

b) Tur %:% suy ra y=?Tx.Thayv:in xy = 2100, ta cé

2
’%ﬂmq x? = 22122 = 900 & x = 30 hoge x = -30.
th~30th1)r-$=70.
Vi x = -30thiy = 252 = 70



¢) Tir 5x = 3y ta cé ti 1¢ thirc % = % . Ap dung tinh chét day ti s bang nhau,

ta dugc :

2
Vidu 3'. Tim céc sd x, v, z biét ring

a) X=Y-Z vaox+3y+5z=86
3 4 5
bE=X;Y-2va3x-2y-2=13
3 4 6 8
« X. ¥y 2
c) —===—vaxy+yz+zx = 104,
Big g
Giai
a) Ap dung tinh chat day ti s bang nhau.
T X da® i 3y _S5z_2x+3y+52_86
3 5 6 12 25 6+12+25 43
Viyx=3.2=6;y=4.2=8;z=5.2=10.
b)Tﬁizz;i=_ Su}'ra--z—):-:i
3 4 6 8 9 12 16
Taco

X_y_z _3x_2y _Z_ 3x-2y-z 13
9 12 16 27 24 16 27-24-16 -13
Suyrax =-9;y=-12;z=-16.

c¢) Tu =2 —suyax =f—=—=—,
2 3 4 6 12 8 4

Ap dung tinh chit day ti s6 bing nhau ta c6

._-_ﬂ-ﬁ i_xy+yz+zx_104_4
4 6 12 8 6+12+8 26

nénx’ = 16 < x = 4 hodc -4

gy Sowl pm s,
2 2

Véix = <4 thiy = -6;z = -8.
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65.

67.

68.

4

BAITAP

Tim x, biét
3)K!l=g’:j: b)§:2‘-=l:i;
4 7 13 515 2 5
c) -_i:?-:l:x; d)0,12:3=2x:§.
23 355 5
Tlmx,y.biét
X Yy X 'y
a) —=-—vax-y=35; b) —== vaxy = 140 ;
)3 _4\' X-Y )5 7\' Xy
¢)2x = 3yvax-Sy = 2,1.

Tim sb c6 ba chir sé abc, biét ring :

B a¥ulvibsn-ang

2 4
Tim x, y, z biét :
X y z 2, 2. 4.2
X=3=2 a2+ y2+ 322 = 316;
Natg 2 s
b)x:y:z2=2:5:7va3x+2y-z = 27.

DANG 3. Ching minh ti I¢ thire
PHUONG PHAP GIAI
Cho 2 =< D chimg minh ti 1¢ thic 2 = < 1ac6 thé 1am :
b d B D

Cach 1. Ch&ngminhtis&%bﬁnglisé%;hoacchfmgminhAD=BC.

Cach 2. Xuat phat r % = —, v@n dung tinh chit cua ti 1é thirc dé tao ra dugc

L3
d

ti 1€ thirc i=£
B D

viby

Vi dy 1. Cho ti I¢ thirc %:3 véia#0,c#0,ab,c#d. Chimg minh ring

a)a+b=c+d; b)a+b_c+d

a C a-h_c—d'



. Gidi
a) Cdch 1. D3t %=§ = kthia = kb, ¢ = kd. Ta cé

a+b kb+b b(k+1) k+1
a kb kb k
c+d kd+d d(k+1) k+l
¢c ki kd  k
a+b c+d
a ¢

Vay
Cich 2 Tﬁ%=§ suyraad = be. Dodéac +ad = ac + be <> a(c +d) = c(a+b).
a+b c+d

a C

Cach 3. Tui s
b d

b) Tir % % hoan vi hai trung ti roi van dung tinh chat day ti ) bang nhau,

tacéd

Do do6

a b a+b a+b c+d
e B —_— —1 &
¢c d c+d a C

a_b_a+b_a-b

¢c d c+d c-d’

a+b c+d
a-b c-d

Hoan vj hai trung ti cta ti I¢ thirc =

a+b a-
c+d ¢

Vidy2'. Cho % = %. Chimg minh riing :

B Ja+2c -5a+3c b)gi_?.cz—ac_
3b+2d -5b+3d b2 2d°-bd
(vi gia thiét céc ti s6 c6 nghia).
Giai

a) Tir % = £ 4p dung tinh chét day ti sé bing nhau, ta ¢6

a_ 3_a E Ja+2¢c i —_Sa E -S5a+3¢
b 3b 2d 3b+2d 'b -5b 3d -5b+3d
Viy 33+2c -5a+ 3¢ '

3b+2d -Sb+3d
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69.

70.

g B

72.

73.

46

Vay — = .
b?  2d’-bd
a b ¢ . . . .
Vidy3.Cho —=—=—=.Chimgminhrdnga = b = c.
b ¢ a
Giai
Ncua+b+c=01h|—=M=—I—E.Su3m2+£=-l
b b c b

¢ b
Facéi=2=£=m=l.8uyma=b=c.
¢ a b+c+a
BAI TAP

Cho ti 1¢ thire % - g . Chimg minh ring :

a}a-l:u_r:—d _ b) ma+nb mc+nd
b d ’ ma-nb mc-nd

(vai gia thiét cac ti s6 déu ¢o nghia).

Cho ti 1¢ thirc % = 3— Chimg minh ring :

a)ﬁ=(n+h}2 : b)(a—b]3=a3+b3
cd (c+d)? c-d c+d?

(véi gia thiét cac ti s6 déu ¢ nghia).

2a+15b 2c+15d

5a-7b  Sc-7d

Cho ti 1§ thire . Chimg minh ring — =

b
&

o=

Cho:’_*:=::.Chimgminhr&nga3=bc.
. R A T
Choi=E=E.Chimgminhranga‘+b3+c3=i.
b ¢ d b’ +c’+d” d



I

DANG 4. Giai todn c6 lién quan dén ti Ié thire

PHUONG PHAP GIAI

1. Dé giai bai todn thyc té c6 lién quan dén ti 1§ thirc ta tién hanh thir ty theo
cac budc sau :

Buce 1. Chon 4n sb va dat diéu kién cua an.

Buée 2. Tim méi lién hé giira an vai céc diéu kién da cho dé lap dugc ti 1§ thire.
Budéce 3. Sir dung tinh chit cua ti 1¢ thirc dé giai tim an.

Buee 4. Dbi chiéu vai diéu kién dé két ludn dap s6 cta bai toan.

2. Bai todn co ban :

1) Tim hai s6 biét téng (hodc hi¢u) 1a S v ti sb giira ching la % .

quhaiséléxvéy.Tacéx+y=S:i=%.

Y

Do do tr i=£,suyra L AR L0 A 3 nén X = A :y=£.
y a b a+b a+b a+b a+b

2) Chia mét s6 M thanh cic phan ti 1¢ véi a, b, c.
Goi cac phan chiaralax, y, z.
Tacox+y+z=Mva Iy N

a b ¢

Ap dung tinh chat day ti s6 bing nhau c6

X o p xuyss. M

a b ¢ a+b+c¢c a+b+c
2 a.M b.M cM
nén x= T Y= . 7=

y= = .
a+b+c a+b+c a+b+c

viby

Vidu 1. Lop 7A ¢6 s6 hoe sinh nam hom s& hoc sinh nir 12 9. Ti s6 gitra s6
hoc sinh nam va nir 1a 1,5. Tinh tdng s6 hoc sinh cua 1op 7A.

_ Giai
Goi s0 hoc sinh nam la x, s6 hoe sinhnirlay (x,y € N ).

Theobairatacox -y = 9va 2=15.
y
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74,

48

Dodox+y =95 =45

Viy tdng s6 hoc sinh cua lop 7A 1a 45 em

Viduy 2. L(Jp 7B trong duoc 184 cdy Tim ) cay mdi td trong, biét rang 61
c6 10 ban, 16 11 ¢6 11 ban, 6 1 ¢o 12 ban va to IV c6 13 ban va so cay cua
bon 15 tréng ti 1é voi s6 hoc sinh ciia mdi t6.

Giai
Goisd cay caatdé I IL I IV wdng thirte lax, v, z, t (x,y, 2.t € N')
Theo bairataco
x+ty+z+t=184 ai—l—i——‘—
1 1 12 13

Theo tinh chat day ti s6 bang nhau ta co

X _y_¢ _t _ x+y+ei+l 184_

1011 12 13 10+11+12+13 46
Suyra:x=10.4=40,y=11.4=44,2=12.4=48,t=13.4=352
Vaysocaycua to I, 11, 111, IV trong thutu l1a 40, 44 48,52
Vi dy 3". Ba voi nudc cung chay vao mot ho ¢o dung tich 15, 8m’ tir lic ho
khong c6 nudc cho tai khi ddy hd. Biét ring thoi gian dé chay duoc Im’®
nudc cua voi thir nhat 1a 3 phut, voi thir hai la 5 phut va voi thur ba la 8 phut
Hoi mdi voi chay duoc bao nhiéu nudc vao ho ?

Giai
Goi luong nudc cac voi thir nhét, thir hai, thir ba da chay vao hd thu ty la
X,Y,2(x,y,z>0 ,don v : m’), thi thoi gian ma cac voi da chay tuong
ung la 3x, Sy, 8z (phuat).
Theo baira ta co
x+y+z=158valdx =5y =8z
Tiu 3x = Sy = 8z chia cho 120 ta duogc

i:—!—:i: X*‘y*‘i 15‘8=0.2

4024 15 40+24+15 79
Tudosuyrax = 4002 = 8(m’),y = 2402 = 48(m’),z = 1502 = 3(m’)

BAI TAP
Tim sb ¢6 hai chit s6, biét tong hai chir s6 do bing 10 va ti sé giira chi sb
hang chuc va chir sb hang don vi la %



75,

76.

7.
78.

Ti sb viin téc clia xe 818 va xe my 12 1-;-  Néu xe t6 ting vin tdc lén 6knvh thi
xe my cin ting vin téc 1én bao nhiéu dé ti sb van tdc hai xe khong thay doi ?
Nam kém chi Nam 6 tudi. Sau 3 nim nira ti sé giira tudi cia Nam va tudi cua
chj Nam la % . Tinh tu6i mdi ngudi hign nay ?

Hay chia mét tm vai dai 100m thanh 4 phén ti 1§ véi 3,4, 5, 8.

Trong dot gop vé ting cic ban hoc sinh ving bdo 14, ba lép 7A, 7B, 7C thu
duge két qua nhu sau : Ti sd giira s& vo cia 16p 7A va lép 7B bing 19—? 30

ldn s6 v cua 16p 7C bing 4 lan sb v 16p 7B ; tong sb vo cla lop 7A va 5O
v cua lop 7C nhiéu hon 3 1dn sd v cua 16p 7B 1a 100 quyén.

Hay tim s6 vé moi 16p gop dugc.

Chudé?7

SO THAP PHAN HU'U HAN
SO THAP PHAN VO HAN TUAN HOAN

KIEN THUC CANNHO

1. Sé thap phén hiru han
Vidu:0.12; -1357;: 34.;..

2. Sé thap phan vé han tudn hoan
S6 thap phan vé han tuan hoan goi la don néu chu ki bt diu ngay sau déu
phay, vi dy : 0,3232... vict gon la 0,(32), chu ki 32.

S thip phén vo han tuan hoan goi la tap néu chu ki khong bit dau ngay sau
diu phay, vi du : -1,3510510... viét gon la =1,3(510), chu ki 510.

3. Mdi s6 hiru ti duge biéu dién bai mjt sO thap phin hiru han hodc vo han
tuan hoan. Ngugc lai, mdi so thip phin hiru han hodc vo han tudn hoan biéu
dién mt so hiru ti.
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CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Nhdn biét mét phén sé viét dwoe
duwdi dang s6 thip phan hiru han hodc vé han tuan hoan

PHUONG PHAP GIAI

Dé nhin biét mt phan s6 viét duoc dudi dang s thap phan hiru han hogc vo
han tuan hoan ta lam nhu sau :

- Viét phén s6 duéi dang phan s6 tdi gian véi miu duong.

- Phén tich miu duong d6 ra thira sé nguyén 0.

- Néu miu nay khong c6 uéc nguyén to khic 2 va S thi phan sd viét dugce

dudi dang SO thap phéan hiru han. NLU mau ndy ¢é udc nguyén to khac 2 va §
thi phén s6 d6 viét duge duéi dang s6 thdp phén vo han tuan hoan.

vioy

Viduy 1. Trong cac phén s sau day phén sb nao wet duge dudi dang s6 thip
phan hiru han. phén so nao viét dugc du'dl dang sb thap phan v han tuin
hoan ? Viét dang thip phan cua cic phén s do.

21 5 16
V70 A= e
Giai
)—ﬂ=-—3 Taco 10 = 2.5.
70 10

x i . L. : T B
Mau nay khong c6 udc nguyén td khac 2 va S nén phin s6 T viét dugc

dudi dang s6 thdp phén hiru han. Rd rang —%:ig = -0,3.

b) Xét phén sb 2 thiy 24 = 2°. 3.
=120 24

Mau nay ¢6 ude nguyén té khac 2 va 5 nén phan sé ;—; viét dugc duéi dang

s6 thap phan vo han tuin hoan.
=3
- 120 24

Taco = —0,041(6).



79.

¢) % 1a phan sb 13i gidn c6 mdu sb 1A 7 1A uéc nguyén td khc 2 va S nén

? viét duge dudi dang sb thip phan v6 han tudn hoan.

-I_—?- = 2,(285714).

Vi dy 2. Tim cic s6 nguyén t6 a, b c6 mot chir sd dé cho s6 hiru ti x = %
viét duge dudi dang :
a) S6 thip phan hiru han ;
b) S6 thiap phén vé han tudn hoan.
Giai
2.7.a

Tacdx = ——— .
3.5b

a) Bé x viét duge dudi dang sb thip phin hiru han thi mau sb cua n6 phai
khong chira thira s6 3. Dodé a = 3, bcothé 12 2 ; 5 hode 7.

Néua=3.b=2thix=£"—3=1=l.4:
352 5

Néua=3,b=5|hix=-2—'H=E=0.56;
3.55 25

Néua=3.b=7thix=-2-ﬂ=3=n.4_
357 S

b) B¢ x viét duge dudi dang sé thip phan vo han tudn hoan thi miu sé cua
né phai chira thira s6 3. Xay ra cdc kha ning

*Néua =3thib = 3.

*Néua=3,ticlaae {2;5;7)thibe {2;3;5;7).

Tim duge 13 cfipso (a5 b) 1A (353),(2;2,(2;3).(2:5.Q2:7.(5;2),

(5:3),(5:5),(5:7),(7;2),(753),(7:5), (7: 7) dé x la s6 thip phin vo
han tuin hoan.

BAI TAP

Trong cac phin so sau ddy, phin sb nao viét duge dudi dang s thap phan
hiru han, phdn s nao viét duge dudi dang s6 thip phin vé han tudn hoan ?
Giai thich ? Hay viét ching dudi dang do.
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Lh
2

v D P B e
16720 22 '-35 21°
S5a
23b°
Tim cic s6 a, b dé A viét dugc dudi dang sé thip phén hiru han. Biét ring a,
b 1a cic sé nguyén td c6 mot chir sd.

ChoséB = =,
b

Chosd A =

Tim c_éc sb a, b dé B viét duge dudi dang so thip phin vd han tudn hoan.
Biét ring a, b la cic s6 nguyén t6 c6 mdt chir sd.

DANG 2. Viét s6 thap phan hiru han,
vé han tuan hoan dwéi dang phéan sé

PHU'ONG PHAP GIAI
1. Dé viét sb thap phan hiru han dudi dang phan s t6i gian, ta lam nhu sau :
~ Viét sb thap phan hiru han duéi dang phan s ¢6 tir la sé nguyén tao boi
phin nguyén va phan thip phan cia s& 46, mau 1a mot 1y thira cia 10 véi s6
mii biing sd chir sé & phan thap phin cua sé di cho. Ching han

a,bed = Ebi;j-

10

~ Rut gon phin so trén.
2. Dé viét sb thap phan vo han tudn hoan ra phan sé, ta sir dung nhan xét

1 1 1
0.()= —-:001)= — :0,001) = —
(1) 9 (01) 99 (001)

999
— Dbi véi sb thap phan tudn hoan don. Ching han :
- abc
0,(abc) = abc. 0,(001) = —.
(abc) = a (001) 399

~ D&i voi s6 thap phan tuin hoan tap, trude hét ta dua ching v¢ dang tudn
hoan don. Ching han :

ab _cde _ abede-ab
100 99900 99900

1
0,ab(cde) = 0,ab + —.0,(cde) =
ab(cde) a 100 (cde)



vioy
Vi du 1. Viét cdc sd thap phan hiru han sau diy dudi dang phan s6 10i gian.

a)0,52; b)-0,725; ¢) 1,56 ; d) -2,135.
Giai
DOSE S e |
10° 100 25°

-725 -725 -29
10° 1000 40 °
¢) 1,56 = @-Eﬁ—ﬂ
10° 100 25
-2135 -427
1000 200
Vi dy 2 Viét céc s thap phan v han tuan hoan sau ddy dudi dang phin sO
101 gian.
a)0,(35):  b)0,0237);  ¢)-5,1(3).

b) -0,725 =

d)-2,135 =

Gidi
a) 0,35) = 0,(01).35 = % 35 = %:_
b) 0,0(237) = % 0(237)-—0- 0,(001). 23?-_'6 237 =62919%

Vidy 3. Chimg 16 riing :
a) 0,(15) +0,(84) =
b) 0,(333).3 = 1.
Giai

Trude hét ta ddi cac sb thap phdn vo han tuan hoan ra phén sd, roi thyc hién
céc phép tinh d6i vai phan sb.

15 84 99
0,(15) + 0,(84 +—=—=];
2) 0,(15) + 0,(84) = g0+ 55 =2
333 1
b)0,333)3 = —3==3=1
)0,333) 999 3
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83.
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BAI TAP

Viét cac sd thap phin sau dudi dang phén sd tdi gian
a)-432; 0,148; -0,4937;

b)4,32); 0,(148); -0,4937);

c)-4,3(2);0,14(8); -0,49(37).

Chimg t6 ring :

a) 0,(17) + 0,(82) = 1 ; b) 0,(666) . (<3) = —2.

DANG 3. So sdnh céc s thip phén

PHUONG PHAP GIAI
Sur dung nhin xét :

1. Véi hai s6 thap phan duong khac phin nguyén, sé nao c¢6 phin nguyén Ion
hon s& 16n hon.

2. Véi hai s thip phan duong cung phin nguyén, s& nao ¢6 phén thap phéin
Iém hom sé Iém hon.
3. Vi hai sd thip phan am, sb ndo ¢6 gid tri tuyét ddi 16m hom s& nho hon.

viby

Vi dy 1. So sénh céc sb sau :

0.(35);: 03(53);: 0.353.

Giai

0,(35) = 0,3535...
0,3(53) = 0,3535...
0,353 = 0,353.
Viy 0,353 < 0,(35) = 0,3(53).
Vidy 2. Tim s6 hiru ti m sao choa <m < b. Biét ring

a)a = 209,95(43) ; b = 2010,97(46).
b)a = -27,(2475) ; b = -27,2475.
Giai

a) Ching han m = 2009,96.
b) Ching han m = -27,24752475.



84.

85.

86.

BAI TAP

So sanh cac so sau

-1,37; -1(37). -1,3(73)

Sap xép cac s6 hiru ti sau theo thir tu tir nho dén lon
2415): 2414): 215: 1115)

So sanh cac so sau

a)-2.3653 va-2.365(3).

b) 1.432va l,(432).

¢) 0,(2357) va 0,2(357) ,

d) 0.(428571) va % .

Chudé 8
PHEP LAM TRON SO

KIEN THUC CANNHO

Dé dé nho. dé uoc luong, dé tinh toan vai cac s ¢6 nhicu chir s6 ngudi ta

thuong lam tron so
Quy udc lam tron s6

~ Néu chir s6 ddu tién trong cac chir s6 bi bo di nho hon 5 thi ta gl nguyén
bd phan con lai. Trong truong hop s6 nguyén thi ta thay cac chir s6 bi bo di

bang cac chir s 0.

— Néu chir s6 dau tién trong cac chir sO bi bo di 16n hon hodc bang $ thi ta
cong thém | vao chir s6 cud1 cung cua bd phan con lai Trong truong hop 56

nguyén thi ta thay cac chir s6 bi bo di bang cac chir s6 0

CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Lam trén sé

PHUONG PHAP GIAI
Ap dung quy tac lam tron s6
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56

viby

Vi dy 1. a) Lam tron s6 545 dén hang chuc.
b) Lam tron s6 545 dén hang tram.
' Gidi
a) Nhén thiy chir s6 diu tién bj bo di 1a chir s 5 & hang don vi nén ta thay 5
bai 0 va cong thém 1 vio chir sd 4 & hang chyc. Taco :

545 = 550 (tron chuc).
b) Chir s6 dau tién trong cic chir bj bo di 1a chir sd 4 & hang chyc nén ta thay
hai chir s6 & hang chuc va hang don vi bai 0. Ta ¢é :

545 = 500 (tron trdm).
Vidy 2 : a) Lam tron s6 12,3728 dén chir s thip phén thir ba,
b) Lam tron s6 12,3728 dén chir s6 thip phan thir hai.
¢) Lam tron s6 12,3728 dén chir s thap phan thir nht.

Gidi
a) Chir s6 dau tién bj bo di la 8 (1én hon 5) nén phai thém 1 vao 2 ta duge :
12,3728 ~ 12,373 (1am tron dén chix s6 thip phén thir ba).

b) 12,3728 = 12,37 (lam tron dén chir so thap phén thir hai).
¢) 12,3728 = 12,4 (lam tron dén chir s6 thip phan thir nhét).

BAI TAP

Lam tron cac s6 sau dén chir sb thip phén thir hai :
1,321 ; 15,718 ; 16,501 ; 2,995.

Lam tron céc sd sau dén hang tram :

2013 ; 1234,53 ; 9558,7 ; 4049.

DANG 2. U'éc lwong két qua cua phép tinh

PHUONG PHAP GIAI

Dé udce lugng két qua cua phép nhin, ta 1am tron mdi thira sé dén chir 6
hang cao nhét cia né rdi nhan hai s6 du duge lam tron.

D¢ tinh gia trj (lam tron dén mt hang nao d6) ctia mdt biéu thirc ta c6 thé
lam theo céc cach sau :

Cdch 1. Lam tron céc s6 trude rdi mdi thye hién phép tinh.

Cdch 2. Thyc hién phép tinh rdi mai lam tron.



89.

90.

91.

viby
Vidy 1. Hay udc lugng két qua cua cac phép tinh sau :
a) 595.53; b)91,36.5.9.
Gidi
a) 595. 53 = 600 . 50 = 30000.
b) 91,36 .5,9=90.6 = 540.
Vi dy 2. Tinh gia tri (lam tron dén hang don vi) cta biéu thirc

A < 35130915
8.5
_ Gidi
Cach 1. Lam tron céc s6 dén hang don vi rdi méi thye hién phép tinh.

A= E =384,
9
Cach 2. Thyc hién phép tinh réi méi lam tron
35,130,915

A= ~3,781641176 = 4.
8,5

Vi dy 3. Tinh chu vi va di¢n tich cia manh vuom hinh chit nhat ¢6 chiéu dai
la 15,34m va chiéu rong 1a 5,72m (lam tron dén chir s6 thap phén thir nhét).

Giai

Chu vi hinh chir nhat la

(15,34 + 5,72) . 2 = 42,12 = 42,1 (m).
Di¢n tich hinh chir nhat la

15,34 . 5,72 = 87,7448 ~ 87,7 (m?).

BAI TAP

Hay udc lugng két qua cua phép tinh

a) 21357.513 ; b) 1734 . 3248.

Tinh gia trj (lam tron dén chir s6 thap phén thir nhit) coa biéu thirc :
_ 42,315.1,375
8,539,123

Hét hoc ki I, diém Toan cia An nhu sau :

~ Diém kiém tra mi¢éng va 15 phat : 6, 7, 8, 9.
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- Diém kiém tra 45 phat - 7. 8. 6, 8

- Diém kiém tra hoc ki - 8.
Em hdy tinh diém trung binh mén Toan hoc ki I cua An (lam tron dén chir s6
thap phan thir nhat)
Tinh chu vi va dién tich cia mot manh vuon hinh chir nhit (lam tron dén
hang don vi), biét ngutn ta do chiéu dai cua hinh chir nhét 1a 25.8m . chiéu
rong la 10,32m

Chu dé9
SO VO Ti - KHAI NIEM VE CAN BAC HAI - SO THUC

KIEN THUC CANNHO

1. S6 thiap phan vé han khong tuin hoan

Vidu:13142576895342

2. 56 vo 1 la s6 co thi. viet dugc dudi dang so thap phan vé han khéng tuin
hoan. Tap hop cac s6 vo tikihiéu lal

3. SO vo ti va s6 hirtu ti go1 chung la s6 thee.

Tap hop cac s6 thuc ki hiéu la R.

Trong tép hop cac s6 thuc cling ¢6 cac phép toan voi cac tinh chat tuong tu
nhu cac phép toan trong tap hop cac so hiru ti

4. Can bac hai cua s6 khong am a la sé x sao cho x* = a

5. S6 duong a c6 ding hai cin bic hai la Va va-+va

S6 0 chi cé6 mét can bac hai 1a sé 0
CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Tim can bac hai cua mét s6 khéng am

PHUONG PHAP GIAI
Sir dung dinh nghia - Can béc hai ciia mdt s a khong am la sb x sao cho x° = a



Véia> 0 c6 hai cin bic hai 1a Va va-va :
Véia=0coOmdtcanbac hailao;
V@i a <0 thi khong ¢6 can bac hai nao.

viDy
Vidu 1. Tim cac cén bdc hai cua :
8 25: b) 0,0001 ; ¢)0; d)15; e) —6.

Gidi
a) Cn béc hai cia 25 1a 25 = 5 va—+/25 = -5.
b) Can bac hai cia 0,0001 1a \/0,0001 = 0,01 va -/0,0001 = -0,01.

¢) Cn béc hai cia 012 VO = 0.

d) Can béc hai cia 15 1a V15 va-+15.
¢) Do —6 < 0 nén khdng ton tai cin béc hai cia —6.
Vi du 2. Dién s6 thich hop vao 6 trong trong bang sau :

x | 0,01 (-2)} 25 %

b | —

Jx 0,01 (<2) 25

-Vx

Giai
Jx 1a ciin bic hai khdng dm cia sé khong am x.
~Jx lacan bic hai khong duong cuia sé khong am x.
Taco (Vx ) = (-Vx ) = x.
Vi vdy ta c6 thé dién vao bang nhu sau :

x |0,01/0,0001 |(=2)°|16]|25] 625

N | = || =

Jx | 0.1 | 0,01 2 l4]l5125

— m”"‘

“Jx |-01]-001| 2 |4|-5]-25]-

N |
S
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94.
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Vj dy 3. Sir dung may tinh bo tui tinh cac gia tr bi¢u thirc sau (chinh xac
dén chir s6 thap phén thir w).

a) V23 +V21 ; b) V39 + V12 ; c) J5.4-8.
Gidi
Tacod

a) V23 +421 = 9,378407218... ~9,3784
b) V39 +12 = 9,709099614... = 9,709
¢) /5.4 -8 =-0,504637117... = 0,5046.
Vi dy 4. Tinh va so sanh :

a) V25.4 va V2544 ;

¢) V144 +25 va V144 +25 :
d) V25-9 va 25 -9,

a) J25.4 J_

Viy V254 =

25 _ 5 . JE _
2

Giai

0; J25.J4 = 5.2 = 10.

b)—=

¢) V144 +25 = V169 =
Viy V144 +25 J_
d) V25-9 = 16 =

Viy V25-9> J25-9.

BAITAP

Tim cén bdc hai cua :

a)49; b) % : ¢) 0,0001 ; d)az.

Dién s6 thich hgp vao 6 trong trong bang sau :



9s.

96.

97.

98.

1
x |91 4] 1 0 |0,01 3 5 1049 -1
Jx
2
Trong cic s6 sau day, hdy cho biét mdi sd 14 cin bdc hai cua s6 nio ?
a=3; b=-4; c=0; d=9;
3 1 1
— 5; = - h=ﬁ+3; = ===,
e=V5i &= 5 4
Trong céc so sau day, s6 nao bang %
I O L S A
N P TN N 75

Str dyng may tinh bo tui hdy tinh cdc gia trj cua biéu thirc sau (chinh xac dén
chir s6 thip phan thir hai).

a) V20-7 ; b)\g—‘g; ¢) /0,1.,/0,08..

Tinh

a) V121 ; b) V1,44 ; ¢) (2.8-0,5) ;

d) J% : e) %{%‘- : g) J(0,13)* =(0,12) .
99. a) Dién s thich hop vao chd trong (...)

N

J1+3 = ..

Vi+3+5 = ..

b) Viét tiép ba ding thirc nira viao "danh sich" trén.

100. Cho biét biéu thirc vab ¢6 nghia thi ¢6 thé suyra Va va Vb c6 nghia khong ?

DANG 2. SO vé ti

PHUONG PHAP GIAI
Dé chimg 16 mot sd 1a sd vo ti ta co thé
Cdch 1. Chi ra sd 46 viét duge dudi dang ) thip phan v6 han Khong tuan hoan.
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Cach 2. Gia st s6 6 la sé hiru ti dang £ (p, q € Z. (p, q) = 1) Tir do suy
q
ludn d¢é tim ra mau thuan

viDUy
Vi dy 1. Chimg minh ring /5 1a sb vé ti
Gidi
Gia sit /5 1a sb hiu ti Khi do 5 c6 thé viét duoc dudi dang '-:- (Vo

(m.n) =1 ;m.neN') Ta co

b

J§=E=:r5=m—;hzv_vinz=mz (1)
n n
Ding thirc (1) chimgtom’ : S=>m: 5
Pitm = Sk(k € N)tacom® = 25K (2)
Tu(l)va(2)suyra
5n’ = 25k’ <> n’ = 5k (3)

Ding thirc (3) chimgton® | Sma 5 lasd nguyénténénn: S

Vay m va n ciing chia hét cho 5 nén = chua tdi gian, trai gia thiét. Do do /5
n

khong phai la s6 hitu ti, tre 1a /5 1a sé vé ti
Vi dy 2. Ching 16 rang
1) Tong ctia mot s6 hiru ti vai mét sb vo i 1a mot sb vo ti
2) Tich cua mét so hiru ti khac 0 vai mot s6 v ti la mot so vo ti
Giai
1) Gia sir t6n tai s6 hiru ti a va sd vé ti a sao cho a + a la s6 hiru ti ta goi la
b.Khidéoa+a = be> a = b-a thia la sd hiru ti (7 bing hiéu cua hai s6
hiru ti), di¢u nay trai voi gia thiét a la sé vé ti
2) Gia st ton tai s6 hiru ti a (a # 0) va s6 vo ti & sao cho a.a la sd vo ti - ta

goilam Khidoao = me>a = = thi « la sé hiru ti (vi bing thuong cua
a

hai s6 vé ti), diéu nay trai vor gia thiét a 1a so vo i



Vi dy 3. Trong cic s6 sau day, sé nao la sb hiru ti ? sé nao la sd vo ti ?

a)—JI_Z—l; bjl—:i_;;

¢) 0,010010001... : d)n = 3,1416... : e)3+ 5.
Gidi

)il m=vil ==11 b hinuii.

b) 2 la s6 hiru ti.
15

¢) 0,010010001... la s6 thip phan vd han khong tudn hoan nén sb do 1a s6 vé ti.
d) ® = 3,1416... ciing la sd thip phan vo han khong tudn hoan nén la sé vé ti.
e) Ap dung két qua vi dy 1 c6 V5 1a sé vé ti. Do d6 3 + /5 1a sé vé ti (theo
két qua 1) vi du 2).

. BAITAP
101. Chimg minh ring V7 1a s vé ti.
102. Chimg minh ring V6 1 s6 vo ti.
103. Chimg 16 ring :
1) Hi¢u ctia mt s6 vé ti va mot s6 hivu ti 1a mot sb vo ti.
2) Thuong ctia mét s6 vo ti véi mot s6 hiru ti (khéc 0) 1a mot s6 vo ti.
104. Trong céc khing dinh sau, khing dinh nao ding, khing dinh nao sai ?
1) Tong cta hai sb vo ti ludn 1a sb vé ti.
2) Tich cua hai s6 vo ti ludn la sb vé ti.
3, Thuong cua hai s vo ti ludn la sé hiru ti.
105. Trong cac s sau, sé nao la sé hiru ti ? s6 nao 1a s6 vo ti ?

a)0,121212...; b)-1,10111213...;
c) ‘g—; d)5s+ J7.
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DANG 3. So sdnh sé thyc

I.  PHUONG PHAP GIAI
Pé so sanh hai sb thye a, b ta ¢6 thé sir dung mot s6 nhan xét sau :
~Néua>m,m>bthia>b.
~ Néu a, b 1a hai s6 thyc duong thi :
a>be VJa > Vb

a>bc::-az>b2.

. Vviby
Vi du 1. Sip xép céc s6 sau theo thir ty giam dan :
4B 13 1510 ™
Giai

Nhén thdy -1,(3)<0; 1= = 1,5; n = 3,1416...

|

2
1,(3) = 1,33...

Do d6 siip xép cdc sd theo thir ty giam dan nhu sau :

3 l% e 1.43Y: 1.3 :~143).

Vidu2.Sosinha = 342 vab = 24/3.
Gidi
Xétal = 3V2) =3%(V2)’ =92 =18
b2 =(2V3) =243 =43 =12.
Via?>b?(do 18> 12)néna>b, tic la3v2 >243.
Vidu3'.Sosinhx = V3 + V6 vay = V2 + V7.
Gidi
Xét
XX=(V3+V6)Y=3+6+2/18=9+2/18
Y= (V2 + 1) =2+7+2J14 =9+2J14.
Vix2>}'z(d02m >2JI_4)nénx>y.u’rclflﬁ+Ja>J§+ﬁ.
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. BAITAP
106. Sfip xép céc sd sau theo thir ty ting dén.

%;-Ji » =1,(25) ; % : Jﬁ—z

107.Sosanhm = 76 van = 67 .
108. So sanh x = J§+J§;y= V2+ 6 ;2=242.

109. Sosénha = -0,15;b =-0,(15);¢c = -0,151617...

110. So sénh m =-l\ﬁ van=-1[1
2\3

3V2'

SPPGUL TOAN 7
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LOI GIAI - HUONG DAN - DAP SO

Chudél
1. Nhinthay-24 = :% : —I;=:_;—l- =3 = ? déu co dang D mnel
n

n# 0). Vivdy ching la cac s6 hiru ti
7 A -761;-1.2EN,% €eQ.ZcQ;066 €Q

3. -SeN;%e z.o.zeo.—%eq.

4. xkhong la sé hiru ti

S.  Xem hinh
N
y A
Q
NcZcQ
6. a)vab)
7.
=7 -
3 '3
-2 _,% 0 1,2
8. Cacditm A, B, C, D, E thir ty biéu dién nhirng sb hiru ti
4 3 4 2 4
9. Cach dién nhu sau

:-1
3

=
|
I
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9 5§
0 =15 _-1529 _ 435 10 _-10_-370 nén :l_:?_{ﬂ
37 3129 3129° T 29 3729 35 -29°
4 -295 3 ~295+15 _ -230 -295 . ~280
118  118+15 133 118 133
Nhin xét:a e Z,bEN',nE N thi
a<be L < e :
b+n
11. a) —L{O;—-l >0 nén —-l—< ! .
10 1000 10 1000
357 -357 -1000 -999 . -1000 357
) = >=1; < ==1 nén 5 .
-358 358 999 999 999  -358

12.

13.

14.

10. 8)=0,5 = 25! vay o553
100~ 100 100

by1]-16_80 9 _8I

- — Nenlzﬁ—‘51
9 9 45 S5 45

0 151515 _ -15.10101 15
-313131  31.10101 31

999 304 1199 304

d) N thiy —-1= 3 -]l=—.
Ll 605 605 805 805

304 304 . 999 1199

Do — > —— nén > :
605 805 605 805

-999 1199
Suy ra

605  -805
Sap xép cac s6 hiru ti theo thir ty ting din nhu sau :
_1.2.;_2;_3;0'5;£.
3797 7 3

Nhin xét :5‘ > -"8—5 va ap dung két qua Vi dy 2, ta viét duge :

-3 (D) | -3_-8_-5

hy D — —
5 5+8 8 5 13 3

—_——,
18 13 21 8
a a(b+2010) ab+2010a
Nhin thiy
2) Nhan thay 3 = (6+2010) _ b(b+2010)

Tuongtuco-%::-:l—l- M
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15.

16.

17.

18.

19.

68

a+2010 _b(a+2010) ab+2010b
b+2010 b(b+2010) b(b+2010)

ab+2010a S ab+2010b _
b(b+2010) ~ b(b+2010)

Néu a > b thi 2010a > 2010b suy ra

i}a+20|0
b b+2010°

Vay

a+2010
b+2010

Tuong ty, véi a <b thi %.,_-

b) Két qua nhu sau :
a+n
b+n

a>bthi &>

a+n
b+n

a<bthi <
b

Tuong ty Vi du 2.

Chu dé 2

| 13 | 5
- _; 5_; d -,
o 60 e c) 14 ) 6
-6 15 -5
— b) 15— ; —.
?) 29 ) 23 ©) 7

375[1
+__
"

.1 LA S
475 459 12 35

4
[21 1][ ) 1 4
| g e g o e t—=]+—+
3 4 12 9 45 535 5
3 7 5 1 8 16 5 23
B0 e =¥l ] fnmaic Sl g
P = ) (4 4+4]+[5 5 5) [+4+5J

- [3+1%+4§)=-8£.

2
P ==
a) 3+

5 20
Ching han
4 1 1 -19 -1 -9 -25 4
8) —=—+_; ) =t — ) =—==l4—.
15 15 5 20 20 10 29 29



20.

21.

22.

23.

24,

25.

26.

Ching han

=99 -1
M 700 =P 100
b)5§=5——-—3.
4 4
-2 4 =46
A)X = ———=—o ] b)x =-13+ ==-12—;
R R ) 9 9
c)X = _?3+0.?5=0,15 . d)x = -0,15- l% = -1,95.
2 = | 3
B = 8,22, X=4—+4—-—-—= -
x=7-5+162=822; b)x=4T4z-o=40
3 4 41 ol 8]
c)2x—x—§+;¢=»x-§ d):.;_?,2 ? =
a):n;-t»l—l—éwx--l--l-c:»x—wg
3 2 6 3 3 3
3 5 1 1 1 1 3
b — e ———— Y = -— =l———-— = —
B B Lt i e
Chudé3
a)l8; b)_?l; )i )--?E.
M=-—3._.§+l:z=__3_l=£
8 5 7 6 5 6 30
N=1.—13 5=455_l 23
3 4 32 24 24
p_[é_l](l_i) _2-3_3
“AS 82 5] 510 25
M<P<N

o= [ EEHHEAE s

223

-0,25&x=2—.

364

69



27"

28.

29.

30.

31.

32.

.M

)

§(1-3-1+3J
byp o 45 7377

- 1[2 l) 1(2 1"=(1 1)[2 1]=
—[Z=4+=|=-=|=+= ——= || =+ =
st773)73l773) (573|773

]
|

+—+—+
\23 34 45 56)

Trudce hét it gon biéu thirc A = —-%.

Viiam 2L ki tm aobL i A 22001
2010 2010 2011

c)x> -;- hofc x <-—;

d) —l§<x<g.
4 2

Bién d8i tinh dugc -9% ” % N PR e

DoxeZnénxe {-73;-72;...;13; 14; 15).

33", Lam tuong ty Vi du.4, tim duge x = —% 'y =-1.

70

(1. 1.1 1. 1 1.1 1] (1 l]
——— e ——— —-——— =
\2 33 4 455 6 2 6

11

E .

? .

1

o



35S.

36.

37.

38.

39.
40.

41.

42,

43.

Chudé4

a)-15,787; b)-2,76; ¢) 10,325 ;
a)M=3,7+1,3)-(1,23+2,77) =5-4 = 1.
b)N =11,238-38.11,2+3,8.04 = 1,52.
¢) P = [(-0,5).0,4].0,3 - (2,5.0,8).0,7 = —1,46.
d)Q=(1,35-0,75):03 =0,6:0,3 = 2.
a)R=11(1+2-3-4+5+6-7-8) =-88.
b)T = (-5,6 +5,6) +(1,25-0,75) = 0,5.
¢) U = (5,32.0,7 - 5,32.0,7) + (5,32.0,1 - 0,532) + 0,3 = 0,3.
d) V = 1357,468.1001,5 - 1357,468.1001,5 = 0.
a) 0,22 - (0,33 + 0,44 - 0,55) + 0,66 = 0,66.
b) 0,22 - (0,33 + 0,44 - 0,55 + 0,66) = -0,66.
a) (-0,13] + [0,75] +[5] = -1 + 0+ 5 = 4.
b) {-0,13}.{0,75}.{5} = 0.
a)-1,9; b)~1; c)-4,5;
a) [0,5] = |-0,5| = 0,5 ; --0,5| = -{0,5| = -0,5.
b) la] = |-a ; ~}-a| = .
*Khia>0thila| = |-a| = a; -}-a| = -Ja| = -a.
*Khia<Othilal = }-a| = -a;-}-a| = -ja| = a.
*Khia=0thi|a = |-a) = —-}-a] = —Ja| =a = -a = 0.
Tur x| = 0,5 suy rax = 0,5 hoic x = -0,5.
Vaix=05thiP=2.25;
Véix = 0,5 thi P = -2,75.
a)Voix<-03thix+03<0;x~-1,5<0nén
A=—(x+03)+x-15+0,2 = -1,6.
b) Véi x <-0,5 thi
B=-x-05—«x-02)-0,3 = -2x -0,6.
Véi 0,5 < x <-0,3 thi
B=x+05-(x-0,2)-0,3 =04.
a)x = 1,5vax = -1,5.
b)x =3vax =-2.

d) -18.

d)-1,25.

71



44.

46.

47.

48.

72

¢) Khong ton tai x nao.
d)x=0vax =1.

a)x = 4.5,
b)l?x—l[=2x—l¢2x—120ax2%.

105 -3l = 3x—05 5 3x-0520es%x> %.

d) Xét hai truomg hop x 2 —-;- vax < -—%.lim duge x = 0,1.

a) A lém nhat bﬁng 0,7ta1 x = %—

b) B 16m nhit bing 2 tai x = -0,3.

2) D0 0,5.10,3x -2/ 20nén C 20,7 ;

C nho nhat bing 0,7 khi [0,3x - 2| = 0, tirc lax = % .
b)" Nhan thiy

la| +|b] 2 |a—Db| véimgia, b
valal +|b] = Ja-b| <> ab<0.

Tacod
D=|x+1]+|x+2]2|x+1)-(x+2)|=1;
220
P=lox+I)Nx+2)<04 %7 o 25x<-I.
x+1<0

Viy D nho nhit bing 1 khi va chi khi -2 <x < -1.

Chudés
a) (-3)° = =243 ; b) (-0.25)* = 0,0625 ;
¢) (-0,5)° = 0,015625 ; d)1.

a)7°.2% = (7.2)° = 14
b) 1627 = 24*.27 = 2107 - 2B.

3
¢)82:49° = 4%:49° = [—4—] .
49

d) (0.3)°. 70° = (0.3 .70)° = 21°.



19. (0,04)° = (02)'°; (0,008)" = (0,2)° ; (-0,0016)* = (0.2)".
8 7 8
50. (—03) 2 (-03] =_2_?=_2.
(0,6)’ 0,6 2
b) 3160 374° 4 4
125272 3%4%3% 3¢ 81
2240503 _ 28 _4 8
2.(0,5)* .3 053 L5 3
d) (~1)° + 1,69.3,5 - 2,2)* - (-1,69)> = 1+ (1,69)° - (- 1.69) = 1.
51. 0.027 = (0.3)°; 0,09 = 0,3%; —3-_03 —81—=(03)
10 10000
100 100 200 100 100 200
o o))" AR e
8 8 4 16 8 4
A 3 1 433
b) 22 -2"-(22) =26 nén 22 >(2-).
¢) (-1)” -*(-l) = -1).
d)(0216) _(06)" (036) _(06)"’ncn(0216) <:(036)
53. a) (0,4) = (0,16)" ,(-0.3) = (0,8)° nén (0,4)* < (-0.8)".
B) 57 . 9510, ygIo
) 2'? = 16¥ ;3% _27 e
Do 6 2'® < 5% < 375,
d)9% = (9"’ > 99”.
55", Tacod
11 I
A= —4+—+—+...v—
3 32+33 37
11 1
3A =1+ +-3?+ -3_'5
Suyra:
99
3A-A=|-3+9=>A=3 -l.DodbA.:'%.
56. a)(5x-1)® = 3® = (-3)° & 5x -1 = 3 hofic 5x - 1 = -3.

Tu d6 tim duge X = -;— vax = ?2-

b) 2x + 1)} = (-0,1)’ & 2x + 1 = -0,1 &> x = -0,55.

13



57,

58.

59.

61.

74

¢) (2x -3)* = 2x-3)°. (1)
* Nhin thiy x = % thok méin (1), vi khi 86 c& hai vé cta (1) ddu biing 0.

* Xétx # % thi chia hai vé cua (1) cho (2x - 3)* tacé 2x - 1)* = 1.

2x-1=1 x=1
Dﬁndén[ «::[
|

x-1=-1 Lx=0.

Véyx:%;x=l;x=0.

d) Tuong ty cach giai nhu ¢) tim duge x = —-;— X =0,
a) Khong c6é x nguyén nao.

2y [2Y
b) Bién d6i vé dang (3] = [;) &x=3.

2 X

c)(_—s-] =(_—8) Sx=2,
13 13
d3if=3ox=1.
a)3'(1+3) =756 =3 =3 = x =3.
b)5*'(1+6)=875=5" = =x=2.
a)Puavédang 2™ ¥ = 3! Timdugex = 1;y = -1.
b)3* = 3%°%,2% = 2**% Din dén
Xx=2y-2

{3y=x+8.

Tud6timdugex = 10;y = 6.

. Gia sir trong ba sd ty nhién a, b, ¢ thoa min a® = b° = c® ¢6 it nhét hai sé

khac nhau, ching han a > b.
Doa>bvaa® =bsuyrab<c;
Tub<cvab® =c'$uymc>n;
Tirc>avac® = a’ suy raa<b. Diéu nady mau thudn véi a > b.
Viya = bdindéna = b = c.
-9 iy -5

11 & b) —; _— —
2) )3 ©) 375 9



62.

6S.

66.

3,11:12,5 = L. 55
50

(=5): 10 = (-1,5): 3.
a) Tir déng thirc 4.15 = 30.2 14p dugc 4 ti 1¢ thirc sau :

4_30 L. 1 15_30 15_2
2 15"’ 30 15° 2 4’ 30 4
1 -2 9. . .
b) | == |.2=—_1= ldp dugc 4 ti 1¢ thirc sau :
5 775
1 42 2 1 2 2
e 8 . AN, i5 o 7~ 27
227 21 zZ 2" 2 U
7 7 5 5 5 5

Truée hét lap tich cac cap bing nhau
81.729 = 9.6561 ;
81.6561 = 9.59049.

Tir 46 lap dugc 8 ti 1é thic tét ca.

[1 2] -1 =13
X =|——|i—=—,
13 14

b) Bién d6i gon thanh A
2x 8
e)x = gl = =-0,075
585 98
d)x=0,l2.§:6=0,012
e a il B0 s Sy 00
3 -4 3-(-4) 7
2
X xy 140 X X
b|=]| ==.2="——==4=2=2 hoic ==-2.
)(5) 57 35 Ty g
Tird6 tim duge (x; y) = (10; 14); (10 ; -14).
o BudSE0N S50 o oy 50cyiw-0i.
3. 3 3-10 =}

75



Ap dung tinh chit cta ddy ti s6 bing nhau
a_b_c_b+c-a a-§=l=>a-2b 4,c = 6.
2 4 6 4+6-2 8

S can tim la 246.

N - x} y 22 2x*+y'+32° 316_
R A R STl T YT T i T
Dod6x2=36.suyrax=6hoacx=—-6.

Voix =6thiy=14;z = 4.

Voix = -6thiy =-14;2z = -4,

b)Tux:y:z=2:5:7,suyra
x__):_:':‘_3x+2y z__Z_Z_

2 5 7 6+10-7 9
Timdugcx =6,y = 15,z = 21.

Chimg minh tuong ty Vidu 1.

a)T&E:E SuyraE.:E:a_tt_) D doih:[_a+bJ
b d ¢c d c+d ¢ d c+d
c a b a-b a’ b (a—b]t
b T‘ —_—— —=—=—_D d0—=—"= —_—
Al dsuy d e V@ @ \o-d
o raa"-ﬁ-b _(a—l:u]j
d ¢t+d' \c-d

Tir diéu kién bai ra, ta ¢6
(2a + 15b)(5¢ - 7d) = (2¢ + 15d)(5a - 7b)
< 10ac + 75bc - 14ad - 105bd = 10ac + 75ad — 14bc - 105bd

Sl wbees 2as,
b d

Cach lam tuong tu bai 71.

Tir E-—E-E. su miﬁiui—ﬂ {])
b c d P & bec+d
a’ abc a
Mitkhic —=—.—.—=—. 2
v b bed d @)
Tir (1) va (2) suy ra diéu phai chimg minh



74.
TS,
76.

Th
78.

79.

80.

81.

S 46.

Cén tang vén tc xe mdy thém 4km/h.

Goi tudi ctia chj Nam va Nam thirty lax vay (x,y € N).

Theo bai ra tacé -’-(—"'—3=Z vix-y =6.

y+3 5

X+3 y+3 (x+3)-(y+3) x-y
N =

Toudox =18;y = 12.

Viy hién nay Nam 12 tudi, chj Nam 18 tudi.

Tam vai dugc chia thanh 4 phan : 15m, 20m, 25m, 40m.

Goi sé vor gop ting cua mdi 16p 7A, 7B, 7C thirtw la x, y, z. (x, y, z € N').

10

Taco i=? 15z =4y ; 2x +z -3y = 100.
y

6
Suy ra =—=13,
y 2

Suyrai=—?-'-=-§-= 2x+z-3y _
50 45 36 100+36-135
Tim duge x = 5000, y = 4500, z = 3600.

Viy s6 vo gop tang cia lop 7A, 7B, 7C thir ty 1a 5000 ; 4500 ; 3600 (quyén).

Chudé?7

Nhimg phén s6 viét duge dudi dang s thap phan hiru han la :
e A 7 P L P
16 20 -35 5
Nhimg phén s6 viét duge dudi dang s6 thap phin vé han tuan hoan la
-7 -l 5
—=—=—0.3 :—-_-0,22?.
21 3 ©) 22 (&)

Cach lam wrong ty Vi du 2.
a=3:b=2holich = 5.

....0' 4

Dé phin sb % viét duge dudi dang s thip phan v6 han tudn hoan vdi a, b 1a céc

sO nguyén 16 cO mt chirsdthibe {3;7} vaae {2;3:5; 7} dong thoi
ax0.Dod@6fa:h) =(2:3)5(5:3)47:3):Q2:1,EB:1,(5:7).

77



82.

83.

85.

87.

88.

89.

90.
91.

92.

78

8 37 4937

) 432 =~ 048 = > . 04937 - -Wg;
b)—4.(32) = -4% . 0,(148) = -;—3; 0(4937) hb_?,é
Q=432 = 42 L 0.14(8) = 04907 = -2
2) 0,(17) +0,(82) = %Jf% .
b) 0.(666) (=3) = % (-3) = -2.

-1,(37) = -1,3(73) <-1,37
Sip xép theo thir tu tir nho dén lon nhu sau -
LE15): 2018) ;: 2:15 :2(15).

a) =2,3653 > -2 365(3)
b) 1,432 < 1,(432)
¢) 0,(2357) <0,2(357)

d) 0,(428571) = %

Chudés
Két qua lam tron dén chir s6 thap phan thir hai cua cac s6 da cho thir tu la -
1.32:15,72: 16,50 : 300
Két qua lam tron cic s6 da cho dén hang trdm thir ty la - 200 ; 1200 ; 9600 ;
4000.
a) 21357.513 = 20000.500 = 10000000
b) 1734.3248 = 2000 3000 = 6000000.
B = 0,7 (lam tron dén chix s thap phan thir nhét)
Diém trung binh mdn Toan hoc ki | cua An la -
[6+7+8+9+ 2(7+8+6+8)

4424

Chu vi hinh chirnhat - 2 (258 +10,32) = 72,24 = 72 (m)
Dién tich hinh chir nhat - 25.8 10,32 = 266.256 = 266 (m°)

2+8]'3=7.6



93.

94.

9s.

96.

98.

99.

100.

Chu dé9
3 3
a)7va-7; b) s vé—g y €)0,01 va-0,01; d)ava-a.

Céch dién s6 vao bang nhu sau :

X |-9|4([1|0] 0,01

Jx 11o| o1

x [81116]1]0/0.0001

5 0,49 | -1

;|—-M|-—-.&-|--

25 10,2401 | 1

32 = 9 nén a la ciin bic hai cua d.

ae 1323 b_J?+J4zi=3+42_g.
¥ 8F Ut 70t 5+70 5°
Vi -8 3-g 45 3

3
c= =—--=—¢—; d:———:-—_
J5i-Jg 5-8 3.5 <75 5
3

. a)l,83; b)0,05; c)0,09.

a)ll; b)1,2; ¢)2,3; d) % ; e) ]—;—0 . g)0,05.
a) =1
JIT=2
VI+3+5 =3,
b) VI+3+5+7=4
VI+345+749 =5
VI43+5+7+9+11 = 6.
Biéu thie Jab ¢6 nghia khi ab 2 0, chua chic suy ra Va va Vb ¢6 nghia.
Ching hana <0, b <0 thi Vab ¢ nghia, nhung Ja, Vb khong ¢6 nghia.

101. Ching minh tuong ty nhu Vi du 1.
102. Gia sir V6 lasd hirutithi V6 == (m,ne N", (m,n) = 1).
n

79



103.
104.

105.

106.

107.

108.

109.

110.

80

Suyram = 6n°, do do m’ 3vam 2dand{.nm 3\am 2
Suyram : 6dalm"6L(LEN)lac036L = 6n° on = 6k
Lép ludn tuong tu trénsuyran : 6.

o . ; i z . m Ea ik
Vay m va n cung chia hét cho 6 nén — chua 101 gian.
n

Lap luan tuong tu Vidu 2

1) Sai, ching han hai sé vo ti V2 va—+/2 c6 tong bing 0 (la sb hiru ti).

2) Sai, chiing han hai sb vé ti 5 va 20 c6 tich bing 10 (1a s6 hiru ti)

3) Sai, chiing han hai s6 vo ti J6 va 3 ¢6 thuong J6 -3 =2 cung la
sO vo ti.

Cacs6-0,121212. ;- 1,10111213; laso hiu ti

CacsoJ; S+J_Iasovoll

Sap xép theo thir tu ting dan nhu sau -

V2 :-1025): l.&;\/s_’

m= 7~/_ J— Jﬁ_
n=6y7=V67= 252,

Do vidym>n
Xétx* = (V3+/5) =8+2J15
= (V2+V6) =8+2V12
= 22y =8
Nhan thdy x* >y’ > 2° vax, y, zdéu duong suy rax > y > z.
c<b<a

\[ i1~ 1

m S— _

43 12
. ) L

T T 93

—3"'— -E (SU\]’&I’I'I‘:I'I




HAM SO VA PO THI

Chuadé1

‘ DAI LUQNG T LE THUAN
VA MOT SO BAI TOAN VE DAI LUQNG Ti LE THUAN

A. KIENTHUC CANNHO

1. Bjnh nghia

Néu dai lugng y lién hé véi dai lugng x theo cong thirc y = kx (véi k 1a hing
s0 khéc 0) thi ta néi y ti I¢ thun véi x theo h¢ sé ti 1§ k (hay x ti I¢ thuin véi
y theo hé sb i I8 %).

2. Tinh chét

Néu hai dai lugng ti 1¢ thuan véi nhau thi

~Ti s0 hai gi4 trj twong img bét ki ctia chiing ludn khéng ddi va biing hé s ti I¢.
NoXao Yooy

e -

X X2 Xn
~ Ti 6 hai gi4 trj bt ki cua dai lugng nay bing ti sb hai gia trj twong img
cua dai lugng kia.

L.
X2 Y2

3. Khi giai bai todn vé dai lugng ti 1¢ thudn, ta cAn lam nhw sau -
— Xéc dinh tuong quan ti I¢ thudn giira hai dai lugng.
~ Ap dyng tinh chét cia dai lugng ti I¢ thuin dé tim dép sb cia bai toan.

859 GUli TOAN 7 81



CAC DANG BAI TAP COBAN

DANG 1. Xac dinh hai dai lwong ti Ié thudn,
hé sé ti I1é va cac gia tri twong rng cua ching

PHUONG PHAP GIAI
Vin dyng dinh nghia : Dai lugng y ti I¢ thudn vai dai lugng x khi y = kx (k
la hing s6 khac 0).
Hésbtilgk= <.

X
vipy
Vi dy 1. Hai dai lugng da cho trong moi cdu sau ¢o ti I¢ thuan voi nhau
khong ? N¢u ¢6 hay xac dinh hé so ti €.
a) Chu vi C va canh a cua hinh vuong.
b) Chu vi C va ban kinh R cua dudmg tron.
¢) Dién tich S va ban kinh R cua hinh tron.
d) Quing dudng s va thoi gian t khi di cing vén téc khong doi v,.

Giai

a) Do C = 4a nén chu vi C cta hinh vudng ti 1¢ thudn vai canh a cua no theo
hé so ti 1§ 1a 4.
b) Do C = 2xR nén chu vi C cia dudng tron ti 1¢ thudn véi ban kinh R cua
no theo hé¢ so ti 1€ 1a 2.
¢) Do S = nR” nén dién tich S va ban kinh R cia hinh tron Khong ti I¢ thudn
v nhau.
d) Ta c6 s = vyt nén quing dudmg s va thoi gian di t 1a hai dai lugng ti 1€
thudn theo hé sd v,.
Vi duy 2. Cac gia tn tuvong img cua hai dai lugng x va y duge cho trong bang sau :

x | -1 ] 3 ] 5 |05] 4
y | 4 |-12|-20] 2 | 16

Ho1 hai dai lugng x va y ¢6 ti 1€ thud@n van nhau khéng ? Vi sao ?



Gidi
Xét 1i 50 cdc gid trj tuong img ctia hai dai lugng ta thiy
y 4 =12 =20 2

—=—= = = =-4 nhungl—ﬁ--=4=—4.
x -l 3 5 -0,5 4

Vay hai dai lugng x va y khong ti 1¢ thuin véi nhau.

Vi du 3. Cho biét x va y la hai dai luong ti ¢ thudn véi nhau.

a) Biét ring hi¢u hai gia tri ndo d6 cia x 1 6 va hiéu hai gid tri tuong img
cua y la -3. Hoi hai dai lugng x va y lién hé véi nhau boi cong thuc nao ?

b) Tir d6 hiy dién s thich hop vao 6 trong trong bang sau :
1

|2 0
. 2

y -1 8 -6

Giai
a) Goi céc gid trj cua x 1a x,. x; vdi x; — X = 6 ; cic gid tri twong Umg cua y
la y1, y2 v6i y) - y2 = -3. Theo tinh chat cua dai luong ti ¢ thuan ta ¢6 :

k = i_Y2 )’| -3 -l

xl xz K|-X1 6 2 l

-

Vay cong thirc lién h¢ gitny vax lay = —-;-x.
b) Tir cong thirc y = - :‘l! Xtaco:

Véix=—21hi)'=—-%.{—2}=l:

Vdixz—l thiy=—l.(—l) - :
2 2\ 2 4

Vdix:ﬁlhiy=--;-.0=0.

Tiry::—-‘—;-x suyrax=-2y,taco:

VGiy=-1thix=(-2).(-1)=2:
Véiy=8thix=(-2)8=-16:
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Véi y = -6 thi x = (-2).(-6) = 12.
Ta c6 két qua ghi trong bang nhu sau :
1

- - 0 -16 12
X 2 > 2

-1 0 8 ~6

1
4

. BAITAP

1. Trong cac khing dinh sau, khiing dinh nao dung, khing dlnh nao sai ?
a) Huﬂlchmﬂnlcémotcanhbéng Scm thi dién tich s (cm )vécanh kia x (cm)
cuia hinh chit nhét 12 hai dai lugng ti 1¢ thudn.
b) Cung di m¢t thdi gian thi quang dm‘mg s (km) va van tdc v (km/h) 12 hai
dai lugng ti I¢ thuén.
¢) Ciing di mét quing dudmg thi van toc v (km/h) va thoi gian t ti I¢ thudn voi nhau.
2. Hai dai lugng u va v ¢6 ti 1¢ thudn véi nhau hay khdng trong méi bang sau ?

a) u -1 -2 0 2 4 -15
v 2,5 5 0 -5 ~10 3.75

b) u -2 ~1 0 3 4 6
v 10 5 0 -15 20 -30

3 Cho X va y 1a hai dai lugng ti 1¢ thudn véi nhau. Biét hai glé tri X, va x; cua x
¢6 tong bang 15 va hai gia trj tuong img y; va y; cua y ¢ téng bing —20.

a) Timhé¢sotilécuay d6i véi x.
b) Tinh gia trj cua y khi x = 1,5.
¢) Tinh gia tri cua x khi y = -10.
4. Mot cbe nuée dymg 600g nudc bién cb chira 20g mudi. Hoi 10kg nudc bién
chira bao nhiéu kilogam mudi ?
5. Ban Nam mua 6 quyén v& hét 30000 ddng. Hoi ban Binh mua 10 quyén vo
hét bao nhiéu tién ?
6. Dailugng x ti ¢ thudn véi dai lugng y theo ti s6 kj.
Dai lugng y ti 1¢ thudn voi dai lugng z theo ti s6 k».
Hoi hai dai lugng x va z 6 ti I¢ thudn khdng ? Hay xéc dinh hé 56 ti 1§ (néu c6).
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DANG 2. Todn thyre té lién quan dén dai lwong ti 1€ thudn

PHUONG PHAP GIAI

D¢ giai toan vé dai luong ti 1¢ thudn, trudc hét ta cin xac dinh tuong quan ti
1é thudn gilra hai dai lugng, ré1 ap dung tinh chat vé ti s6 cac gia tri cua hai
dai luong ti 1¢ thuan

o T s Ei T
Xl K: K: }'z

va tinh chat cua ti 1é thic -

225 sad=t
b d
a_t._c_a+r.:+c
b d [ bad+f

vi DY
Vi dy 1. Mot doan day thep dai 6m ndng 75 gam D¢ ban 100m day thép nay
thi ngudi ban can phai can cho khach hang bao nhigu gam ?
+ Gidi
Goi1 khoi lugng 100m day thep la x gam (x >0)
Do chiéu dai cua ddy thép ti 1¢ thudn v khdi luong cua né nén
6 75 10075

—_—=— =

100 x
Viy nguoi ban cdn phai can cho khach 1250 gam day thép

=1250(g)

Vi du 2. Mot nguot di xe may tir A dén B mat 15 phut. Mot nguoi di xe dap
tir B dén A mat 1 gio. Hoi néu hai nguoi khot hanh cung mét lic thi sau bao
lau ho gap nhau ?
' Giai
Goi quang dudng va van toc cua nguon di xe may tu A da dilas; va vy,
quing duong va van toc cua ngudi di xe dap tr B dadilas; va v,
Trong cung mot thai gian, quing duong di duoc ti 1€ thudn var van tée nén ta co

5 \"

.\2 \'2
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86

Goi d¢ dai quang dudmg AB la s (km) thi

s= %vl=vz;s| +sy=s(vil5phit= % g10).

Suyrav,=4s;vy=s.
Goi t 1a thoi gian phai tim, taco :

=N 8t S L Gis)= 12 (phin).
S5 Vy Vi+Vy, ds+s 5

Vay néu hai ngudi cing khai hanh mét lac thi sau 12 phut ho gip nhau.
Vi dy 3. Hai ddi xe vén tai cing chuyén chd hang hoa. Mdi xe cung cho mjt
sé chuyén nhu nhau va khéi lugng chd mdi chuyén bing nhau. Dji I ¢6 13
xe, doi 11 ¢6 15 xe, ddi 11 chd nhiéu hon ddi 1 1a 26 tdn hang. Hoi mdi di xe
chuyén ché bao nhiéu tan hang ?
Gidi

Goi lugng hang doi I va dgi II thir ty ché la x, y tan (x. y > 0) thi y - x = 26.
Do s6 lugng xe ti 1¢ thudn vai s6 tan hang ché duge nén

LW P P T

—_—
—_— =—— —

13 15 15-13 2
Suyrax=13.13=169;y=15.13=195.
Viy ddi xe I chd 169 tdn hang ; ddi xe 11 chd 195 tin hang.

BAITAP

Cir xay 100kg thoc thi duge 60kg gao. Hoi mudn ¢é 3 ta gao thi phai xay bao
nhiéu ta thoc ?

Mot cong nhdan may trong 5 gio duge 20 cai do. Hoi trong 8 gid nguai do
may dugc bao nhiéu cdi do ?

Hai nén nha hinh chir nhit ¢6 chi¢u dai bing nhau. Nén nha thir nhit ¢6
chiéu rong Sm, nén nha thir hai c6 chi¢u rong 6m. Dé lat nén nha thir nhat
ngudi ta dung 600 vién gach hinh vuéng. Hoi phai dung bao nhiéu vién gach
cung loai dé lat nén nha thir hai ?

Mt ngudi di 616 tir M dén N mit %— gidr, trong khi d6 mot nguai di xe dap

tir N dén M mat 3 gio. Hoi néu hai nguoi khoi hanh cing mot lic thi sau bao
lau ho gap nhau ?
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Todn vui : 3 cong nhin sau 3 gio lam dugc 3 san pham. Hoi 9 cong nhén sau
9 gi¢r lam duge bao nhiéu san pham ?

DANG 3. Chia mét sé thanh céc phan ti 1é véi céc sb da cho

PHUONG PHAP GIAI
Gia sir phai chia sé M thanh ba phin x, y, z thir ty ti 1¢ véi céc s6 a, b, ¢, tie
la ta co
X:y:z=a:b:cvax+y+z=M.
Theo tinh chat cia day ti s6 bing nhau :

X_y_z_x+y+z_ M
a b ¢ a+b+c a+b+c
. Ma Mb Mc
Suyra x= y Y= s 2= :
a+b+c a+b+c a+b+c

vi Dy
Vi du 1. Trudce khi ban, nguoi ta da phén loai gao thanh ba loai : loai I, loai
I1, loai 111 ¢6 khéi lugng ti 1§ vai cac s6 1 ; 2 va 3. Tinh s6 gao mdi loai trong
3 tan gao.
Giai
Goi sd gao loai 1, loai 11, logi 111 trong 3 tin gao thir ty la x, y, z (kg) (X, ¥, 2> 0).
Theo bai rata co
=222 vax+y+2=3000.
1 2 3
Theo tinh chit cia day ti sé bing nhau, ta ¢6
X y z x+y+z 3000 _
T_E_EH 1+2+3 6
Tir dé x = 500.1 = 500 ; y = 500.2 = 1000 ; z=500.3 = 1500.
Viy s6 gao loai I, loai 11, loai 111 theo thir tyr 1a 500kg, 1000kg va 1500kg.
Vi du 2. Biét cic canh cia mét r gide ti 1¢ voi 2, 3, 4, 5 va 4§ dai canh 16n
nhit hon do dai canh nho nhét 1a 6em. Tinh d¢ dai céc canh cua tr gide do.
Gidi
Goi dd dai cac canh cua tr gidgc lax, y, z, t (cm) (vé1 0 <x <y <z <1).

500.
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12.

13,
14.
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Theo bai ratacod :

2 3 4 5 52 3
Suyra:x=22=4; y=32=6; z=42=8; t=52=10.
Viy d¢ dai cdc canh cua tir gidc la 4cm, 6cm, 8cm, 10cm.

Vi dy 3". Ngudi ta chia 210m vai thanh 4 tm vai sao cho d¢ dai tim tha
nhat va tim thir hai ti 1 v&i 2 va 3 ; 49 dai tdm thir hai va tdm thir ba ti 1¢ véi
4 va 5 ; 4o dai tam thir ba va tAm thir tu ti 1¢ véi 6 va 7. Hay tinh 4o dai mdi
tam vai do6.

Gidi
Goi 49 dai cdc tdm vai thir nhét, thir hai, thir ba, thir tu lin lugt 1A x, v, 2, t
(m) (véi x, y, z, t>0).

Theo bai ratacéd
> ¥ . ¥V £ T 3
—==:Zl=":Z = viax+y+z+t=210.
3 8 A s G g e

Suyra X X _Y _2Z _t _ x+y+z+l =2IO=2

16 24 30 35 16+24+30+35 105
Dodéx=162=32;y=24.2=48
z2=30.2=60;t=235.2="70.
Viy 9 dai bdn tim vai thir tyr 12 32m, 48m, 60m, 70m.

BAI TAP

Chms&%ﬂthénhbaphﬁn ti 1é thudn vai cac so %;l; %

Timbasox,y, zbiétringx:y:z=3:4:5vax-2z=7.

Hoc sinh cua ba 16p 7 cén phai tréng va cham séc 30 cdy xanh. Lép 7A c6
45 hoc sinh, 16p 7B ¢6 50 hoc sinh, 16p 7C ¢6 55 hoc sinh. Hoi mdi ldp phai
trong va chim séc bao nhiéu cdy xanh ? Biét ring sb cdy xanh phai trong ti
1¢ véi sé hoc sinh.



1S.

16.

17.

Ba don vj kinh doanh gép }rén theo ti 1¢ 4 : 5 : 6. Hoi mdi dom vj dugc chia
bao nhiéu tién 13i ? Biét ring tong s6 tién 1ai 1a 750 tri¢u ddng va tién lai
dugc chia ti 1¢ thudn véi s6 von dong gop.

Tam gidc ABC ¢6 sd do cdc géc A, B, Ctilé véi 1 ; 2 ; 6. Tinh sb do cdc goc
cua tam gidc ABC.

Ba xe 1i dat d4 san bing dugc 78,5 ha. S6 ngay lam viéc cia céc xe ti 1¢ theo
4:5:6,sd gio lam viéc mdi ngay ti 1¢ theo 7 : 8 : 9 con cdng suit clia cic xe

til¢ vin %é—i— Hoi mdi xe san bé.ng dugc bao nhiéu hecta dat ?

Chudé2

DAI LUQNG Ti LE NGHICH VA MQT SO BAI TOAN
VE DAI LUQONG TI LE NGHICH

KIEN THUC CANNHO

1. Pinh nghia
Néu dai lugng y lién hé véi dai lugng x theo cdng thirc y = = hay xy =a (a
X

la hiing s khac 0) thi ta n6i y ti I¢ nghich véi x theo hé so ti 1¢ a (hay x ti 1¢
nghich vai y theo h¢ s ti 1¢ a).

2. Tinh chét
Néu hai dai lugng x va y ti 1¢ nghich véi nhau thi :
~ Tich hai gié trj twong img bt ki cta ching lun khong di (bang hé so ti
1€) : X1y =Xay2=...=a.
— Ti sb hai gia trj bat ki cua dai lugng nay bing nghich dao cua ti s6 hai gia
tr] tuong (mg cua dai lugng kia

L D T T . [

X2 Y1 X3 ¥

3. Khi giai bai toan vé dai lugng ti 1¢ nghich, ta thudéng 1am nhu sau :
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— Xac dinh rd cic dai lugng duge dé cdp va xac dinh quan h¢ ti 1¢ nghich
gitra hai dai lugng trong céc dai lugng do.

— Ap dung tinh chét cua dai lugng ti 1¢ nghich va tinh chét cua ti 1¢ thirc dé
tim dap s6 cua bai todn.

CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Xac djnh hai dai lwong ti Ié nghjch,
hé sé ti 1é va cac gia tri twong trng cua chung

PHUONG PHAP GIAI

Dai lugng x ti 1¢ nghich vai dai lugng y theo ti s k khi xy = k (k 1a hing s6
khac 0).

Chii y - Dé xét twomg quan ti 1¢ nghich gitra hai dai lugng khi biét cdc gia trj
twrong (mg cua ching, ta can ldp tit ca cdc tich cdc gia trj twong (mg cua
ching va xem ¢6 bang nhau khong.

vi by

Vi dy 1. Céc gia trj tuong {mg cua hai dai lugng x va y duge cho trong mdi
bang dudi ddy co ti 1¢ nghich vai nhau khong ?

x| -5 | 4] -3[10]12 Bixl-31 51 1 | =5 | <3 |

y | =12 | =15 | 20 | 6 | $ y | 15| =9 | =15 | =15 | 15 |

Giai
a) Ta cé xy = (=5).(=12) = (-4).(-15) = (-3).(-20) = 10.6 = 12.5 = 60.
Viy x va y la hai dai lugng ti 1¢ nghich véi nhau.
b) Nhan thdy 1.(-15) # (=3).15 = 5.(=9) # (=5).(~15).
Vay x va y khong phai la hai dai lugmg ti I¢ nghijch véi nhau.,
Vi du 2. Xac dinh hai dai lugng da cho trong mdi cdu sau ¢6 ti I¢ nghich vai
nhau khong ? Néu ¢6 hdy xdc dinh hé sb ti 1¢.

a) Chiéu dai x va chiéu rong y cua hinh chir nhit c6 dién tich bing a (a la sb
cho trude).



18.

19.

b) Vén tdc v va thoi gian t khi di trén cung quing dudng S.

¢) Dién tich S va ban kinh R cua hinh tron.

d) Niing suat lao ddng n va thoi gian thyc hién t dé lam xong mdt cong viéc a.
Gidi

a) Do a = xy nén chiéu dai x va chiéu rong y cua hinh chir nhit ti 1¢ nghich

v6i nhau theo h¢ sb a.

b) Do S = vt nén vén toc v ti I¢ nghich vai thai gian t theo hé sb S.

¢) Do S = aR* nén S va R khéng ti 1¢ nghich véi nhau.

d) Do a = nt nén nang sudt lao dong n va thoi gian t i 1¢ nghich véi nhau

theo h¢ so a.

Vi du 3. Cho biét x va y la hai dai lugng ti 1¢ nghich voi nhau. Biét hai gid

tri cua x la x; = -3 ; x; =1 ; hai gid trj twong {mg cua y 1 y, va y; sao cho

yi +y2 = 10. Hay tinh y,, y, va hé s ti 1¢ a cia hai dai luong ti I¢ nghich nay.
Giai

Theo tinh chit cua dai lugng ti 1¢ nghich, ta ¢6

x_l = .}.."_2... hay ..}.'..I- Y2

=== _Suyra
X2 Y X2 X

N Y2 Nty 10

T TR
Viviayy;=(-3).(-5)=15;
y2 = L.(-5) =-5.

BAI TAP

Hai dai lugmg x va y ¢6 ti I¢ nghich vdi nhau hay khong trong moi bang sau ?
Néu ¢o hdy xdc dinh h¢ so ti 1¢.
b |
2| 4 |7| -2 | 2 Nxl-15]1] 6 |-15 8 |
2 |
vi35]175(1| -14 | =3,5 yl 2 |-3|-0,5]|0,2 | -0,372

Xac dinh moi twrong quan gitra hai canh x, y cua cac hinh chir nhit ¢6 ciung
di¢n tich la 120cm®. Hay dién cac gia trj twong img cua x va y (bing
xentimét) vao bang sau
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¥ 3 5 8
y 4 6

20. Cho ba dai lugng x, y, z. Hiy tim mdi tuong qua giira hai dai lugng x va z,

21.

92

biét ring :

a) x ti 1¢ nghich véi y theo ti sé k, y ti 1& nghich véi z theo ti s6 /;

b) x ti 1& nghich véi y theo ti sd k, y ti 1¢ thudn véi z theo ti s6 /.
¢) x thi 1¢ thudn véi y theo ti sd k, y ti 1¢ nghich véi z theo ti 56 /.

Cho biét x va y 1 hai dai lugng ti 1¢ nghich véi nhau. Biét hai gia trj cva x 1a
X; =5 ; x; = 8; hai gié trj twong {mg cua y la y, va y; sao cho yy; = 160.
Hay tinh y;, y2 va hé s ti I¢ cia chung.

DANG 2. Todn thyre té vé dai Iugng ti 1§ nghjch

PHUONG PHAP GIAI
Dé gidi todn vé dai lugng ti 1¢ nghich, trude hét ta can xdc dinh quan hé 1 1¢
nghich gitra hai dai lugng, rdi dp dung tinh chit vé ti s6 cdc gia trj cla hai
dai lugng ti I¢ nghich.

X
X\yi=xx2=ae —'=y-;-.
X2 Y

viby

Vi dy 1. Mt 616 chay tir A dén B het 3 gio. Hoi mot 616 khac chay tir A dén
B véi viin tde bang 1,2 1an 66 trude thi hét bao nhiéu gid ?

Giai
Ta c6 thé tém tat dé bai
Vin toc Thoi gian
(km/h) (h)
Oté trude v 3
Otd sau 1,2v X
Trén cing mdt quiing duomg AB thi vén tdc ti 1¢ nghich véi thai gian, ta ¢ :
v X 1 x 3
—_— —_—— - — 2.5 2
L2v 3 12 3 7 12

Vay 616 khac chay tir A dén B hét 2,5 gio.



22.

23.

24.

25.

26.

Vi dy 2. Véi cing sb tién dé mua 20 quyén vo c6 thé mua duge bao nhiéu
chiéc bat bi ? Biét ring gi4 tién mdt quyén v&r bing 80% gia tién mt chiéc
but bi.

Giai
Ta c6 thé tom tit dé bai :
Gia tién S6 lugng
Quyén vo 80% 20
But bi 100% X

Véi cung s6 tién thi gia tién mua va sb lugng mua 1a hai dai lugng ti 1§
nghich véi nhau. Do do

80% x 4 x 420
—— e —m D X =—= 6.
100% 20 S5 20 5

Viy c6 thé mua duge 16 chiée but bi.

BAITAP

Mot 6td di tir A dén B véi vén te S0km/h va tir B trd vé A vai vin tée
45km/h. Thoi gian ca di va vé la 6 gio 20 phat. Tinh thai gian di, thai gian
vé va dd dai quing dudmg AB.

Gia hang tang 20%. Hoi véi cung mdt s6 tién ¢6 thé mua it di bao nhiéu
phén tram hang ?

Hai banh xe néi véi nhau boi mdt dy toi. Banh xe 1ém ¢6 ban kinh 30cm va
quay dugc 20 vong trong 1 phat. Banh xe nhé quay duge 30 vong trong
I phut. Hoi ban kinh banh xe nho la bao nhiéu ?

Hai xe 616 cung di tir tinh A dén tinh B. Xe thir nhét di hét 1 gio 30 phut, xe
thir hai di hét 1 gio 45 phat. Tinh vin téc trung binh cua moi xe va quing
duimg AB. Biét riing trong 1 phit ca hai xe da di duge 1560m.

Dé 1am mot cdng viée trong 8 gidr cin 35 cong nhan. Néu ¢ 40 cdng nhan
thi cdng viéc duge hoan thanh trong may gid ?
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DANG 3. Chia mét s6 thanh nhirng phan ti I¢ nghjch
véi cdc so cho trude

PHUONG PHAP GIAI

Gia sir phai chia sO M thanh ba phén x, y, z ti 1¢ nghich vai cac s6 a, b, ¢
khac 0 cho trudce. Ta co :

ax = by = ¢z hay i:-z%:jli vax+y+z=M.
a b c
Nhu viy dua vé bai todn chia s6 M thanh cic phan ti 1¢ thudn véi cic sb
1 1 1 anvié cach gia).
a b c
viby

V‘i du 1. Ngm‘)r.i la.chia mat khu dét thanh ba manh hinh chix nhit ¢6 dién tich
bang nhau.. Bif:l‘ ring cic chiéu rong Ié& Sm, 10m, 12m ; cic chi¢u dai cta ba
manh ¢6 tong bang 138m. Hay tim chi¢u dai moi manh va dién tich khu dat.
Giai
Goi chiéu dai cua céc hinh chir nhat ¢6 chiéu rong Sm, 10m, 12m thir tyr la x,
v.z(m) (voi X, v, zduong). Theo bai rataco :
Sx=10y=12zvax+y+z=138.

Suy ra

Yy _z _ x+y+z 138

X
T a0 bl =™
5 12 60

10 12 510 12 60

Dod6o x= %.360=72

!
= — 360 =36
"0

z= ~]—.360=30.
12

Viy chiéu dai cta cdc hinh chir nhit c6 chiéu rong 1a Sm, 10m 12m thir ty 13
72m, 36m, 30m.



Dién tich cta khu dét 1a 3.5.72 = 1080 (m?).

Nhdn xér. Bai todn trén ¢6 thé giai nhu sau :

'I‘iIS}C:IOy:]Zzsuyms—x:ﬂ:.l_z_Z
60 60 60
(6diy60=BCNN(5:10:12)nén ~=¥=2-138 ¢
12 6 5 23

Tir d6 tim dugce két qua nhu trén.
Vi du 2. Ba d¢i may cay cay ba thira rupng nhu nhau. Dji thir nhat hoan
thanh ¢ong vi¢c trong 2 ngady. Dji thir hai trong 3 ngay va ddi thir ba trong 4
ngay. Hoi mdi doi c6 may may, biét ring ddi thir nhit ¢6 nhiéu hon ddi thir
ba 3 may va ning suit cic may nhu nhau.

Giai
Goi s6 may cay cua doi thir nhat, di thir hai va doi thir ba thir ur 1a x, vV, Z
(x,y,ze N).
Cung cdy thira rupng nhu nhau va ning suit cic may nhu nhau thi sé may
cay va thon gian cay la hai dai lugng ti 1¢ nghich. Do d6 x, y, z ti I¢ nghich
vl 2,3,4vax-z=3.

z 3

Taco2x=3y=dz=> ==3=2_2"2_2_| BCNN(2.3.4)=12)
6 4 3 6-3 3

Mnx=6;y=4:2=3.
Viy s6 may cay cua doi thir nhat, ddi thir hai va doi thir ba thir wr la 6. 4. 3
may.
Vi du 3. Chia s6 N thanh ba phan ti 1¢ nghich véi 2 ; 5 ; 6. Biét tong céc binh
phuong cua ba phan do6 la 1144. Hay tim so N.
Gidi
Goi ba phan duge chia cia sé N 14 x, v. z. Theo dé bai ta ¢6
2:~:=5),'=Gf-zw‘.|x:"+y2+:.r.2 = 1144,
BCNN (2:5:;6) =30, chiacho 30 ¢6
X
15

|-

z 2 -
5 152 62 S
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27.

28.

29.

30.

3l.

32.

33.
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Do d6 k =2 hodc k =-2.

Véik=2thi Y2 2 pay N 22 nenN=52.
15+6+5 26
: X+y+2 N
Véik=-2thh —=——=-2hay — =-2nén N =-52.
15+6+5 . 26 =
BAI TAP

Hay chia s6 470 thanh ba phén ti 1¢ nghjch véi cac sd 3 ;4 ; 5.

Hoc sinh cac 16p 7A, 7B, 7C cung dao mdt khdi lugng dét nhu nhau. Lép 7A
lam xong cdong vi¢c trong 2 gid. Lop 7B lam xong cdng vi¢e trong 2,5 gid.
Laop 7C lam xong cdng viée trong 3 gid. Hay tinh sd hoc sinh mdi 16p tham
gia. Biét rdng s hoc sinh 16p 7A tham gia nhiéu hom s6 hoc sinh 16p 7C la
10 em.

Trong cudc thi chay 100 m, ba ban Diing, Nam, Thing chay véi vin tdc thir
ty ti 1¢ vai 1; 1,2 ; 1,3. Tinh thoi gian chay cia mdi ban, biét ring Diing vé
dich chim hon Thing la 18 gidy.

Tai mdt bdi dd xe c6 76 chiéc 66 cac logi 40 tin, 25 tin va S tin. Biét ring
% s xe loai 40 tén bang -_'2; s6 xe logi 25 tdn va bing 5:- logi 5 tin. Hoi bai

dd xe co bao nhiéu xe mdi loai ?
Tim d) dai mdi canh cia tam gide biét chu vi cua né la 28,2cm va cac dudmg
cao ti 1¢ nghjch v&i -,l; 2502

Chia s& M thanh ba phén ti 1¢ nghich véi 3 ; 5 ; 6. Biét ring tdng céc ldp
phuong cua ba phin d6 1a 10728. Hay tim s6 M.

Ba xe 0i dét di san bang dugc 423 ha. S6 ngay lam vié¢c cua cdc may ti I¢
thudn véi 3 ; 4 ; 5 sd gio lam vige hang ngay ti 1¢ véi 7 ; 8 ; 9 con cong
sudt cua céc xe ti 1¢ nghich véi 6 ; 5 ; 4. Hoi mdi xe san biang dugc bao
nhiéu héc-ta dit ?



Chudé3
HAM SO

A. KIEN THUC CANNHO

1. Dinh nghia

Néu dai lugng y phy thudc vio dai luong thay ddi x sao cho véi mdi gia trj
cua x ta ludn xdc dinh dugc chl mot glé tri twong Umg cua y thi y duge goi la
ham s6 cua x va x goi la bién s0, ta viét y = fix).

2. Cac cach cho ham sé

Cach 1. Ham sb duge cho bing cach li¢t ké tit ca céc cdip sb tuong mg holic
li¢t ké cdc cap so 6 trong dang bang.

Cdch 2. Ham s6 dugc cho bai cong thire y = f(x).

Quy ude bién x chi nhin nhimg gia trj lam cho cdng thirc ¢6 nghia.

Cdch 3. Ham s6 dugc cho bing so 6 miii tén.
f

|

X Y
Cdch 4. Ham sé dugce cho bing cach ding db thi.
Cdch 5. Ham s6 dugc cho bing cach dung 151 mé ta sy twong img ciia x va y.

3. Tap xic dinh cua ham s6 la tdp hop cic gia tri cua bién sb. Ta thuomg ki
hi¢u tdp xac dinh ciia ham so y = f(x) 1a D.

Doi v&i ham s6 cho bai cong thire, néu khong 6 ghi tap xdc dinh cua ham sé
dy thi ta quy udc ring tdp xdc djnh cua ham sb dy 1a tip hop tét ca cac sb
thyre x lam cho cdng thirc ¢6 nghia.

S6 thyc y twong {mg véi bién x goi 1a gid tri cua ham s f tai x, ki hiéu la
f(x).
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CAC DANG BAITAP COBAN

DANG 1. Xac dinh twong quan ham sé giira hai dai luvong

PHUONG PHAP GIAI

Cho hai tip sb X va Y. D& c6 mdt ham s6 tir X dén Y thi

~ Véimdi x € X ¢ twong img duy nhit mt phan try € Y.

~ C6 thé ¢6 cic sb cua Y ma khdng c6 s6 tuong img cua X.

— C6 thé ¢6 nhiéu s cia X c6 twong img véi cing mdt phén tir cua Y.

viby

Vi du 1. Dai lugng y ¢6 phai la ham s& cua dai lugng x khong 2 Néu cho
bang gia trj tvong img cua ching la :

x| -5 4| -3]0]]1 b) | x 3 2 1 0] 3
'y | 3 3 3 13]3 y 2 1 3 1415
x| -3]-21]10 |1 %) X ] = 0 [1]2
2 3
y 1 2 3 1415 y 2 -3 14|5
Giai

a) y 1a ham sb ctia x, vi mdi gid tri chax € {-5:-4;-3:0; 1} déu cd gid tri
twong (mg duy nhit y = 3.
b)ykhéngléhémséci:ax.vivﬁix=306haigiéuiurmgﬂngcitay(y=2:_\'=5).
¢) y 14 ham sé cia x, vi mdi gia tri chax € {~3:-2;0; 1} déu c6 mjt gia tri
twongimgcuay e {1;2;3;4}.
d)ykhéngl&hﬁms&cﬁax.ﬁv@ix:-% khéng twong tmg Véi gi trj y nao.
Vi duy 2. Cho cac ciip s6 (x ; y) nhu sau :

11
(1:-2),(-0,5;1); (3:-6); (—Zl'i): (—4; 8).

a) Céc ciip sb nay ¢6 xac djnh ham sd khong ?
b) Lép bang céc gia tri ctia ham sb.



34.

a)

3§.

¢) V& so d6 mili tén.
d) Dung 1&i dé mé ta ham sb do.
¢) Ham s6 d6 ¢6 thé duge cho boi cong thirc nao ?
Giai
a) Céc cdip sb nay xac dinh mot ham sé, vi véi mdi gia tri cua x ta xdc dinh
dugc chi mdt gia trj twong img cua y.
b) Bang céc gid trj ctia ham sd nhu sau

X | -0.5 3 - l -4
4
|
-2 | -6 — 8
d 2
¢) So a6 mii tén
X Y

d) Ham 6 no6i trén ¢6 y ti 1¢ thudn véi x theo hé sé ti 1¢ a = -2 va
xts)l(v.'(!ri={—4;-0.5;—4l =1 :3)
¢) Ham s6 n6i trén c6 thé cho bai cong thire y = ~2x
1

véixe)(:{—-&l;-ﬁ.ﬁ;-z 3 i ) 3
BAITAP

Dai lugng y ¢6 phai la ham s6 cua dai lugng x khong ? Néu biét bang cdc gia
tri twong img cua chung la :

X | 4| -2 0 |121]4 b [ x| -3 |=2[-1] 0| -3

1 [ 1 ]o0 23 y[ a4 JTol 1213

Trong cic so dd mii tén sau day, so dd nio xdc dinh mot ham s6, so d6 nao
khong xac dinh mdt ham sé tir X dén Y 2 Vi sao ?
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Min

_.*
b) R d)
[\ 0 )\

X Y X  §
36. y c6 phai 1a ham sb cuia x khong ? néu biét y va x lién h¢ véi nhau bai cong thirc :
a)y=x+5; b)y = Ix; )y =x.

37. Cho hinh vudng c6 canh x. Hay xéc dinh ham s cho twong {mg canh x cla
hinh vuéng véi :
a) Chu vi C cta no.
b) Dién tich S cta no.

DANG 2. Tim gié tri cia ham sé khi biét gia trj cua bién s6
va tim gi4 trj cua bién sé khi biét gia trj cua ham sé

. PHUONG PHAP GIAI
Dé tim gié trj cta ham s6 khi biét gid tri ca bién s :
— Néu ham sb dugc cho bdi bang (hoic so dd), ta chi viéc tim trong bang
(hodic so dd) gid tri ciia ham sé twong img véi gid trj cho trude ciia bién.
~ Néu ham sb dugc cho boi cong thire, ta thay gid trj dd cho cua bién vao
cong thirc dé tinh gia trj tuong img cua ham so.
Truomg hop cho trude gié trj cia ham sb cin tim gié trj ca bién ta cing lam
tuong ur.

I. viDy

Vidu 1. Cho ham sd y = f(x) = =
X
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a) Hay dién cic gia trj tuong img ctia ham sb y = f(x) vao bing sau :

1 1
X -3 -2 -1 == =
2 D

b) Hay tinh f(6) ; f(-5).
¢) Tinh cac gidtriciax img véiy =-10;y = 15.
Giai
a) Thay x lan luot céc gid trj -3 ;-2 ; -1 ; % - % vao cong thic y = —-;5- dé

timgiatrj y tuang 1‘mg Taco:

D s By o e L e L s
ft-s)__—3-3 P (2= 35 1) s,r(z) 10,4‘(5) 25.

Do dé dién vao bang nhu sau :

3 2 1 L :
= E g B 2 5
-l 2 2 5 10 | -25
S 3 2 i o
-5 5 -5
b)f(6)= —==; f(-5)=—=1.
) 1(6) - f(-5) >
. -5 -
c)Tuy= — suyrax= —.
X y
vaiy=-1mmx="—5=1.
-10 2
-5 1
Voiy=15thix= —=-—.
J 15 3
Vidy 2. Hémséy:ftx)duocchobéngbéngsau:
X -1,2 -0.5 0 1 2 3 4
y 3 5 1.4 -5 -7 3 2

a) Tim f(-0,5) ; f(0) ; f(4)
b) Tim cac gidtrjcitax img véi y=-5;y=3.
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Giai
Ham s y = f{x) cho bing bang nén mdi cdt ghi gia tri cua cap sO (X . V)
tuong ung xac dinh ham so
a) Cung cft v x =-05lay=35. Viy i-0,5) =3
Tuongtu fil0)=14.f{4)=2
b) Cung c6t vaiy =5, tathdy x = |
Vaiy =3 thix=-1.2 hodc x = 3.
Vidu3.Chohamsby=fix)=2x’ +5.
a) Tinh f{=1) ; f{0) ; R0.5)
b) Tim x dé fix) = 55.
Giai
Q) f=1)=2.(=1)+5=7 . 10)=20°+5=5.10,5)=205"+5=55
b) ix) = 55 nén 2x* + 5 = 55 = x* =25 & x =5 hodc x = -5

0. BAITAP
38. Ham sb y = f{x) duoc cho boi cong thirc y = e
2x +
a) Dién s6 thich hop vao 6 trdng trong bang sau
X -2 0 I }
-3 | -6 g |
: | 5 |

b) Tinh -5) , 7).

¢) Timx bidty =10

d) Vor gia tri X nguyén nao thi y nhin gia tri nguyén.
39. Ham sé y = f{x) duoc cho boi bang sau

x |4 =s]2l=tfola]lz]|s]a
1

y=1x)| 16 12 8 4 0 -4 | -8 | -12 | -16
a) Vit cac gia tri f{x) ing vé1 x nhin cac giatn—4 . 1,3
b) Véi cic giad tri ndo cua X thi fix) nhincac giatn 8 10 . -16

¢) Hai dai lugng y va x ¢6 ti I¢ thudn khong ? Néu ¢6 hay tim hé so ti I¢ cua
y d61 voi x va biéu dién v theo x.
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40. Ham s6 y = f(x) dugc cho bdi bang sau :
X -7 -5 -3 -1 2 4 6 8 10

2 | =1 |-z | -5 |-+ | -=

y = f(x)

~ |

£
5

w2

a) Tim f(4) ; f(-5) ; f{10).
b) V&i cac gia tr nao cua x thi f(x) nhan cac gia tn tuong img la 2 ;—% ;-%.
¢) Hai dai lugng vy va x ¢6 ti I¢ thudn hay ti I¢ nghich vé&i nhau ?
Hay biéu dién ham s trén dudi dang cong thire.

41. Mit chiée may bay sau ‘khi cit canh va dat do cao 10km di bay lién trong 5
gid vai vin toc khong doi 1000km/h va giir nguyén do cao do.
a) Hay viét ham s6 vé su phy thuge gitra quang dudmg S méy bay bay dugc
(tinh bang km) va thoi gian t (tinh bang gio) trong 5 gio bay trén. Hoi may
bay bay dugc 3500 km hét bao nhiéu gio ?
b) Viét ham s vé sy phy thudc gitra dd cao h ciia mdy bay (tinh bing km) va
thoi gian t (tinh bang gid) trong khi bay. Hoi may bay ¢ d§ cao bao nhicu
sau 4 gio bay ?

DANG 3. Tim tap xac dinh cia ham sé

. PHUONG PHAP GIAI

o Dbi véi ham sé duge cho bing cich liét ké, bing so dd, biéu do, thi dya
vao d6 dé tim tit ca cdc gia trj cua bién x, 6 1a tdp xdc dinh cua ham so.

e D4i vai ham sé duge cho bai cong thire ma khong ¢6 dicu kién nao thi tip
xdc dinh cta ham sd ay 1a tap hop tit ca céc s6 thuc lam cho cong thirc ¢6
nghia.

. vioy
Vi dy 1. Cho ham s6 y = f(x) xic dinh bai :

f-1)=—4:(2)=2;f(1)=4; f[%) = 8;:-25)= —%.
a) Cho biét tdp xdc dinh D cua ham sO nay.
b) Ham s6 v = f(x) c6 thé duge cho bai cong thire nao ?
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Gidi
a)D={-1:2:1; % . 2.5},

b) Nhén xét :

1).(4)=22=14= %.s = (-—2.5).(-%] =4,
Viy x.f(x) = 4 hay f(x) = 3 Ham sé ndy dugc cho bdi cong thic y = %
X

Vi dy 2. Tim tdp xac dinh cta cic ham s6 sau :
1
=2 +5; b = —
8)y=2 )y 2-3x
2 1 1
e e dy= + .
e Ix1-2 )y 2-X Xx+3
] Giai '
a) Bi€u thirc 2x + 5 ludn xéc dinh véi moi so thye x. Do d6 tap xéac dinh cua
hamsdélaD= R.

b) Biéu thirc

> khong ¢6 nghiakhi 2 - 3x =0 hay x = %.Dodétép xXac
-3x

dinhcﬁahémsélélﬁphqpcécséthucx:% ;t&cléD:R\{%}.
c)Tathiy x|-2=0& |x|=2 e x=2;x=-2.

Vay tap xac dinh cia ham s6 la tdp hop cac so thuc x khac -2 va 2. Tic la
D=R\{-2;2}.

. 2-
d)Cﬁnaiéukien{ i @{“2

x+3=0 X #-3.
Viy tdp xac djnh cta ham s 12 tt ca céc sb thyce x khac 2 va -3.
D=R\{-3;2}.
BAI TAP
Cho ham sd y = f(x) xdc dinh bi bang :
X S|3]=2100 1 2 3

y=f(x) | 5 3 2 0 1 2 3

a) Cho biét tap xac dinh D cuia ham sé nay.
b) Ham s6 y = f(x) c6 thé duge cho bai cong thirc nao ?



43. Cho ham sb y = f(x) x4c dinh tir X dén Y bai so dd

————
X Y
a) Cho biét tap xac dinh D cia ham sb.
b) Tim f(-1).
¢) Tim x biét f(x) = 2.
44. Tim tdp xédc djnh ciia mdi ham s6 sau :

a)y=2x1+l; b)y=|x+2|; C)y= :
X+3
3 2 5
d)y= ; = = = —
)Y 1+x?2 oy Ix |+l gy Ix1-2
; 3
h)y = V5x ; = - k\y=2x+ :
)Y Ny (x+1)(x-2) Sy X+2

45. Cho ham sd y = f(x), biét ring

f(1)=3; f[%]=—l: =05 f=13: f5)=-7

a) Lap bang cac gia trj twvong img cuax vay ;
b) Tim tdp xdc dinh cta ham so nay.
46. Mot hinh chir nhit ¢6 chiéu rong 5 cm va chiéu dai 12 em. Ngudi ta giam
mdi chiéu di xem.
a) Tinh dién tich y cta hinh chir nhit theo x. Pai lugng y ¢6 1a ham so cua
dai lugng x hay khong ?
b) Tim tdp xédc dinh cta ham sd y (néu c6) & cdu a).
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Chu dé 4

MAT PHANG TQA DO

VADPO THHHAM SOy =ax (a#0)

KIEN THUC CANNHO

Mat phﬁng toa d) Oxy (hay hé toa d0 Oxy) dugc xac dinh bai hai tryc )
vudng goéc vai nhau : truc hoanh Ox va tryc tung Oy ; diém O (giao di¢m cua

hai truc) la goc toa d§.

Trén mat phing toa do, mdi diém M xac dinh
mot ¢ap s (X, 5 Yo) ; Va nguoc lai moi cip $O
(Xo» Yo) Xdc dinh mot diém M. Cap s6 (Xo. Yo)
goi la toa do cua diém M, x, la hoanh d§, y, la
tung d§. Ta ki hi¢u M(x,. o).

Déu cua toa d diém M(x,, y,) trén mat phing
toa d§ dugc xac dinh nhu sau (h.2.1) :

a) M niim trong goc phin tr [ thix, >0, y,>0;
b) M niim trong goc phin tr I thi x, <0;y,>0;
¢) M nidm trong goc phan tr [ thi x, <0, y, <0 :

d) M nim trong géc phan tu IV thix, >0y, <0.

0

Hinh 2.1

-
L]
I
I
hy ...._.”.45

v

DG thi cua ham sé y = f(x) 1a 1dp hop tit ca cac diém biéu dién cac cip gia trj

trong img (X : f(x)) trén mt phfmg toa do.

D6 thi ham s6 y = ax (a # 0) la mot duomg thiing di qua gdc toa dé.

Khi v& 6 thj ctia ham sd y = ax (a # 0) ta chi can xdc dinh thém mot diém A
(khic gde O) thude db thi thi duomg thing OA la do thi can ve.



B. CACDANGBAITAP COBAN

DANG 1. Danh déu diém trén mat phang toa do khi biét toa dé cua né
va xéac djnh toa do cua mét diém trén mat phang toa dé

.  PHWONG PHAP GIAI
1. Dé danh dau diém M(x, . v,) trén mat phang toa dé
- Tur diém x,, trén Ox ke duong thang (d,) vuéng goc van Ox
- Tur diém vy, trén Oy ke duong thang (d,) vudng goc vor Oy
- Giao di¢m cua (d,) va (dy) chinh la dieém M(x, . V.)
2. Dé xac dinh toa dé cua diém M trén mdt phing toa do : Tu M ke duong
vuong goc vai cac truc toa do Ox, Oy cat cac truc nay tar diem thu wu la
hoanh do va tung d6 cua M

"
. ViDU N ——

Vi du 1. V& hé toa d6 Oxy va danh dau vi tri cac N

diém M(1 . 1.5) . N(=1 . 1.5) . P(=1 . =1.5) , i i

Q(1 ,-1.5) Tu giac MNPQ la hinh gi ? : :

Gii M BfC %

e M.N.P. Qdugc danh dau nhu trong hinh 2 2 : :

e Tu giac MNPQ la hinh chir nhat PL-—- 2 -‘I*O

Vi duy 2. Xac dinh toa do cac dinh cua hinh

chir nhit OABC va cac dinh cua tam giac PQR Hinh 2.2
trong hinh 2.3

_ Giai Y
- Dim A va P ndm trén truc hoanh
nén ¢o tung do bang 0. Vay A(4 | 0),
P(=5.0)
- Diém C va R ndm trén truc tung nén
¢6 hoanh do bang 0. Viy C(0 , -2.5) .

R(O . 1)

~ Diém O vira ndm trén truc tung, vira ot B
nim trén truc hoanh nén toa do cua i B
diemOla(0.0)

‘ Hinh 2.3
-Piem B(4 .-2.5).Q(-2.3)
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47.

43'

49.

108

Vi dy 3. Tim trén mit phing toa d) Oxy nhimg diém c6 :
a) Hoanh 4 bing 2 ;

b) Tung d¢ bing -% ;

¢) Hoanh d§ bing tung 4o ;
d) Hoanh d¢ va tung 43 d6i nhau.
. Gidi
a) Nhimg diém c6 hoanh d¢ bing 2 nim trén dudmg thing vudng goc voi
truc hoanh va cét truc hoanh tai diém cé hoanh d¢ bang 2.

b) Nhimg diém c¢6 tung d$ bing -% ndm trén dudng thing vudng goc vai

truc tung va cat tryuc tung tai diém c6 tung 4o bing - -zl- ;

¢) Nhimg diém c6 hoanh d9 bing tung d¢ nim trén dudmg thing chira cac tia
phan gidc cua cac goc phan tu I va ll1.

d) Nhimg diém c6 hoanh 4§ va tung 49 1a hai sé ddi nhau nim trén duomg
thang chira cic tia phan gidc cla céc goc phan tr 1l va IV,

BAITAP

V& h¢ toa d Oxy va dinh ddu vj tri cde
diém sau trén d6 : y

Z

AQG —%) =2 ;1) ; C25:25); }

D("3 ;—2). :
Trén mat phing toa 4§ Oxy : H
a) Danh dau vj tri cac diém M(1;1); E
NG3;1);P3;2). P — e
b) Xéac dinh toa 49 diém Q dé tr giac T
MNPQ la hinh chir nhat.

a) Xdc dinh toa d¢ cic diém M, N, P, Q
trong hinh 2.4,

b) Nhan xét vé toa dd va vi tri ciia cdc ciip diém M va N, M va P, M va Q,
PvaqQ.

-

]

]

|

I

I

I

I

1

| |

I

]

I
r-l-n-————-‘-—-—-—-J

]

1

]

J

Hinh 2.4



50. Trén mat phing toa dj hdy tim tat ca cac diém :

51.

S2.

a) C6 hoanh d bing 0.

b) C6 hoanh d¢ bing a (a # 0).

¢) C6 tung d¢ bang 0.

d)Céumgdébéngb(véi b#0).

a) Viét tit ca cac clip sb (x ; y), biét ring x, y déu thuge {1;-1;2}.

b) Danh diu vj tri cac diém biéu dién cac cip sb trong ciu a) trén Oxy.

¢) Tap cac cadp sO trong cdau a) ¢o Dilen Toda
xdc dinh m¢t ham so6 khong ?

Lap bang céc gia trj tuong ung X, 1(;.._,_.,--,.-,._7_.,__,_-,.?2",‘..
M " . .a ] I I ] i | (] ] ] I
}'d.c chimg 16 diéu dé. :«—j—j--t-t-z—j_l-_“-;-g-t-r]
Piém Toan va Tiéng Viét cua 5 1"' A ':BE::-‘ T
. . sps £ ovud : B e T me pmi dnd B R AN AR
em dy thi hor';;smhigml cap Ticu oLt it ot i
hoc dugc bicu dién trén mat 5..-1-_:-.L_‘._1_J__:_“3L-1-:
phing toa d¢ (h 2.5) mdi don vj 4.,_%__::_.?‘25.-4-..':__:_-:;.-!'._4:
biéu dién 1 diém. Hoi : 3]L--:--i-—:L—:L—f-J:-+—:L—:L—J:
a) Diém Toan va diém Tiéng Vigt [ 12 T 1 1 1 1 (1]
cia mdi ban 12 bao nhiéu ? RN
b) Ai duoc diém Toan caonhdt? ¢ ' ? ’Hl‘ h‘zg T 8. NN Tiop Vi
n

¢) Ai duge diém Tiéng Viét thip nhit ?
DANG 2. D4 thj ham séy = ax (a # 0)

PHUONG PHAP GIAI

I.. Mot diém thude dd thj (C) cua hs'm_'u s y = f(x) néu cé toa 516 thoa min
ding thirc y = f(x). Nguge lai, mdt diém c¢6 toa do thoa min dang thuc y =
f(x) thi n6 thugc dd thj (C) cta ham sb y = f(x).

Ta c6 M(Xo 1 Yo) € (C) & Yo = f(Xo).

2. Dé v& db thj ham s6 y = ax (a # 0) ta chi cin xdc dinh thém diém A(1 ; a).
Dudng thing OA 1a do thj cua nd.

a) Khi a > 0 dd thj ham s6 y = ax nim & goc phéan tu 1 va Il

b) Khi a < 0 db thj ham sd y = ax nim & goc phan tr 11 va IV.

3. D thj ham s hing y = m la dudng thing vudng goc vai tryc tung tai
diém c6 tung dd bang m. Dic biét truc hoanh la 46 thj ham so y = 0.
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n. vioy
Vi du 1. Cho ham s6 y = 5x. Cac diém A(1 ; 2) ; B(2; 10); C(-2; 10) ;
D[—-;—:- l)cé thude 46 thi ctia ham sb ndy khong ?

Gidi
Dit y = f{x) = 5x.
e Xétdiém A(l ;2)cox=1;y=2.
f(1)=5.1=5=2,trcla2 =)
Viy diém A khong thude do thj ham sb y = 5x.
e Xétdiém B(2;10)cox=2;y = 10.
f(2) = 5.2 =10, tirc 1a 10 = f(2).
Viy diém B thudc d6 thj ham s y = 5x.

o Tuong ty ¢6 f(=2) =10 # 10 ; y = (-%) = -1 nén diém C khng thudc d3
thi, diém D thudc do thj ham sé trén,

Vi dy 2. V& trén cing mdt hé tryc 4
toa dd Oxy db thi cua cac ham sb y . A
=3xvéy=—lx. =/
3 7 &
Giii (h 2.6.) E
o V2 db thj ham s y = 3x. IR /o
I I
Chox =1thiy=3nén A(l;3) | '
thuge d6 thj ham sé y = 3x. - . ,
Dudmg thiang OA 1a db thj cia ham Yu ¥
sy = 3x. e
I

0Véd61hihémséy=—§x.

Cho x = =3 thi y = | nén B(-3 ; 1) thudc
délhihﬁmséy=—%x.

Duémg thing OB I d thi ctia ham s y = —%x.
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Vi dy 3. D6 thj (C) ciia ham sé y = ax di qua diém M(=3 ; 5).
a) Hay xac dinh a ;

b) Céc diém N(3 ; =5) va P(1 % ) ¢6 thudc @ thi (C) khong ?
¢) Tim trén (C) diém Q c6 tung d¢ biing 2 va diém R c6 hoanh d¢ bing 6.

Giai
a) Do thj (C) ctia ham sd y = ax di qua diém M(=3 ; 5) nén ta ¢6

5=a.(—3)c>a=—%.

Viy (C) 14 d6 thi ham s y = -:;- X.

5
b) Do -5 = =3 3nén N3 ;-5) € (O)

5
%x—g.l nén P(1: 3) € (). y
: . 5 2+-——AA
)PbigmQ e (C)nén2=-—x,suyra i
3 ; B ! i
6 [ I N | |
= -—. Vi -—:21. \
R ayQ[ 5.2] i |
; 5 -2 O i
DiémR € (C)nény = —3.6 = -10.
Vay R (6 ; -10).
Viduy 4". V& d6 thi ham sb Hinh 2.7
[2x  v6ix20

y= 4—%3; voi -2<x<0

[I val x € -2.

Gidi
D6 thi ham sé trén gdm hai tia OA, Bz va mdt doan thing OB vai A(1 ; 2),
B(=2; 1) va Bz L Oy (hodc Bz // Ox) (xem hinh 2.7).

BAI TAP

Cho ham s y = x* + 1. Cée diém A(1;2) : B(2: 1); C(=1:2); D(0 ; 0) ¢6
thuc db thj cia ham sé ndy khong ?
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SS.

56.
57.

59.
60.

61.
62,

112

Cho ham s6 y = ax. Xac dinh a, biét ring do thi cua no di qua diém A(-1 ;-5).
Cho ham s6 y = ax + b. Xac dinh a, b ; biét ring d6 thi cia né di qua hai
diem M(0 ; 5) va N(=1 ; 4).

V& trén cing mdt hé truc toa dd Oxy do thi cua cic ham so y = %x,y=-2x,y=4x

D6 thi ham s6 y = ax la duong thang OA Y|
trong hinh 2 8

a) Xac dinh a.

b) Danh dau diém B trén d6 thi ¢6 hoanh
do bang 2. Xac dinh toa d cua B.

¢) Danh dau diém C trén db thi co tung

= |

do bang -% - Xac dinh toa d6 cua C

» Hinh 2.8
Choham sdéy = (2m - 1)x

a) Xac dinh m, biét rﬁng d6 thi ham s6 di qua diém A(-1,-1)

b) V& dd thi ham s6 {mg va1 m vira tim duoc ¢ cdu a).

Vé dd thi ham sé y = |2x|

Cho ba diém A(=1 . 4) . B(2 . -8) , C(1,5 . -6). Chimg to ring ba diém A, B,
C thang hang

Duomg thiing di qua gdc toa do va qua diém A(=5 ; 3) 1a dé thi cua ham sb nao
Cho ham s6 y = fix) co d6 thi gdm hai tia OA va OB vai A(-1 . 3) va B(2 . 5)

a) Hay viét cong thire xac dinh ham s6 do va vé do thi cua no.

b) Céc diém C(=2 . 6) , D(2 , —6) co thudc b thi ham sé khong ?

Chudés

PO THICUAHAM SO y = : (a=0)

KIEN THUC CANNHO

D6 thi ham s6 y = % (a # 0) gbm hai nhanh (hai dung cong) ddi xirng nhau

qua goc toa dd (ta goi la hyperbol) (h. 2.9)



Néu a > 0 thi mjt nhanh niim & géc phin tr I, mot nhanh ndm & goe phan tu 111
Néu a <0 thi mt nhanh nim & goc phin tu I, mot nhanh nim & géc phin nr V.

N
-

a>0 a<0

Hinh 2.9

CAC DANG BAITAP CO BAN

PHUONG PHAP GIAI

1. Dé xic dinh a ciia ham sé y = = khi biét db thi ciia né di qua diém (x, ; vo)
X

ta chi vi¢c thay x = X, ; ¥ = ¥, vao cong thirc trén cd a = X,Y,.
2.Dé v dd thihamsdy = =~ :

X
~ V& mdt nhanh cua do thi (img véi x > 0) bang cach xdc dinh it nhat § diém
cua nhanh nay, roi ndi theo nét cong 5 diém do lai (chi y nhanh nay chi tién
sat dén hai truc Ox, Oy nhung khdng bao gid cit hai truc toa do).

- Liy d6i ximg nhanh vira vé& qua goc toa do dé duge nhanh thir hai.
viby

Vidu 1. D thi (H) cia ham sé v = 2 di qua diém A( % ; =0).
X .

a) Hay xac dinh a.
b) Cic diém B2 : -1); (:(% : 10) ¢6 thude do thi (H) khong ?

: : B - cgs =]
¢) Tim trén (H) diém D ¢6 hoanh d¢ biang % va diem E ¢6 tung 4 bang —.

2.0p Gkl TOAN 7 I13



Gidi
a) Db thi (H) cia ham sé y = 2 di qua diém A(% . —6) nbn ~6 =
X

W | -] =

aa:(%).% =-2.

Vay (H) 1a do thj cia ham sd y = =
X
b)e Diém B(2;-1)c6 xg =2 ; yg = -1.

DoyB=:-3(vi-l =_—2nénBE(H).
Xgp 2

e Diém C(% ; 10) cod xc = — 5 yc = 10.

| —

Do yc # = (vil10# :g)nénC ¢ (H).
Xc 1
5

¢)DoD e (H) nényp = :3=—4 VayDcéloado{- -4),

o

DoEe(H)nén—-l— = :2 =xg=(—2):(-—l)=4.
2 KE 2

Vay E ¢o toa do (4;-%).

Vi dy 2. Db thj ham sé y = f‘- (a# 0) nim & géc phn tw ndo ciia mit phing

toa dé ? Biét rﬂng mot nhénh cua né di qua diém M(I ; 2) ? Hay vé& do thi
ham sé do.

Gidi
*Nhan thay M(1 ; 2) nim & goc phin tu I nén dd thj ham sb y = 2 (a # 0) s¢
X
ndm & goc phan tu | va gée phin tu 111,
-Doth|hémséy=—dlquad|emM(l 2)néna:2= % >a=2,

Véy ham s6 ¢6 cong thirc y = E
X
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oVéd{")thihémséy= % nhusau:Vénhénhmt‘rnlﬁ:diquacécdiémA(% )

B(1 :2).0(3:3);0(2;1);5(4; %).

X |

1
2
4

Wl sl |w

SR

2
y= =
X

Lay ddi ximg qua géc toa dd dé duoc nhénh thir hai.

D6 thi ham sd y = L la duomg hyperbol gdm hai nhanh dudmg cong nim ¢
X

goc phin tu I va gée phin tu 111 (nhu hinh 2.10).

Y

4+-4A
1

Ju I
]
AV

2+-4

bl NS

| ¢ =F=t=o-

oL -

B i H
——— [

Of + 1 3 2 3 4 X
2 2

Hinh 2.10
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, e da o ‘e B b .
Vi du 3. Do thi (d) cua ham so y = ax cat do thi (H) cua ham s0 v = - tai
diém A(-1;-2).
a) Xac dinh a, b.
b) Chimg 16 riing (H) con cit (d) tai diém B nira. X4c dinh toa d cua diém B.
Gidi

a) D6 thi (d) cia ham soy=axdiquaA(-1:-2)nén-2=a(-l)=a= 2

A § . b
Do thi (H)ciahamsd y = E di qua A(-1;-2)nén-2 = -—I o b=2.
x —_—
Viy (d) 1a 4 thj cia ham s6 y = 2x ; (H) a d0 thi cia ham sOy= -i- ;

b) Hoanh d¢ giao diém cua (H) va (d) thoa min 2x = 3 &x=t1.
X

Vaix=1thiy=2tacod A(l ; 2).
x = -1 thi y=-21tacé B(-1 ; -2).

. BAITAP
63. Db thiciahaimsdy = ZmTH. di qua diém A(-1 ; -3).
a) Xac dinh m.
b) Céc diém B(2 ; % ). C(1 : =3) ¢6 thudc do thi khong ?
¢) Tim trén dé thi diém D c6 hoanh d9 bing 3 va diém E c¢6 tung d§ bang 6.
64. Db thi ham sb y = % (a # 0) nim & goc phin tu ndo ctia mit phing toa do ?
Biét ring mt nhfm}; cua no di qua diém M(-1 ; 4). Hay vé& dd thi ham s6 do.
65. Db thihamséy = 1—“{“— di qua diém P(1 ; 1).

a) Hay xac dinh m.
b) Xc dinh toa d¢ giao diém ctia db thi ham sd trén vai dd thi ham s6 y = 4x ?
V@i d6 thi ham so y = —4x.
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10.

.

LOI1 GIAI - HUONG DAN-DAP SO

a) Dung. vis = 5x
b) Dung. vi s = t,v (t, la thor gian cho truoc).
; B . :
¢) Sar vis,= vt &> v=—~_vvatulé nghich véi nhau
!
a) uva v ti l¢ thudan voi nhau, v =-25u
b) u va v khong t1 I¢ thuan

a) vt l¢é var x theo heé so ti ¢ =
by=2, c)x=75

1 |

— kg mudi

3 g

50000 dong

Tacox=Kyyv.v=kiznénx=kkz

Vay x ti & thudn van z theo ti s0 k ks

5 ta thoc

32 carao

Goi sd gach dung lat nén nha thir hai la x vién (x > 0). Hai nén nha co cing

chiéu dai nén so gach can lat nén i 1¢ thuan vén chitu rong cua nén nha Ta co
=X = S_‘- o>x=720
600 >

Viy cin 720 vién gach hinh vudng dé lat nén nha thur hay
- . : g . 3 . :
Fuwong tu vi du 2. thon gian ho di dén lac gdp nhau la 3 210 = 26 phut

3 cong nhan sau 3 gio lam duoc 3 san pham
3 cong nhan sau 9 gio lam duoc 3 x 3 = 9 (san pham)
9 ¢ong nhin sau 9 gio lam duoce 9 x 3 =27 (san phiam)

117



12.  Goi ba phin phai tim la x, y, z. Theo dé bai ta c6

20 15 10
ryiz=s —:1—:—=20:15:10.
K R e e
Dods L uals Kiytz 500 .,

20 15 10 20415410 45
Viy x =400 ; y = 300 ; z = 200. |
13. Theobdirataco: ~=2=2= X=42 -l=-l.
3 4 5 3-25 -7
Viyx=-3,y=-4;2z2=-5,
14. Quy vé bai todn chia 30 ciy xanh thanh ba phén ti 1& thudn véi 45 ; 50 ; 55.
Ddp 56 : Lop 7A trdng 9 cdy ; 16p 7B trdng 10 cdy ; 16p 7C trdng 11 cdy.
15. Quy vé bai toan chia 750 tri¢u ddng thanh ba phan ti 1§ véi 4, 5, 6.
Dadp 56 : S6 13i cia ba don vj kinh doanh gép vén theo ti 1¢ 4, 5, 6 thir ty 1a
200 tri¢u, 250 trigu, 300 tri¢u ddng.
16. A=20° B=40° C=120°.
17. Goi x, y, z la di¢n tich mdi may san dugc (don vj ha).
Theobairataco: x+y+z=785
P—. 47.58 69 _28 4
6 5 4 6
y z X+y+z 78,5

X 1
Su}'m — I e— I e— = = -
28 48 81 28+48+81 157 2

x=14;y=24;z=40,5.
Viy dién tich ddt mdi may san dugc la 14ha, 24ha, 40,5 ha.

.48 81
6 6

Chudé2

18. a) Hai dai lugng x va y ti 1¢ nghich véi nhau theo hé s 7.
b) x va y khong ti 1¢ nghjch, vi -15.0,2 # 8.(-0,372).
19. xy=120; x vay ti I¢ nghich theo hé sb 120.
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20.

21.

22.

24,
25.
26.
27.
28.
29.

Tir d6 ¢6 thé dién trong bang nhu sau :

X | 3 130 S5 |20 8

y |40 4 [24] 6 |15
x
I

a)Tacox =

N |~

= X = —.z. Vay x ti 1¢ thudn vai z theo ti s

1)' [.

b) Taco x =

< x> < |x

y=lz=x= [E—.Véyxti lénghichvéiziheotisé-?.
z

c)Dox=ky;y= g =x= H.VéyxtiIénghichvé'iztheotisék!.
z z

Tk Pead B DoVt s cil ety
Y, X 3 8 3
Mayy; = l605uyra40k2= 160 k=1%2.
Timdugcy, =-16;y, =-10 hodc y, = 16 ; y; = 10.
Goi thoi gian di va thoi gian vé ciia 6 16 1a t; va t, (gid).
Cung di quiing dudmg AB thi vén toc ti K nghich véi thoi gian, ta ¢6 :
‘l:-=:—; vat, +t2=6:—:- (gio).

Tinh dugc t) = 3 (gio), 1, = ? (gi0) ; Quing dudong AB la 150 km.

162 %,
3
Béan kinh banh xe nho 1a 20cm.
50,4 km/h ; 43,2 km/h.
7 gio.
200 ; 150 ; 120.
S6 hoc sinh 16p 7A, 7B, 7C tham gia dao dit thir tyr 1a 30 em, 24 em va 20 em.

Goi thoi gian chay ciia Diing, Nam, Thing thir ty 1a x, y, z (gidy) (x, y. z > 0).

Cung chay quang dudng 100m thi van tdc ti 1¢ nghjch véi thoi gian chay.

Theobdiratacé:x=12y=13zvax-z=18.
X ¥ _E_ X=% =IS =50,
L56 1,3 1,2 1,56-1,2 0,36

Timduge x =78,y =65 ; z=60.

Viy thai gian chay ctia Diing, Nam, Thing thir ty 1a 78 gidy, 65 gidy, 60 gidy.




30.

3l

32.
33

34.

36.
37.

120

Goi s6 xe loai 40 tin, 25 tén, Stan thrr lax, y, z chiéc (x.v.z € N°).

"
Theobairataco:x+y+z=76va :xzzy=—z.
3 5 7
Yy _z _ Xx+ty+z 76

— — - -
—_——— e - = —
—_— —_— -

X
Suyra —
9 15 14 9+15+14 38

Viyx=18;y=30;z=28.

Goi a, b, ¢ 1a dd dai ba canh cia tam gidc véi cic dudmg cao tuong mg la :

h,, hy, he. Theo bai rataco :
a+b+c=282(cm)

%h. - 0.25hb = 0.2.h¢.

Su}'m .h_azﬁ‘.zh__
3 5
a h b h ¢ h.
Mat khac 2Sapc = ah, =bhy=ch. = —. 2t =— > =— —%
3 O T T A
a b < a+b+c —28'2=0,6.

=20 15 12 20415412 47

Viv a=0,6.20 =12 (cm)
b=0,6.15=9 (cm)
¢c=0,6.12=7.2 (cm).

M =42.

70 ha, 128 ha, 225 ha.

- i . . H H . g, - . s -7
Hicomg ddan : Pua vé bai toan chia so 423 thanh ba phan ti I¢ thuan vl 3? .

48 59
LN

Chudé3
a) Coé; b)Khdng (vi voi x = -3 twong img ¢o hai gidtrjy =4 vay = 3).
a) Cé: b)Khong (vi vai x = 1 tuong img voi hai gidtrjy =2 1y = -2).
¢)Cé: d)Khdng (vi tap X khong phai la tdp s0).
a)Co: b)Co: ¢)Khong (vivoix>0co haigiatrjy = Jx va v =—J; :
a)C=4x voix > 0.
b) S = x véi x > 0.



38.

40.

41.

12.

43.

44.

a) Dién s6 nhu trong bang sau :

3
) - -2 - 0 1 2
X 5 ]

y -3 |1 -2 -6 6 3

| O

2 2
b)f(-5)=-= :f(7) = —.
) f(=5) 3 f(7) = 3
¢)Khiy=10thix = —%
d)x,yeZ &2x+1e {-3;-1;1;3}

oxe {-2;-1;0;1}.
a)f(-4)=16:1(1)=-4:1(3) =-12.

D) fix)=8=x=-2:f(x)=0=>x=0;f(x)=-16=>x=4.
¢) vy ti 1¢ thudn vai X, }-—4\
1

) ) =3 -5)= 5 M10)= .

b)fix)=2=>x=-1 ;f{x)=—% :x:ﬁ;ﬂx):—% = X = §.

=5
¢)ytil¢ nghichvaix;y= —.
X

a)S-10001+10(\mO<155)
Dé bay 3500 km, may bay bay hét 3,49 gio.
b)h=

Szlu B gifr may bay & d§ cao 10km.
a)D={-5;-3;-2;0;1:2;3}
b) y = f(x) = Ix|.
a)D=4{-1:0;1;2}.

b) f(-1) = 3.

¢) Khif(x)=2thix=1 hodcx = 2.
a)D=R.

b) D =R.

¢) D =R\{-3}.

d)D=R.

¢)D=R

g) D=R\{-2;2}.

121



hyD={xe R| x20)}.
i)D=R\{-1;2}.

k) D=R\{-2}.
45. a)
|
X 0 5 1 4 5
o | o | 3 | 11| 3
y = 3 -
b)D={0; % s hEg Ny
46. a)y la ham s6 cua x theo cong thic
y=(5-xX12 - x).
b)D={xe R| 0<x<5}.
| Chu dé 4
47. Xem hinh 2.11
Yy
- c
2S5 femmmmm———— -
I ;
B i Y
. T : 210 P
-3 - T S -
+ + — | |
E g .__;!_2 _________ & 4 i T ST (. -
: 4 A | M N
: ; |
O | —2 0 I 3
D
Hinh 2.11. Hinh 2.12
48. a) Xem hinh 2.12.
b) Toa dj diém Qla(1;2)
49. a)M(4;2),N(2;4),P(-4;2),Q(-4;-2).
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50.

81.

-7 &

53.

55.

b) Vai hai dién_1 M va N  hoanh d¢ cua .dlém M la tung do cua diém N va
tung d6 cua diém M la hoanh d cua diem N. Ching do1 xing qua duong
thing y = x

Véi hai diém M va P - ¢6 cung tung do la 2, ching ndm trén duong thing
song song vai truc hoanh va cat truc tung tai diém co tung dé bing 2

Vai hai diém M va Q : c6 hoanh d6 déi nhau va tung do dé1 nhau, chung dés
xtrng nhau qua goc toa do O

Va1 hai diém P va Q - ¢6 cung hoanh d6 la —4, ching nim trén duong thing
song song v@1 truc tung va cat truc hoanh tai diém ¢6 hoanh d6 bang —4

a) Cac diém c6 hoanh dé bang 0 ndm trén truc tung

b) Cac diém c6 hoanh do bang a (a # 0) nam trén duong thing song song vai
truc tung va cat truc hoanh tai diém a

¢) Céc diém c6 tung d6 bang 0 ndm trén truc hoanh

d) Cac diém c6 tung do bang b (véi1 b # 0) ndm trén duong thing song song
v truc hoanh va cat truc tung tai diem b.

a)(x,y)e {(1,1),(1,=1),(1,2).(<1,D,(=1,=1),(=1,2),2,1),(2.2).(2,-1)}
b) Ban doc tur vé

¢) Tép cac cip s trong cdu a) khong xac dinh mot ham s6. Bai 1¢, chang han

X=1ltuongungvorbagiatriciay=1,-1,2
a) Ta co bang sau
Ban | An | Binh | Cu | Trung | Diing
Diem
TiéngViét| 4 | 5 | 7| 7 9
Toan 5 7 6 9 10

b) Ban Diing dat diém Toan cao nhét (10 diém)

Ban An dat diém Tiéng Viét thap nhat (4 diém)

Hai diém A va C thudc dé thi , Hai diém B va D khong thuée dé thi ham sb
y= X2+ 1

a=3$

a=1.b=5,Himsby=x+35

Xem hinh2 13
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57.

58.

59.

60.

61.

y
A
_______ l
! 3
I I 2
- _1 r L -‘—_; t :
2 2 ¢ |
ST N 'B
3 ¥ 8
- \‘\ ‘J
s
Hinh 2.13 Hinh 2.14

a) Diém A co toa do (-

[ 3% LV

5
:!J :a=—§.
b) B[E:—g—] - C}C(%:“%) (xem hinh 2.14).

ayim=1.

b) Dd thi ham sd y = x 1a dudmg thing OA véi A(1 ; 1) (ban doc tr v& do

thi).
}’=I2xl={2x vii x20

=2x v x<0.
D6 thi ham sé y = |2x] gom hai tia OA va OB
vai A(] ; 2). B(~1 : 2) nhu hinh 2.15.

Toa do cua ba diém A(-1 ; 4), B2 ; -8), C(1,5 : -6)
déu thoa min cong thirc y = —4x nén ba di¢m A,
B, C cung nim trén do thi ham sd y = -4x, tic la
A, B. C thiang hang.

Ham sO y = - =x.

v

— e ——— i —

O

Hinh 2.15




62.

63.

64.

65.

=-3x va1 x<0
a)y=fi(x)=
)y =1x) %x vl x20.

b) Diém C thudc d thi ; diém D khong thude do thi.

Chudés
. e . 3
a) m = 1. Ham so ¢6 cong thuc y = —.
X
3 3 . - 3 S
b) Do §=E nén diém B(2 ; E)lhuoc do thy ;

-3 % nén diém C(1 ; -3) khong thugc do thi.
c)D@B:1): E(% . 6).

bioso g ; -4
Tinh dugc a = -4, ham s0 ¢6 cong thic y = —.
X
D thi ciia nd nim & goc phan wr 11 va goc phan wr V.

] - ; L - . l
aym= 5-.Hamsococongthucy= -
A

.a . . X . . H l . .
b) Hoanh d¢ giao di¢m cua hai do thihamso y = — vay = 4x thoa min
X

1
—=4x<=x2=

] -
ox=2—nény=%2,
X 2

| —

» NE— 2 o] 1
Viy toa d hai giao diem la [;:2): (—;;—2).
DG thi hai ham so y = —4x vay = L khong co diém chung ndo, vi phuong
X

- l ‘ I - -
trinh — =<4x & X" = -3 vo nghicm.
X



Chuong 3

126

THONG KE

Chudé1l
BANG SO LIEU THONG KE VA TAN SO

KIEN THUC CANNHO

1. Khi Idp bang sd li¢u théng ké ban diu cho mét cudc didu tra, ta thuimg
phai xac dinh :

- Ddu hi¢u 1a vin dé hay hi¢n tugng ma nguoi diéu tra quan tam tim hiéu,

- Gid tri cua déu hi¢u 1a sb li¢u thu thip dugc khi didu tra vé mot déu hiéu.

- 86 cde dom v diéu tra 1a sb tét ca cée gid trj (khong nhét thiét khéc nhau)
thudmg ki hiéu 1A N.

- Tdn s6 cua ddu hi¢u 1a s 1dn xudt hién cia mot gid trj trong ddy gid trj cua
dau hiéu.

- Tdn sudt cua gid tri 1a ti s6 gitra tdn s cua mot gid trj va sb tét ca cac gid
trj dugc thong ké.

2. Tir bang s6 li¢u théng ké ban diu, ta c6 thé lip bang "tin s6" (theo dang
"ngang" hay "doc") trong d6 néu rd céc gia tri khac nhau cua ddu hiéu va cic
tan s6 tuong img cia cdc gid tri do.

Bang "tdn s6" gitip ngudi diéu tra rit ra mot s6 nhin xét vé : s cdc gia tri
ctia dau hi¢u ; sb cdc gia trj khéc nhau ; gid trj 16n nhét, gid tri nho nhét, gid
trj ¢6 tn s6 I6m nhit ; ...



CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Xéc djnh dau hiéu, sé don vj diéu tra,
céc gia trj khdc nhau cua dau hiéu, tan sé va tan suat

PHUONG PHAP GIAI

Khi ¢6 bang s6 li¢u thing ké, dua vao dinh nghia cua cic khai niém dé xdc
dinh dugc déu hi¢u, sb don™i didu tra, céc gid tri khéc nhau cua diu hiéu,
tan s cia gia tr va tin sudt cua ching.

vi Dy

Vi dy 1. Trong dot ting hy ddng bao bj lii lut & mién Trung, 40 ban 16p 7A
da quyén gop tién. Ban 16p truomg da ghi lai sd tién thu dugce cia mdi ban
trong bang sau (don vj nghin dong) :

2 2 3 2 5 3 2 8 2 5

10 2 10 3 2 10 5 3 2 2

6 7 7 4 5 5 10 4 2 9

> 5 6 5 10 3 2 4 5 3
Hay cho biét :

a) Dau hiéu can tim hiéu ;
b) Sb don vj diéu tra :
¢) Cac gia trj khac nhau cta dau hi¢u, tin sb va tan suit tuong (mg cua timg
gia trj do.
. o Giai
a) Dau hi¢u : S tién quyén gop ciia mdi ban trong 16p 7A.
b) S6 dom vj diéu tra : 40.
¢) Céc gia trj khac nhau cua ddu higu 12 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 ¢6 tin sd
twongimglall,6,3,9,2,2,1,1,5.

Tinsuftwoongémeia L. 8.3 .2 .2 .2 1. 1.5
STME™ 20 °30 " 30 " 30 " 20 " 20 ' 30 ' 40 ' 40

tire lan lugt 12 27,5% ; 15% ; 7,5% ; 22,5% ; 5% ; 5% ; 2.5% ; 2.5% : 12,5%.
Vi dy 2. Hay lap bang s6 li¢u thong ké ban déu cua cuje diéu tra s6 diém thi
hoc ki | mon Todn cua 10 ban trong 16p em, roi cho biét :

127



.

a) Dau hiéu can tim hiéu.
b) Sé don vi diéu tra.
¢) Sé céc gid tri khdc nhau cta ddu hiéu, tin s va tan suat tuong (mg cla
timg gia trj do.

. . il . .
Dé 1ap bang sb li¢u thong ké ban diu trude hét can hoi 10 ban trong 16p ve
diém thi hoc ki I mon Toan va ghi lai. ching han (khdng can ghi tén) :
s|le]al7[8[7]3]10]5]29

a) Dau hi¢u : S6 diém thi hoc ki I mon Toan cua 10 ban trong 16p.
b) S6 dom vj diéu tra : 10.
¢) Céc gia trj khac nhau cta dau hi¢ula 3,4, 5,6, 7, 8, 9, 10 ¢6 tdn s6 tuong

img lal, 1,2, 1,2, 1, 1, 1 va tn suat tuong (mg 1a 10%, 10%, 20%, 10%,
20%, 10%, 10%, 10%.

BAI TAP

Lép bang thong ké vé diém kiém tra 45 phit mon Toan cta lép em va cho biét
a) C6 bao nhiéu ban tham gia tra 1o ?

b) S diém co6 nhi¢u ban dat nhét la bao nhiéu ?

Ldp bang théng ké vé sb con cua 20 gia dinh sdng gin nha em.

Diéu tra vé sy tiéu thu dién ning (tinh theo kw/h) cua 20 gia dinh cia mot to
dan pho, ta co két qua sau :

160 | 85 | 50 | 65 | 85 | y | 50 | 60 | 75 | 58
60 | 75 | x | 8 |90 [120|160| z | 80 | 75
Hay cho biét

a) Dau hiéu can tim hiéu.

b) S6 don vj cin diéu tra.

¢) Céc gia tn khic nhau coa déu hiéu, tdn s va tan sudt cua tmg gid tri. Biét
ring X, v, z 1a ba so ty nhién sd sau hom sd trudge 10 dom vi va x + y +2z=180.

Khi diéu tra nang sudt ctia mot bténg_ lta md trén 10 thira rudng ¢o cung
di¢n tich Tha, di¢u tra vién da ghi lai bang bang sau :

SO thira 112|3]|4|5[6|7[8|9]10
Ning suat (toha) | 33 [31[30(33[34(2018|10(25|23




Hay cho biét :

a) Déu hi¢u & day la gi ?

b) S6 dom vi diéu tra.

¢) Céc gid trj khéc nhau cua ddu hi¢u va tén sb cua timg gid tri do.

DANG 2. L#p bang "Tan sé”

.  PHUONG PHAP GIAI

Dé Idp bang "tdn s6 truée hét cdn xdc dinh duoc ddu hidu : cde gid trj khac
nhau ctia ddu hi¢u va tin sé cia timg gi trj d6. Tir d6 Iap bang "tin s6" gdm
hai dong (néu theo dang ngang) hodc gdm hai cdt (néu theo dang doc) : gid
trj (x) va tdn s6 (n) cta no.

n. vioy
Vi dy 1. Thoi gian giai mdt bai toan (tinh theo phat) cua 30 hoc sinh dugce
ghi trong bang sau :

5 71 819516 [13]5]8]13
6 |12 5 |6 |12 S| 6 [15]10
9 (13 [I1S5{13 (8 7 |13]12]9]15

a) Déu hi¢u & day 1a gi ?
b) Hay ldp bang "tdn s6" theo dang "ngang” va dang "doc”.
¢) Tir d6, hiy rut ra mot s6 nhin xét.
Gidi
a) Déu hi¢u : Thi gian giai mdt bai toan (tinh theo phit) ciia mdi hoc sinh.
b) C6 9 gid trj khiac nhau 12 5, 6,7, 8,9, 10, 12, 13, 15.
Vi tin s6 tuong img 1 5, 4,2, 3,4, 1,3, 5. 3.
Bang "tdn s6" dang "ngang"

o

Giatri(x) |5(6|7|8[9/10[12|13]15

Tansé(n) |5|4|2(3(4] 13|53 (N

30
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Bang "tan s0" dang "doc" :

Gia trj (x) | Tan s6 (n)
5 5
6 4
7 2
8 3
9 4
10 1
12 3
13 5
15 3

N=30

¢) Nhan xét :

- Ca 30 hoc sinh déu giai dugce bai toan di cho.

- Thini gian giai bai 1a 5 phat, 6 phat, 7 phat, 8 phut, 9 phat, 10 phut, 12 phut,
13 phut, 15 phut.

- Thiri gian giai bai todn nhanh nhét 1a S phut, lau nhat la 15 phut.

- SO ngudi giai bai nhanh (5 phut) chi¢m 3% =17%.

Vi du 2. Cudi hoc ki 1, thiy gido chu nhi¢m liét ké s ngay nghi hoc cua 40
hoc sinh trong 16p bing bang sau :

1 0 3 0 5 3 2 5 ! 3
0 | | 4 | p. 3 4 0 5
0 2 0 0 2 0 1 3 2 4
2 1 2 2 3 0 2 1 0 1
a) Hay lap bang "tan s6" va c6 thém dong "tan suat”.
b) Hay néu nhan xét.
' _ Gidi
a) Dau hiéu : S6 ngay nghi hoc cia mdi hoc sinh
Cé 6 gid tri khac nhau 14 0, 1,2, 3,4, 5 ¢6 tan sd twong img 12 10, 9.9, 6, 3. 3.
Bang "tin s6" ¢6 thém dong tin sudt (tinh ra %).
Gia tri (x) 0 ' 1 2 3 4 5
Tanso(n) | 10 9 9 6 3 3
Tan suat
ansuat 110 o1 9 _ oo sou| L 22250 | & = 1596| 2 = 7.5%] = 7.5%
40 40 40 40 40 40
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b) Nhén xét : Lap ¢6 10 ban khong nghi budi hoe nao.
. Pa sd cic ban trong 16p chi nghi khong qua 2 budi.
Lép ¢6 3 ban nghi nhiéu nhat la 5 budi hoc.

BAITAP

Két qua diéu tra thang sinh cua 45 hoc sinh trong mét 16p 7 duge ghi lai
trong bang sau :

1256 |3[a]9o]i0]fo
2 31 [9ofw|[s|[1]2]3
3164109710 4]2
4|7 |3|mmlw|9oliw|o9o] a4
s1o w2 lw|12]9]10

a) Dau hi¢u can tim hiéu la gi 2 S6 don vi diéu tra ?
b) Lap bang lan s0" va rit ra nhan xét vé gia trj 16n nhdt, gia trj nhé nhit,
gid tri ¢6 tan s6 16m nhat.

Cho bang "tan s6" sau :

Giatrj(x) |30 3132|3334
Tansé(m)| 3|4 |15 7[N=20

Tir bang nay, hdy viét lai mét bang s6 li¢u thong ké ban du.

Chua dé2
BIEU PO

KIEN THUC CANNHO

me‘n ta thudmg dunb bi¢u d6 dé cho mdt hinh anh cu thé vé 1._,Ia trj ctia ddu hiéu
va tan sd. D6 1a biéu db doan lhan;, biéu d6 hinh chir nhit, biéu d6 hinh quat.

Khi v& biéu doé doan lhang va biéu do hinh c!ﬂ'r nhat ta vé hé truc toa do :
truc hoanh bi¢u dién cdc gia tri x, truc tung biéu dién tan s6 n (4 dai don vi
trén hai truc ¢6 thé khac nhau).
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132

Khi v& biéu d6 hinh quat cin phai tinh tan suat, goc & tim cua cac hinh quat
ti 1¢ v&i tan suét (tan sut thudmg dugce biéu dién dudi dang ti s0 phfm trdm).

CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Vé biéu dd

PHUONG PHAP GIAI

Dé vé& duge biéu 46 tir bang so ligu thong ké ban dau :

- Truéc hét phai 1ap bang "tin sd".

- Dé v& biéu d6 doan thing : Ta dyng hé truc toa d§, tryc hoanh biéu dién
cac gia trj X, truc tung biéu dién tin s6 n. Xéc dinh cac diém c6 toa 49 la cip
s& (x ; n). N6i mdi diém d6 véi diém trén tryc hoanh c6 cung hoanh d9, ta
nhin duge biéu db doan thing.

- Dé v& biéu dd hinh chir nhat : Thay cic doan thing trén bing cac hinh chir
nhat ¢6 canh nim trén tryc hoanh bi’mg nhau, canh con lai song song vai truc
tung va c6 dd dai bing tan so.

- Dé v& biéu d6 hinh quat cin tinh tin suit (duéi dang phan trdm) cla céc gia
trj : V& m{t hinh tron, chia thanh cac hinh quat ma goc ¢ tam cua céc hinh
quat ti I¢ vén tan suat.

viby
Vi dy 1. Diém kiém tra todn cia hgc sinh 16p 7A duge ghi & bang sau :
4 S 1101 71 45|95 7]6
7 8 | 4] 6| 7|96 ]| 7|5 7
5 9 10 7 6 7 4 8 9 S
7161 5| 8| 7| 8 8 8 | 7 7
8 |10 7| 9| S5 | 7|35 7 | 8 S

a) Ldp bang "tan s6" theo dang "ngang".
b) Hay biéu din bing biéu d6 doan thing va biéu d6 hinh chir nhit.
Gidi
a) Ddu hi¢u : Diém kiém tra toan cta hoc sinh 16p 7A. S6 cac gia trj : 50,



Gia trj (x)

5

Tan s (n)

10

wn
—
Lh
oc oo

Lh
L

b) Biéu ¢ doan thing nhu hinh 3.1

| BT ittt

—— -

0 1

5 6 7
Hinh 3.1

Biéu dd hinh chir nhit nhu hinh 3.2.

n
199

0

8 9 I'(}x

Hinh 3.2
Vi dy 2. Két qua xép loai hoe lyc cia hoc sinh khdi 7 cua truomg THCS
trong hoc ki [ ¢6 : 75 em dat loai gioi, 90 em dat loai kha, 120 em dat loai
trung binh, 15 em dat loai yéu. Hay v& bi¢u d6 hinh quat vé két qua xép loai
hoc e trén.

Giai

Trudce hét can tinh ti 1¢ phan trdm (chinh la tin sudt)

133



Loai Gioi Kha Trung binh Yéu
Ti 1¢ % 25 30 40 5
Biéu d6 hinh quat nhu hinh 3.3.

- Hoc lyc gidi duge biéu dién bai hinh quat Khd
vai s6 do goe 1a 360° x 25% = 90°. L
- Hoc lyc kha duge biéu dién boi hinh quat

véi sb do goe 1a 360° x 30% = 108°, e

- Hoc lye trung binh duge biéu dién bai hinh

quat véi s6 do goc 1 360° x 40% = 144°. iRy b
- Hoc lyc yéu duge biéu dién béi hinh

quat véi s6 do goc 1a 360° x 5% = 18°. Ty

. BAITAP
7. Chiéu cao ciia 25 em bé & mét nhém tré duge ghi trong bang sau : (don vj do : cm)
85 86 85 95 102
90 90 87 86 86
95 95 90 90 87
87 98 95 98 90
95 100 | 102 | 100 | 98

a) Diu hi¢u ¢ day la gi ?

b) Hay 1ap bang tan s6. Hay néu nhén xét.

¢) Hay biéu dién bing biéu dd doan thing va bing biéu dd hinh chit nhat.
8. K¢t qua bin sing 30 vién ctia mdt van dong vién dugce ghi lai trong bang sau :
10 10 9 8 7 8 5 8 9 8
9 9 10 10 10 9 6 8 8 7
10 | 10 8 10 8 10 10 9 9 9

a) Hay 1ap bang tin s6 co thém dong tan sudt va néu nhin xét.
b) V& bi¢u do doan thing.
¢) V& biéu d6 hinh quat.

9. Luong mua trung binh hang thang trong mét ndm ¢ mdt vung dugc tram khi
tugng ghi lai trong bang dudi diy (do theo mm) :
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Théng 1 (2|3 ]4(|5]6 7 8 9 (10|11 ]12

Lugngmua | 60 | 70 | 80 | 40 | 90 | 90 | 130 | 150 | 130 | 90 | 50 | 40

a) Lap bang "tan s6", néu nhén xét.
b) Hay v& biéu d6 doan thing.

DANG 2. Nhin biéu dé doc két qua

PHUONG PHAP GIAI

Tir biéu dd doan thing (hode blcu db hinh chir nht), ta ¢6 thé doc duge sd cic
gid trj (theo tryc hoanh) va tan so tuon;_., img véi cdc gid trj do (lhco truc tung).
Tir d6 ¢6 thé 1dp lai duge bing "tan 6" va doc dugc nhin xét can thiét.

viDy

Biéu d6 sau day (h. 3.4) biéu didn sé 13i chinh ta cua hoc sinh méc phai trong
bai kiém tra Tieng Anh cia mét 16p 7. Tir biéu dd d6 hay :

a) Néu nhén xét vé bai lam cua hoc sinh 1op 7.
b) Hay lap lai bang "tin s§" :

®Y (hoc sinh)
. S R —

. e P S S S S S —_— o o gy
b —————————— - I.___.____..--- .....

T oo o - ——— - = e e Ll LT -l ——— - - -

0 I 2 T4 0S5 6 1 K 9 10 11 12 x(
Hinh 3.4
' Giai :
a) S6 13i chinh ta hoc sinh 16p 7 méc phai trong bai kiém tra Tiéng Anh tir 0
dén 12. Trong d6 so hoc sinh mac 8 16i 12 nhiéu nhat (c6 6 em), ¢6 1 hoc sinh
khong méc 15i ndo.
b) SO céc gia tri khacnhaula 13:0,1,2,3,4,5,6,7.8,9,10, 11, 12
tuomg img co tansd la1,3,2,3,4,3,4,5,6,5,4,5,3.
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Gidtri(x) [OT1[2[3]4[5[6[7[8[9]10]11]12
Tan so (n) | | 2[3]4]3]4a|5]6]51 4153 [ N=sl
. BAITAP

10. Biéu do sau day (h. 3.5) biéu di&n két qua cuia bai kiém tra ciia mot 16p 7.
a) Hay 1ap lai bang "tan sd".
b) Tir biéu dd d6 it ra ti 1¢ hoc sinh dat diém trung binh tr& 1én 14 bao nhiéu ?
134
S —
1+ a

21 ] Trung binh

5+ 198

4y [1]
Gioi | 18

i [ TSP RSIIE GRS MW BN S S 72¢ 54° 8

2t Kém

|+ =g==—==fp=f=df L _L_

| ]

Of 1 23 456 78910 «x Khi Yéu

Hinh 3.5 Hinh 3.6

11. Biéudd hinh quat (h. 3.6) sau day biéu dién xép loai hoc lye ciia mt truomg THCS.
a) Ti 1§ timg loai hoc lyc : Gidi, kha, trung binh, yéu, kém la bao nhiéu phin triim ?
b) Hay dua ra nhin xét.

Chu dé3
SO TRUNG BINH CONG. MOT

A. KIENTHUC CANNHO

1. S6 trung binh cjng thuomg duge dung lam "dai dién” cho diu hiéu, dic
biét la khi muén so sanh cac dau hi¢u cing loai.

136




.

S6 trung binh cdng 12 trung binh ciia tit ca cac gia tri duge thong ké duge ki
hi¢u la X
Xify + XoN, +...4 Xy Ny

N, +n,+..4+n,

X =

(trong d6 x,, X3, ..., Xk la k gia trj khdc nhau cua X
ny, Ny, ..., Ny la k tén sé tuong (mg).
2. Mét cua ddu higu 1a gia tri ¢6 tdn s6 16m nhét, ki hiéu la M,

Khi cdc gia trj cua ddu hi¢u c6 khoang chénh Igch rat 16n thi ngudi ta chon
mét 1am "dai dién" cia ddu hi¢u thay cho sb trung binh cjng.

CAC DANG BAI TAP CO BAN

Tinh sé trung binh céng. Mét

PHUONG PHAP GIAI

Dé tinh s6 trung binh cong ctia ddu hi¢u truée hét ta nén ldp bang "tan so" dé
xdc dinh dugc cac gia trj khac nhau cua dau hi¢u va céc tan s6 tuong (mg cua
ching, roi ap dung cong thie tinh X .

Trén bang "tan s6" tim gia trj ¢6 tan s6 |én nhat chinh la mét. Cé nhimg dau
hi¢u c6 nhiéu hon mdt mot.

viby

Vi dy 1. S6 cin niing (lam tron dén kilégam) cia 20 hoc sinh duge ghi trong
bang sau :

32 | 35 145 | 38 | 32 ]35[42 | 38| 35 ] 38
30 | 38 {35 |45 | 38 | 38 | 35| 32| 38 | 35

a) Hay 1ap bang "tan so".

b) Déu hiéu & day la gi ? Tinh sd trung binh cdng cta diu hiéu.
¢) Néu nhén xét.

Gidi
a) Bang "tan s6" :
Socan(x) | 30 | 32 | 35 | 38 | 42 | 45
Tanson)| 1 [ 3] 6| 7| 1] 2 |N

20
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Il
12.

138

b) Dau hi¢u & day 1a s6 can nang ciia mdi hoc sinh.
S6 trung binh cong cua déu hiéu la
% = 30.1+32.3+35.6+38.7+42.1+45.2 _134 "
20 20
¢) Nhén xét : S6 can niing trung binh ctia 20 em hoc sinh 1a 36,7 kg.
Ban ning nhit 45kg, ban nhe nhit 30kg. S6 hoc sinh cdn ning tir 35 dén
38kg chiém da sb.
Vi du 2. Hai d§i tuyén cta hai truomg THCS A va B thi hoc sinh giéi Toan
cap Quan dat diém nhu sau (thang diém 10) :
Truomg A :8,10,9,7,7,6,5,6,6, 6
Truomg B:7,7,10,4,3,4,7,8,9,9.
a) Tinh diém trung binh cua hoc sinh timg truomg.

36,7.

b) Tim mot cua dau hiéu.
¢) Nhan xét, so sanh két qua cua hai trudomg.
Giai

a) Di¢m trung binh cua di tuyén truomg A la :
_1049+8+7.2464+5

o 10

Diém trung binh ctia dji tuyén truomg B 1a -

10+9.2+8+73+4.2+3 _

10 B

b) O truomg A : Mt cuia ddu hiéu 1a M, = 6 (diém 6 ¢ nhiéu hoc sinh dat nhat).

O truomg B : Mét cia ddu hi¢u 1a Mg = 7 (diém 7 ¢6 nhiéu hoc sinh dat nhdt).

¢) Nhdn xét : Diém trung binh cua ddi tuyén trudmg A cao hon truomg B

nhung diém sd ¢6 nhiéu hoc sinh dat duge & truomg A thip hon diém sb co

nhiéu hoc sinh dat dugc & truimg B.

=~

=7.0.

Xp = 6,8.

BAITAP

M¢t cira hang ban dép ghi lai s6 dép da ban cho nir gidi trong mdt tudn theo
cac ¢ khac nhau nhu sau :



13.

14.

19,

__Cadép (x) 34 |135|36|37| 38
Sodépbindugc(n) | 2 | 3 [30(25]|12| 1|1 [N

74

a) Tinh s6 trung binh cdng va mét cua diu hiéu.

b) S6 nao ¢é thé 1a "dai dién" cho dau hi¢u ? Vi sao ?

¢) Rut ra két ludn gi ?

Diéu tra vé s6 con cua 50 gia dinh & mét td din phd, ta cé bang sau :

S6 con (x) | Tan s6 (n) | Céc tich xn
1 10 10
2 35 70
3
4
N=50 |Téng97 | X=..

Do so y, ngudi théng ké da lam nhoe mdt sé chd. Hay khoi phuc lai bang dé
bang cach dién cic s6 thich hgp vao chd tréng (...).

Trung binh cdng cua cdc gia tri thay ddi thé nao néu :

a) Mdi gia trj tang thém a don vij.

b) Mdi gia tri tang gap b lan.

Hai xa tha A va B cing bin 10 phat dan ; két qua dugc ghi lai dudi diy :
Xathu A:8,10,10,10,8,9,9,9,.10,8

XathuB:10,10,9,10,9,9,9. 10, 10, 10.

a) Hay tinh diém trung binh cia mdi xa thu.

b) C6 nhin xét gi vé két qua va kha ning cua timg ngudi.
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LOI GIAI - HUONG DAN - DAP SO

Chudél

Ban doc ty diéu tra.

Ban doc ty diéu tra.

a) Diu hiéu : Sy tiéu thy dién ning cua mt gia dinh.

b) S6 dom vi diéu tra : 20.

¢) Goi z, y, z |4 ba s6 ty nhién, s6 sau hon s6 truée 10 don vj nén
x=y=-10;z=y+10.

Tacodx+y+z=180=3y=180=y=60.

z=60+10=70;x=60-10=50.

Viy ba sb x, Y, Z lan lugt la 50, 60, 70.

Cic gia trj khic nhau cta dau higu la 50, 58, 60, 65, 70, 75, 80, 85, 90, 120, 160.

Tan s6 cia ching lan lugt 123,1,3,1,1,2,3,2, 1, 1, 2.

Tan suat cua ching lan lugt 1a 15%, 5%, 15%, 5%, 5%, 10%, 15%, 10%,
5%, 5%, 10%.

a) Dau hi¢u : Ning sut lia & mdi thira rudng.

b) S6 dom vi diéu tra : 10.

¢) C6 9 gia trj khéc nhau la 10, 18, 23, 25, 20, 30, 31, 33, 34,
Cactansdtuongimglal,1,1,1,1,1,1,2, 1.

a) Déu hiéu : thang sinh ctia mdi hoc sinh 16p 7.

S6 don vj diéu tra : 45.

b) Ldp bang "tdn s6" ¢6 thém dong tan sudt.

Thangx | 1 | 2 |34 5[6 [ 79 Jwo]mmjfi
Tansom)| 3 [ 4 [S]|S5[3 ]2 ]2 [8[9]2]2][N=45

Tansuat | 1 (4 |1 (1] 1|2 |2 |8 |1|2]2

151451919 115|145 | 45 |45 |5 |45 | 45

Nhdn xér. Thang 10 c6 nhiéu ban sinh nhit, cac thang 6, 7, 11, 12 ¢6 it ban
sinh nhét, dic bi¢t khong c6 ban nao sinh véo thang 8.



Bang s6 li¢u thong ké gém 20 gia trj, trong d6 c6 5 gid trj khac nhau la 30,
31, 32, 33, 34 véi tin so tuong img 12 3,4, 1, 5, 7.

30 [ 34 | 37 | 31 [30]32]37]34]|31]|37
31 | 37 | 30 | 34 | 37 | 34 | 31 | 37 | 37 | 34

Chu dé 2

a) Déu hi¢u : Chiéu cao ctia m&i em bé & mdt nhém tré.
b) Bang "tdn s§" :

Giatri(x) | 85|86 |87/90[95|98 100|102
Tansd(m) [ 2 [ 3|3 |5|5[3]| 2| 2 [N=25

¢) Biéu dé doan lhing (h.3.7):

{¢m bé)
(4] -Is 6 N7 90 9% 9 Jn Jrz x (cm)
Hinh 3.7
Biéu d6 hinh chir nhit (h. 3.8)
I N
i
LR

x
5
>
w
®
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8. a)Bang "tdn s&" c6 thém dong tan sudt :
1a try (x) S 7 9 10
Tan 56 (n) | 2 8 10 N=30
Tansudt(® L g0 [ L La0 [ Lagos [ o2 [4c20 [La33%
30 30 15 3

thin xét : Két qua vin dong vién bin sung bin du‘qc mdi phat tr 5 dén 10

diém. Trong do6 s6 lin bin dat diém 10 1 nhi¢u nhét (10 1dn).

b) Bi¢u d6 doan lhang (h. 3.9).

¢) Biéu dé hinh quat (h. 3.10).
n | (1in ha)
Il o I D¥m 10
4+
D ———t- Diém 9
ol ____ . I R Diém §
5 lh{mh
14 Ult‘m?
] L1 nh K7 9 us w100 102 x(dém) Diém X

Hinh 3.9 Hinh 3.10.

9. a) Ddu hi¢u : Lugng mua trung binh hang thang.

I;ang tltﬁn 56"

Giatri(x) |40 |50, 60| 70|80 90| 130|150
Tén s (n) L] ]3]2}1

b) Biéu dd doan thing (h. 3.11)

Nhdn xét : Lugng mua trung binh hang thang tir 40 dén 150 mm, trong d6 sé
thiang ¢6 lugng mua 90 — 130 mm la 5.
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10.

11.

12.

13.

a) Bang "tén sd"
Giatrj(x) [1]2]|4|5|61|7]|8]|9]10
Tansd(n) | 1/3]4/12[10(9]|7|3| 1 |[N=50

b) Ti 1¢ hoc sinh dat diém trung binh tré 1én la % = 84%.

a)

Hoc lyc | Gidi | Kha | Trung binh | Yéu | Kém
Tile% | 5% | 20% 55% 15% | 5%

b) Nhan xér : Ti 1é hoc sinh dat tir trung binh trd Ién la 80%. S6 hoc sinh dat
diém trung binh la nhiéu nhat.

Chudé3

a) SO trung binh cdng

- 342+353+36.30+37.25+38.12+39+40 . o

74

Mot : M, = 3.,6.

b) Mét M, = 36 c6 thé "dai dién" cho diu hi¢u thé hién c& dép 36 ban chay
nhét. D6 1 diéu cira hang quan tam.

¢) Két ludn. C& dép cho phu nir dao djng tir s6 34 dén s 40, trong d6 c& dép
36 1a pha hgp cho nhi¢u phy nir nhat.

Goi x, y thir ty la s& gia dinh ¢6 3 con, 4 con.

Theo dé baitaco x +y=50~-(10+35)=5

3.x+4y=97-(10+70) = 17.

= 97
Turdétimdugex =3 ;y=2. X=2—0 = 1,94.

Bang dugc khoéi phyc nhu sau :

143



14.

1S.
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S6 con (x) | Tan sb (n) | Céc tich xn

1 10 10
2 35 70
3 3 9
4 2 8

N=50 |téng97 X =1,94

a) Gia sir mdi gid trj cua dau hi¢u déu cong véi mot sb a thi ta c6
(x; +a)n; +(x; +a)ny +...+(x, +a)ny

N
_(xyn, +XoN +...+xknk)+a(n, +ny +..+ nL)
N
= XMy HXonp +. b XgNy a(n, +"1+'"+"J—}=)T{+a
N N '

Viy mdi gi4 trj ting thém a don vi thi trung binh cdng cia cic gia trj ting
thém a don vj.
b) Gia sir mdi gia tri cia diu hiéu déu nhin véi mét sé b thi ta c6
(x,b)n, +{x3b)nl+...+(xkbjnk
N

_ (:ItlnI + xznzr: et XNy )b - Xb.

Véy khi mdi gid tri ting gap b lan thi trung binh cfng ciia né cling ting gép b lin.

a) Diém trung binh cdng cia xa thu A : X x =Y,
Diém trung binh cdng cia xa thu B : Xg=9,6.
b) Nhén xét : Xa thu B ¢6 thanh tich 6n dinh va tét hon xa thu A.



Chuong 4
BIEU THUC PAI SO

Chu dé 1

KHAI NIEM VE BIEU THU'C PAI SO.
GIA TR| CUA MOT BIEU THU'C PAI SO

A. KIEN THUC CANNHO

1. MOt biéu thire dai s6 gdm céc sb, cac chir va cac phép todn (cng, trir,

nhin, chia, ning 1én luy thira) trén céc sé va céc chir do.
- Nhimg chir dai dién cho mot s6 tuy v goi la bién sé
- Nhimg chir dai di¢n cho mjt s6 xac dinh goi 1a hdng 56 (hiing).

2. Biéu thirc dai sé khong chira bién ¢ miu goi la biéu thire nguyén. Biéu

thire dai s6 chira bién & miu goi 1a biéu thire phén.

3. Trong biéu thirc dai sd, vi chir dai dién cho sb nén khi thyc hi¢n cdc phép
todn trén cac chir, ta c¢6 thé ap dung nhimg tinh chét, quy tic phép toan nhu

- ‘
trén cac soO.

4. Khi thay céc bién trong mdt biéu thirc dai sé bing nhimg sé da cho, ta
duge mdt biéu thire so, két qua nhin dugc khi thyc hi¢n cic phép tinh
trong biéu thirc s& d6 goi 1a gid tri cua biéu thire dai 56 tai céc gia trj cho
trude cla céac bién,
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CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Viét céc biéu thirc dai sé va dién dat céc biéu thirc dai s6

146

PHUONG PHAP GIAI
e Dé viét biéu thire dai sé hogc dién dat bing 11 céc biéu thirc dai s6 can luu
y dung tr "tong", "hi¢u", "tich", "thuong",... ching han :
-Téngchaavab:a+b.
-Hi¢uchaavab:a-b.

-Tichciaavab:ab, thuongciaavab: %.

- Binh phuong cia a : a’.

- Lap phuong ciaa: a’.

vioy
Vi dy 1. Viét cac biéu thirc dai sd biéu thj :
a) Binh phuong cua tong hai sé a va b.
b) Tong cac binh phuong cia a va b.
¢) Tich cia 3 1an y véi hi¢u cac binh phuong cua x va y.
d) Lap phuong cuia tdng hai sbava b.
Giai
a)(a+ b)z.
b) a’ + b’.
¢) 3y(x* - y).
d) (a+b)’.
Vi du 2. Viét cic biéu thirc dai sé biéu thi :
a) Chu vi cua hinh chir nhat ¢6 hai canh la x va y.
b) Dién tich cua hinh tron ¢6 ban kinh R.
¢) Chu vi clia mét tam gidc can c6 canh bén bing a, canh day bing b.
Trong céc biéu thirc d6, hiy chi rd du 12 bién, diu la hing.
Giai ‘ .
a) Chu vi hinh chir nhat ¢6 hai canh la x va y dugce biéu thj bai biéu thire
2(x +y), trong d6 2 1a hing, x, y la bién.



b) Dién tich cia hinh tron ¢é ban kinh R dugc biéu thi bdi biéu thic nR?,
trong d6 = 12 hing, R 1a bién.

¢) Chu vi tam gidc cdn 6 canh bén bing a, canh day bing b dugc biéu th
bai biéu thirc 2a + b, trong d6 2 12 hiing ; a, b 14 bién.
Vi dy 3. Dién dat bing i mdi biéu thic sau :
a)Sa-6b; b)(a-b)’a’+bd); ¢) (a - b)(a + b).
Gidi
a) Hi¢u cia S ldn a va 6 lan b.
b) Tich ctia binh phuong cta hi¢u a va b véi tdng cac binh phuong ciaa va b.
¢) Tich cta hiéu hai s a va b véi tdng cua ching.

BAI TAP
Viét cac biéu thirc dai sb biéu thj :
a) Hiéu céac 1dp phuong cta hai sd a va b.
b) Binh phuong ctia hiéu hai sé a va b.
¢) Hi¢u cac binh phuong cua hai s a va b.
Dién dat bing 1&i c4c biéu thirc dai s sau :
a) Sm + 2n.
b) 2:(()(2 - yz).
c) aih :
X~y
Mot & 16 di quing dudmg tir A dén B véi vén téc v, (km/h) va thoi gian
t; (h). Sau d6 di tiép quang dudmg tir B dén C véi véan tde v, (kmv/h) va thoi
gian t; (h). Hay viét biéu thirc dai s6 biéu thj chiéu dai quang duémg AC.
M{t voi nuéce chay vao bé can mdi gior duge a (lit), sau 5 gidr thi bé ddy. Hoi
bé chira duge bao nhiéu lit nudc ?
Hay viét biéu thirc dai s6 biéu dién :
a) Mot sd ty nhién chia cho 3 du 1.
b) Tich hai s6 1¢ lién tiép.
¢) Tich ba s6 ty nhién lién tiép.
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DANG 2. Xac djnh biéu thirc dai s6 nguyén va phan

PHUONG PHAP GIAI

Pé xéc dinh biéu thirc dai sé nguyén hay phan trudc hét :

- Xdc dinh bién va hing cta biéu thic.

- Néu bién khong & miu goi 1a biéu thirc nguyén. Néu bién & mau goi la biéu
thirc phan.

vipy
Trong céc biéu thirc sau, biéu thirc ndo 12 biéu thirc nguyén, biéu thire phin ?
2

a]—l-xz-3x+4; b)siz

2 a

2 2
. . 2
X 7Y  (alahingsd); g ==X
(a-1)y+1 4-x
Gidi

a) % x® - 3x + 4 la biéu thirc nguyén, vi khong chira bién & mau.

2 - [
b) = la biéu thirc nguyén néu a la hiing, 1a biéu thirc phan néu a 12 bién.

da
x? +y? . : : 3
———=—— (a la hang s0) 1a biéu thirc nguyén néu a = 1 ; la biéu thirc
(a=Dy+lI
phinnéua= 1.
d) 2X*Y 13 bidu thirc phan.
4-x
BAITAP
2
Cho biéu thirc A = ‘:" +3Y  (ald hingsb).
(a® -3)y+3

Hoi biéu thirc A 1a biéu thirc nguyén hay biéu thirc phén ?
Trong cdc biéu thirc dai sé sau diy, bi¢u thirc nao la biéu thirc nguyén, biéu
thirc phan ?

1 2x-1

a) 3x° —— : b :
a) 3x 2x }a—2




3!(2 _yz

la hiing s0).
(a-S)x+5(aa %)

c)ax2+bx+c; d)

DANG 3. Tinh gia trj cia biéu thirc dai s

PHUONG PHAP GIAI

Dé tinh gla tri cua biéu thirc d:.u s6 khi biét gla trj cua cac bién, ta chi viéc
lhay céc bién trong biéu thirc bing nhimg sé da cho dé duge mot biéu thirc
s6 roi tinh két qua cua no.

Doi khi ta ¢6 thé sir dung gia thiét vé sy rang bude céc bién mdt cach linh
hoat bing cich bién ddi gia thiét di cho dudi cac hinh thirc khic nhau.

vi Dy
Vi duy 1. Tinh gia trj cta biéu thirc
a)A=(x- },)2(x2 + yz) ix==-2;y=2,
b)B=x>-2xy+2y tai|x|=1;ly =
) C=(x* = 1)(x*=2) ... (x* =201 1) tgi x = 5.
Giii

a) Thay x =-2;y =2 vaotaco

A=(-2-2)%(-2)+2")=16.8=128.
b)ixl=1nénx=1,x=-1;lyl=2nény=2.y=-2.
Taix=1:y=2thiB=17-212+22'=1-4+16=13.
Taix=-1,y=2thiB=(-1)’-2.(-1)2+22’=1+4+ 16 =2l.
Taix=-1,y==2thi B= (=1 = 2.(-1).(-2) + 2(-2)’ = 1 -4 - 16 = -19.
Taix=1,y==2thiB=12-2.1(-2) +2.(-2)’ = 1 +4- 16 =-11.
¢)Taix=Sthix’-25=5"-25=0.
Do x° - 25 12 mdt thira sb cua tich C. Viy C = 0.
Vi du 2. Tinh gia trj cua biéu thirc.

n)D=3x2—2xy+yzlailx|= ;l;- syl = 1.

bE= 22 52,2
4a-3b b 3
18 —

<:)F='al - voia-b=3.
2a+b a+3b
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Gidi
a) C6 thé lam tuong ty nhu cdu b) ¢ vidy 1 bing cich xét 4 truémg hop. Tuy
nhu:n ta c6 thé g:m gon hon bang céch sir dung tinh chét :

x* = |x2 y? = Iyl ; Ixyl = |xl.Iy].

Tir 46 |xy| =|x|.ly| = E:—.I = % nén xy = % hodc xy:-:;-.

2
o Vaixy = E:— thi D=3(%) —2.%+l2 =§-.

. - 1)? 1Y s
OVénxy=—§ thID=3 3 -2. -5 gl

b) Cdch 1. Tir -E- = % suy ra b = 3a thay vio biéu thirc :

3a+6a 9a 9

" 4a-9a —Sa 5

Cdch 2. Vib# 0, chia ca sé bj chia va sé chia cho b dé xudt hién >

=

a 1
3.E+2-3.5+2-_9

a I 5
4.-6-3 4.§f3
¢)Cachl. Thra-b=5Ssuyraa=b+5.Taco
3(b+5) 5 4b+5  3b+10 _4b+5
2(b+5)+b (b+5)+3b 3b+10 4b+5
Cach 2. Thay a—b = 5§ vao sb chia cua biéu thirc F.
_ 3a-5 4b+5 3a-5 4b+5 _
" 3a-(a-b) 4b+(a-b) 3a-5 4b+s

Ngoai ra con ¢6 thé rit b = a — 5 dé tinh F.

Em

=1-1=0.

1-1=0.

. BAITAP
8.  Tinh gi4 trj ctia biéu thirc
A=x2+3xy+yzv6i

a)x=-—;:y=1.

1
5
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b)Ixl=1;y=-1.
c)xl=1:lyl=1
9.  Tinh gi4 trj cia biéu thic
4m-2n Vi mzl'
4m+5n n 5
2x+7  2y-7
3x-y 3y-x

a)B=

b)C=

voix-y=7.

10. Tinh gia trj cua biéu thirc :
ayD=(a+b)a+ 1)b+1)biéta+b=3vaab=-5
b) E = x'° — 2009x” - 2009x® — ... - 2009x - 1 biét x = 2010.

DANG 4. Tim gié trj cta bién
dé biéu thirc dai s6 théa man diéu kién cho trurére

. PHUONG PHAP GIAI
1. Dé tim gia trj cua bién x sao cho biéu thirc A(x) nhdn gia tri nho nhat
(hodic gia trj 16m nhét) ta 1am nhu sau :
e Chi ra ring A(x) = a (hodc A(x) < a).
o Tim dugc x, dé A(x,) = a.
Viy min A(x) = a tai X = X, (hoc max A(x) = a tai X = X,).

2. Dé tim gia tri nguyén cia bién x sao cho biéu thirc dang %‘l) nhén gia trj
X

nguyén (véi P(x), Q(x) la céc biéu thirc nguyén), ta lam nhu sau :

e Bién doi

P(X) _ H(x) + —*— trong d6 H(x) I biéu thirc nguyén (véi cic
X) Q(x)

hing sb nguyén); a hing sb nguyén.

(I;((x) nhén gi4 tri nguyén thi Q(x) phai la wéc s6 cua a. Tir d6 tim ra x.
I. viDy
Vi du 1. Tim gié trj nho nhét cta biéu thic :
a)A=(x+2)>+5; b) B=(x-y)> +[2y - 1| + 3.
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< Giai .
aA)Taco(x+2) 20voimoixe Rva(x+2) =0¢e>x =-2.
SuyraA=(x+2) + \ﬁ 2 Jg.ViyminA=\Elaix=—2.
h]Tacé(.\c-y):zﬂvﬁimoix.ye val(x—yf:{)-:::x:y.

2y-1120vdinwiye Rval2y-l|=0&y= %
SuyraB=(x—y)2+ Ry-1|+323vaB=3Qix=y= %
ViyminB=3tgixmys %
Vi dy 2. Tim gid trj ln nhit cua biéu thire
2 3
a)P=4-2(x-5); bm:(uﬁ)ﬂs'
Giai

a) Vo moi X € Rlacf)(x-sfzﬂnén-—ﬁ{x-sfﬂﬂ;dﬁuhing Xdy ra
khi

: X-3=0&x=5.

DodoP=4-2(x-5)  <4nénmaxP=4tix=S5

b) Vi moi x € R thi(x + Jf)2+525.dz‘1ubﬁngxﬁyrakhix=—ﬁ.

SuyraQ= {x+J.;)2+SS.%' Viymax Q = % laix=-\f§.
Vi dy 3. Tim cdc gia tri nguyén cua x dé bié¢u thire M = ii t: nhadn gia tr
nguyén.

Giai

D¢ M nhén gia trj nguyén thi 4x - | phai | wdce cua 3, tire la :

dx-le {-3:-1:1:3}suyraxe {—l:Oz—l-:l}.
2 2

Vix e Znéntachonx € [0 1).
Voix=0thiM=-1:Vgix=1thiM=3.



12.

13.

4.

BAI TAP
Tim gid tri nho nhit cua mdi bi¢u thire sau
a) A =(x+ 10)° + (y - 10)* + 2010;
b)B=(3x-y) +|2x- 1]+ 7.
Tim gid tri 16n nhit cua moi biéu thire
a)C=-2(x +3) + V2.

3

byD= - .
(x=-3)"+20

=

Tim gia tri nguyén cua bién X d¢ biéu thirc N = nhan gia tr] nguy¢n.

3x-1
Tim gia tri nguyén cua bién x dé biéu thire :

s P :
a)A= T ¢O gid tr1 1on nhat;
- X

8 G =y L% :
b)B = ¢O gid try nho nhat.

Xx-3

Chudé2
DON THUC - DPON THUC DPONG DANG

KIEN THUC CANNHO

1. Don tlnre 1a bicu thure dai so chi gfwm mot s0. hodc mot bien. hodc mot tich
gitra cic sO va cic bicn.

S0 0 duge goi la don thire 0.

2. Dom thice thu gon 1a don thire chi gdm tich cua mdt s6 vai cde bicn ma
moi bién da duoe ning 1én luy thira vai s6 mi nguyén duong.

S& noi trén goi 13 hé s6. phin con lai goi 1a phin bién cua don thire thu gon.
3. Bdc ctia don thire ¢6 hé s6 khac 0 13 tong s6 mi cua tit ca cic bién ¢o
trong don thire do.

Sé thue khéc 0 1a don thire bac 0, s6 0 duge coi la don thire khong ¢o bic.

4. Dé nhan hai hay nhiéu don thic. ta nhin cic hé sé vai nhau va nhin cic
phin bién vai nhau.,
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S. Hai don riun:- dong dang 13 hai don thire ¢6 hé s6 khac 0 va cé ciing phan
bién. Cac s6 khic 0 dugc coi la nhitng don thirc dong dang.

6. bé cong (hay trir) cdac don thirc dnng dang, ta cong (hay trir) cac hé sé vai
nhau va giir nguyén phan bién.

B. CACDANG BAITAP COBAN

DANG 1. Xac dinh don thirc, bac cua don thire

.  PHUONG PHAP GIAI

¢ Mot biéu thirc dai s6 1a don thire néu 13 1 58, 1 bién hodc tich cta cac s6 va
cac bién.

e Dé xac dinh phan bién, phan hiing cua don thirc va bac cua né trude hét 1a
phai thu gon don thirc vé dang tich cia mdt s6 vdi cac bién ma mdi bién
dugc ndng 1én luy thira s6 mii nguyén duong. Hé s6 1a phan hing, phan
con lai 1a phan bién, tong sé mi cua tat ca cac bién la bic cua don thic.
Ching han :

A =2010x°y’Z ¢6 hé sb 2010, phan bién x°y'z  vacobac a2 + 3 +4=9.

N viby
Vi du 1. Trong céc biéu thirc sau, biéu thirc nao la don thirc :
I 3y a5 . 34
a) =xyz. b) —+xyz;
) > XY ) 5t XY
3!2 - H .
¢) — (b la hang so khac 0) : d) -2011 ;
4b
2
e) i oy XA v ke B ek 09,
3} 4
Giai

e Cac biéu thirc %t szs i:" -2011 la cac don thire.

2
1.8 4"‘ (Ox +y)xy khong phai la don thue.

3y’ a

o Cic biéu thirc -;- +x'y'z
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15.

16.

17.

Vi duy 2. Thu gon cic don thirc réi cho biét phin hé sé, phin bién va bic
cua ching :

a) [—%xzy"](—!ix“y)ux (ala héng s0) ;

>
b) %xy"z](u‘%xzy]- (-z)’.

Giai
a) -—-;; xzy“(-ﬁx“y)ax = [?(—5)3){::2);":")#:) = a(xz.xjx)(y“y) = axby".
Trong don thirc ax"y*‘. phin hé sé 12 a, phén bién 1a x"y". bic la 10.

2
I a3 1 ] § =3 _ 43 1 4325
b) —=xy z'| ==x -2) = —xy 2 .—X"y‘z
)2 y ( 5 yi (=2} 5 y 35 y

Trong don thirc—;lax"y 2", phin h¢ sb Iﬂ--—la.phan bién 1a xy®2*, bic la
5+6+8=19.

BAI TAP

Trong cic biéu thire sau, biéu thire ndo 1a don thirc ? biéu thirc nao la don
thirc thu gon ?

—Snv:y2 . Xyz + XZ ; 2Ax" + y’) : -3xdyxz.

Cho biét phin hé s6, phin bién va bac cua mdi don thire sau :

a) (4.13 ):(-Sy‘}{—xy): :

3
-

b) {—xzy)[—::-ou {xyz)" (ala hfmg $0).

Cho don thirc M = <3mx:y-‘}’[-%nx’y). Hay xdc dinh phin hé s, phin

bién cta don thirc M biét bic cuaM la:
15 b) 16 ; ¢) 10.
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DANG 2. Tich cua cac don thure

PHUONG PHAP GIAI

Tich cua hai hay nhi¢u don thirc bing tich cua cdc h¢ s6 nhin vai tich cua
cac phan bicn.

vioy

Vi duy 1. Tinh tich cua cic don thire sau :

a) e Xy va —i\u‘J'
et A 3

b) —Sxy:z va %x“yﬁ.

S 3 1~ b ': L ] 5 ] - 4 ; “
b) -5xy~z :_‘-\ VZ'==5. - XX.YY.Z2Z =-3XVZ.

” : e .3 . " s :
Vi du 2. Cho hai don thuc ixy‘z" va - 5 x'y*z. Chimg minh ring khi x, y.
z lay gia tri bat ki khac 0 thi hai don thire trén ¢6 gid tri 1a hai s trii dau.

Giai
X¢ét tich cua hai don thae da cho

. IR . L. S
Khi x. y, z lay gia tr bat Ki khac 0 thi x'y'7 > 0 nén —— vz <0, vay gid

§)

tri cua hai don thue 1a hai so tran dau.

BAITAP

Tim tich cua cic don thire sau roi tim bac cua moi don thire thu duoc ¢

-3
a) ltxy); ~2x° va —\qz :
3 5

1 > l d . 7 3
b) ——x°yz ; —(xy) va —xvz .
) Y 7 (%Y 9 X



19.

20.

Il-fly_\-iél hai don thire cua hai bién x, y va ¢6 bic 6. Biét tich cia ching ¢6 hé
s bing 6 va phin bién 1a X'y

- . L) I 9 w 3 ‘ ¥ - [ . e - At
Cho har don thire ——ix}"z va —-‘-;-x' v"z. Chimg minh ring khi x, y, z liy
cac gia tri bat ki khac 0 thi hai don thire trén ¢6 gia tri la hai s6 cung dau.

DANG 3. Xac dinh hai don thirc ddng dang
va céng (tre) hai don thirc dong dang

PHU'ONG PHAP GIAI

1. Dé xac dinh hai don thue dong dang trudce hét ta nén thu gon timg don
thirc roi xic dinh phin bicn cua ching. Neu phin bi¢n giong nhau thi hai don
thire dong dang : n¢u phian bién khic nhau thi hai don thire khong dong dang,
2. Tong (hi¢u) cua cic don thire ddng dang

- Gifr nguyén phan bicn.

- Phiin hé s6 bing tong (hi¢u) cic hé so.

viDy
Vi du 1. Céc cip dom thire sau ¢o dong dang khong ?
5 > ,
u)?x"y va -%x‘y : b) -';(x)-')x‘ va 30x"y"
. T 3 I 4 .6 4 ¢ b £
c) 5x°y va Sxy” : d) -Zax7 va l—l-uhx (a. b 1a hing s0).

Giai

a) ?x"y va - :I-_’- x"}* la hai dom thirc dong dang.

5 5 . > . v i
b) - ;(xyz x' = o x"yz vil 3().\:"}“ la hai don thie dong dang.

¢) Sx:y vl Sxy: khong dong dang vai nhau.

d) Néu a = 0 hojc a # 0. b # 0 thi hai don thire dong dang.

Néua =0 vab =0 thi hai don thirc khong dong dang.

Vidy 2. Cho ba don thirc A = ;L\}':. B=bxy,C= ub.\'}':. Trong ba don thirc
trén nhirng don thire ndo dong dang vai nhau, néu :

a) a va b la cic hang so khac 0, x va y la cic bién.
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21.

22.
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b) a Ia hing s6 khac 0 ; b, x, y la cic bién.
¢) b la hang s6 khac 0 ; a, x, y la céc bién.
d) a, b, x, y la cic bién.

N ' > Giﬂ'i .
a) Phan bi¢n 13 xy™ nén ca ba don thic A, B, C dong dang.
b) Phan bién Ia bxy: nén B va C dong dang.
¢) Phin bién 1 axy’ nén A va C ddng dang.
d) A, B, C doi mot khong dong dang (do phan bién khéc nhau).
Vi dy 3. Tinh tdng (hiéu) sau :
a) x>+ 5x’ + (-3x3) -
b) ::cyz2 - SJr.yz2 + lﬂx)'z: -
¢) 4ax’yz — Sax"yz + a x"yz (a la hiing s).

Giai

a) X’ +5x + (-3x)) = (1 +5-3)x" =3x";
b) m:;,'z2 - f'm)fz1 + IO:wz2 =(1-5+ lO]xyzz = lfm'.yz2 :
c) 4ax2yz - §axzyz + azxzyz =(4a-Sa+ az)xzyz =(-a+ az)xzyz.
Vi du 4. Viét don thic sau dudi dang tong hodc hi¢u cua hai don thire trong
do cd_, n;ét don thire bi-‘ng 3x2y3. e ‘ ‘
a) 6x7y ; b) -5x7y" ¢) ax”y (a la hing s0).

; . . Giai .
a) ‘.'Sx‘;.rJ = .“unc“y3 + 3x‘y3 = 3x3y3 - {—3x'y“}.
b) —szy" = Z‘nc'zyJ + (—szyj) = 3x2y3 - szy“.
c) :em:y3 =(a- 3)x:y + 3x:y3 =(a+ 3)K:yj - 3x2y3.

BAITAP
Hay sap xép cdc don thirc sau thanh nhém cac don thirc dong dang :
2 2.2 2 1.2 2 1.2
-5x"yz ; 3xy'z; ;xyz : ;xyz;?xyz: —a-xyz.
Cic cap don thirc sau ¢6 dong dang khong ?
a) 2axy va % xy (a la hing sd).

1 » 1 >
b) —x°"y va —xvy".
)3 y 3)’



23.

24,

25.

Xép céc don thirc sau thanh timg nhém céc don thirc dong dang roi tinh tong
céc don thirc trong timg nhom.

1 _2 1.3 2 4 »
—Xy': —xy: =xy': —=x‘y:
5 ' 3 y y 5 y

% . -3ax’y (ala hiing s6 khdc 0); -0,05.

Viét don thirc sau dudi dang tong hodc hiéu cua hai don thirc trong d6 c6
m¢t don thire la -5xyz3.

a) 8xyz’ ; b) <4xyz’ ; ¢) mxyZ' (m la hiing sb).

Hay tinh :

a) 5::.},'2 - %xyz + %x}'z ’

b) Sa.xyzz + 3axyzz - 7axyzz.

Chudé3
DA THUC - CONG, TRU DA THUC

KIEN THUC CANNHO

1. Da thicc 1a mét don thirc hodc mdt tdng cua hai hay nhiéu don thirc. Mdi

dom thuc trong tong goi la m§t hang tir cua da thirc dé.

2. Thu gon da thize tirc 14 dua da thirc vé dang da thirc khong con hai hang

nao dong dang.

3. Bdc cua da thirc 1a bic cia hang tir bac cao nhit trong dang thu gon cua da

thire do.

S6 0 ciing duge goi 12 da thirc 0 va nd khong co bic.

4. Cong, trir cac da thirc ta thye hi¢n quy tic "bo dau ngodc" roi thu gon

hang tir d6ng dang (néu cé).
(A+B+C)+(D-E+F)=A+B+C+D-E+F
(A+B+C)-(D-E-F)=A+B+C-D+E+F

val A, B, C, D, E, F la ciac don thirc.
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CAC DANG BAI TAP CO BAN

DANG 1. Xéc dinh da thirc va bac cua da thire

PHUONG PHAP GIAI

- Mot dom thire hofic mét tong (hiéu) cua céc don thirc la da thic.
- Dé xéc djnh béc cua da thirc ta cin tién hanh nhu sau :

+ Thu gon da thire.

+ Xdc dinh hang tir c6 bic cao nhidt. Bic cia hang tir ndy chinh 12 bac
cua da thire.

viDy
Vi du 1. Trong cdc biéu thirc dai s6 sau, biéu thirc nio la da thirc :
3
5x4—1x3+2x2—lx+]; w(alﬁhﬁngsé):
4 4 a“+2
Ayl 3 2 ) ‘
M . J55 : x4 (a la hiing s).
y-+2 (2a-3)x+4
Giai
Cic da thire trong céc biéu thic did cho la :
3
5x' - E:c:'+2:nc2—l:~:+ 1; V55 ; M
4 4 a’+2
: x> +2x2 i 3
Biéu thirc chiladathickhi2a-3=0&a= —.
(2a-3)x+4 2

Viduy 2.Thugonr6i tim béc cua da thirc :
1 2 L 3 2 3
A=32__ + =XV+ =Xy +

a) X'y zxy Bx} SW 1

b)B= 3x“y + x3y5 ~ %x"y + %x’y’ - 4x"y2 + % + 4:4")'2.

Giai
a) A=(3x’y+ %xzyﬁ (-?—';-xyz— %xyz)*' 1

=Ex2v+-l-xvz+l.
3 7 67



26.
r ¥

28.

29.

Bac cao nhat cua hang w12 2 + | = 3.'Do d6 bic cua da thire A 13 3.

: | ) 3 % 1 5 5 4.9 } 0
h}U:{SxJ}'— ;—x‘yj* Xy +-xy)t+{@xy -4xy)

- -

Bac cao nhat cua hang ur la 3 + 5 = 8. Do do bic cua da thue B 1a 8.

Vi dy 3. Thu gon r6i tinh gid tri cua da thire P tai x = 2 va y =

v N

' X"y - 12xy + 1.

-

i a 3 3
P=dx'y-5x"y “3xy - 6Xy+ 7
Giai
1 i i 3 - 22 i
P=(EXy+6XyY)+(3xy — I2xy ) +(IXy - 5x"y ) + |
2X'y - 9xy +2xX°y" + 1.

[ .
Thayx=2:y=- 5 Vao bi¢u thire P dd thu gon ta duoc :

T e Y

1) .'a'i:[ﬂ
- Aeales =
) )
— '\ i

-

BAI TAP

Hay viet mot da thire bic 5 co ba bién x. v, 7 va ¢6 nam hang 1.

Trong cdc bicu thire dai s6 sau, bi¢u thire ndo 1a da thire. biéu thire nao 1a da
thire chua thu gon ?

) -
3 - _ 4 “k- "3\_:‘
3X"=5xv+ 4y b S o §
- - k+2
b
- . S . ISx*y+4x ... . |
X'y = 2xy" + Xy -3X"y"; s (a la hang so khac 5 )

Thu gon cac da thire sau va xac dinh bic cua moi da thie :
a) A = |5xyz - 3x° - dxvz -y 5x°.

b) B =4u’v + 6u'v’ — 120y — 4u'v' — Tu = |,

Tim bdc cua mdi da thire sau :

aA)A= 2.\'"}' ~3x'y x‘}' + 4y - 3.\"}' :
b)B=ax" + 4xy + 8y + | (a la hing s6) ;

- 4 4 . g ® :
¢)C=mx" + X"~ | (m la hang ).
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30. Tinh gid tr1 cua cic da thire sau :
AA=5Xy-dxy -5xy+ Ivdix=1;y=-1;

4 - - - - l - : e .
b)B==—uv" +3u"v - - Voo+ -s—ux‘ viiu=3 ,v=-l.

DANG 2. Céng, trir da thirc

I.  PHUONG PHAP GIAI
Dé cong, trir hai da thire, ta thye hi¢n cac buoc sau :
- Viét hai da thire trong diu ngoic.
- Bo diu ngodc (theo quy tic diu ngodc).
- Nhom cic hang tir dong dang.

- Cong. trur cac don thue dong dang.

. vibuy
Viduy 1. Cho hai da thue
P= 4‘i:}': - 33\')': + 5xy + 4
Q=4xy' -2 +xy-2x
TmhP+QvaP-qQ.
Giai
3wy 4 Sxy +4) + (dxy' - 2+ xy - 2X°Y)

3 3 %2
- 3xy +5xy +4 + 4y -2 + xy-2Xy

P+Q) ={4.\;:
= 4:{‘1}'
= (-lx:}: —2.\:}':) + (4.\;)':* 3:{}"1) t (Sxy+xy)+(4-2)

L

L)

=2Xy Fay v bxy+ 2,

P-Q = (-ix:}':— 3xy' + 5xy + 4) - {4.&)"‘ - 2+ Xy - 2x7Y")
=-ix:3.:- 3xy ~ Sxy+ 4 #4x)'; 2 - Xy 2,\;:;«'
= [-Ix:y" + 2.\;"')-:] + (- 3.\;}"— 43)“11 +(5xy - xy)+(4+2)
=2 x:}': - ?x:.-= +dxy + 6.

Vi du 2. Tim da thirc M, N, P biét ring :
a) (7xyz + 12.';:}’: - Exy:} +M=0;
b) N -{25112\‘ —15m” 4 \':] = 10u"v + 2v' — 10uv" ;

c) (1l 7mn - 2mn” + iI53mn)-P= 4m’n —4mn” - 10mn.



» 3= -~ G’ai " = W

a) M =—(7xyz + 12x"y" = 2xy™) = -Ixyz - 12Xy + 2xy"
b) N =(10u™v + 2v" = 10uv") + (25u™y — 15uv" + v')

= (I(Ju:\' + 25113\'] -*{](lll'-: “ 15uv) = (v + %)

= 35u"\ 25uv" ¢3¢ ;
¢) P=(17mn-2mn - 15mn) - (4m'n—4mn” - 10mn)

= 17m’n—-2mn = 15mn—4m™n ¢+ 4mn° ¢+ 10min

=(I'Jm:n+ dmn) - (4mn - 2mn) = (15min - 10mn)

3 L]
=13m™n + 2mn” + 25mn.

. BAITAP

3L 1ll'lh.‘\"|3\d.‘\~“bll.‘l _
Q) A=3xy -4\\ - 3xy B=4xy-3xy -2xy+y";
BA=2x+3y =32 +4; B=-27+5+3y -2

32. Cho cac da thirc :

. ] - -

a) TinhM-N+PviM-N-P,
b) Chimg 1o ring M + N + P iuon nhin gii tri duong vor gia tn bat ki cua . V.

33. Timda llurLA 7 blu an.
n):\*‘(\ _\}7+,\ \'+ 3\{):\' -uz—lv
b) B - (x° XY+ Yy)= 2 -Xy+y :

Lo a-.a da ¥ . 2,2
C)| =Xy +X ==Xy |=-C==xy +xX"y+ 1.
; i 5 s 3 . .
34. Cho da thirc P = -_;x y - xy + v + 2. Tim da thire Q sao cho P + Q la da

thure Khong.
. - N - g
35. Cho hai da thirc P = 5x™ — 3xy = v" va Q = 3xy - 3x + 2y". Chirng minh ring
khong ¢6 gid try ndo cua x va v dé hai da thire P va Q cing nhidn gia trj am.

36. Tim so tu nhién abe (a<b<¢)sao cho:
abc + bea + cab = 666.
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Chu dé 4

DA THU'C MOT BIEN - CONG TRU PA THU'C MOT BIEN

Al

B.

164

KIEN THUC CANNHO

® Da tinee mor bién 1a 1ong cua nhirng don thire cua cang mot bien

- Mdi s duge coi la mot da thire mot bién.

- Bic cua da thite mot bién khac da thire Khong la s6 mi cao nhat cua bién
trong da thire do.

- Hé s6 cua luy thira bic 0 cua bién goi 1d ié 56 ne do : hé s6 cua luy thira
¢ao nhdt cua bién goi 1a hé 56 cao nhat

e Da thire mot bign biac n co dang thu gon la

-

-1 :
P(x) = a,X" + a5 X" +a2,0X" "+ ...+ aX +a, (a, 2 0).
Dic bi¢t a,=a,1=...=a; =0 a, 2 01a co da thirc bic 0.

A, =,y = ... =a; = = 01a co da thire khong (Khong ¢o bic).

CAC DANG BAI TAP CO BAN
DANG 1. Xac dinh bac, hé so cao nhat, hé so tw do cua da thirc

PHUONG PHAP GIAI

Dé tim bic., hé s6 cao nhit, hé s6 tr do cua da thire trude het can thu gon da
thirc roi sdp Aép cac hang tu cua da thie theo luy thira giam dan (hode tang
din) cua bién,

viby
Vi du 1. Cho da thirc mét bién
P(x) = 3x ~ 5% + 6x-3x - 14x' -8 + 2x°,
a) Cho biét bic. h¢ s6 cao nhit, hé s6 tr do cua da thire P(x).
b) Tinh gia trj cua da thire P(x) tai x = 1.
. ~ Giai
Trude hét ta thu gon va sip x¢p P(x) theo luy thira giam cua x.



P(x) = 3x' - 5x° 4 6x = 3x' - 14x' - 8 + 2x°

= (-3 + 2x) + (3x" - 14x%) -5~ 6n -8
=X = 11y =5+ 6x - K,
a) Bic cua P(x) 1a 4. 11¢ s6 cao nhit 12 =1, hé sé tu do la 8.
b) Gid tricua P(x) taix =1 1a
P(=1)=~(=1)* =11(=1)' = 5.(=1)* + 6.(=1) - 8
=-1+11=-5-6-8=-9.
Viay P(-1) = -9.
Vi dy 2. Cho da thirc mot hién

. 1 s 3 )
Q(x) =3x - SN - rat b —c+ x-S,

Tim a. b, ¢ biét r::ing ((x) o bic 1 4, hé 50 cao nhit 11 5 va hé so tu do la—10.
Giai
Trude hét ta thu gon Q(x) va sip xép Q(x) theo luy thira giam cua X.

.
[

. \ . i
Q(x) = L--};x‘ saxs } - (bx* - 4xY) - A +ETINT 4 SN+ (=¢ - 5)

( i) ;
=|a-; X *{b—-l}x'l—.\'i-ri',\-' + 5x +(—¢ - 5).
\ -

Vi()(x)céhilcﬂtnéna—n_l; =) =>a=

L]
2
He socaonhatlasnénb-4=3=b=9.
Hésdwrdola-10nén<-35=-10=>¢=3.

Viytaco Q(x) = 5x} = x* + Ix° + 5x - 10.

Vi du 3. Tim da thire bac nhat P(x) bict ring P(1)=5:P(-1)= L.

Giai
Da thirc bac nhit P(x) ¢o dang P(x) =ax + b(a =0).
ViP(l)=5néna+b=35 (1

P-1)=Inén-a+b=1 (2)
Tor(l)va(2)suyraa=2:b=3.

Viy da thiic bic nhit P(x) = 2x + 3.

165



Vi du 4". Cho hai da thirc P(X) = ax = b va Q(x) = a'x + b’ ¢o gid tri hﬁng
nhaut vor moi gia trj cia x. Chimg minhringa=a', b=1b"
Giai
Vi P(x) = Q(x) vai moi gid tr clla X nén
e Jaix=0cO P =Q(0)=>b=b

sTuix=1coP(l)=Q(l)==a+b=a"+b'suyraa=a".

il. BAITAP

37. Cho da thirc mdt bién
P(x) = 3x = 0.5x" + 4x° - Ix* + 5x° - 2x% — 4x + 5 + 0,5x°,
a) Cho biét bic, hé s cao nhit, hé s tu do cta da thic P(x).
b) Tinh gia tr} cia da thie P(x) tai x = 1.
38. Cho da thirc mot bién
Q) =ax'+2x° - bl +3x’ ~x+ec-x>+4.
Tim a, b, ¢ biét ring da thirc Q(x) ¢6 bic ba, hé sb cao nhit 1a -4 va hé s6 wr
do la 7.

39. Chodathic A(x)=ax'-3x" -2ax’ rx+1(ala hing s6). Hay tim a thich
hop dé cho A(x)cogiariladaix = 1.

40. Tim cdc hé sd a, b, ¢ cua da thire B(x) = ax® + bx + ¢, biét réng :

P(1)=3;P(- n— 1:PQ2)=7

41. Cho da thirc P(x) = ax” + bx + ¢ luon bing 0 vdi gid trj bdt ki cia x. Chimg
minhringa=b=c¢ =0,

42. Cho hai da thiue P(x) = ax” = bx + ¢ va Qx) = :I'En:2 +b'x + ¢ Biét rfmg hai. da
thirc nay ludn co gi;’\ tri bang nhau vai gid tri bat ki ciia x. Chimg minh ring
a=a,b=b',c

43. Tinh tong céc hr., SO cua cic hang ttr cua da thirc nhan dun_rc sau khi da khai
trién va viét da thue P(x) dudi dang thu gon, biét P(x) = (lO’{ - I()\}'U'U

DANG 2. Céng, trir da thirc mét bién

. PHUONG PHAP GIAI

Dé cong hodic trir hai da thire mit bién, ta ¢6 thé thye hién theo mét trong hai
cach :
- Cach I : Thyc hién theo cich cdng, trir da thire da hoc.
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- Cdch 2 : Sap xép cic hang tir cua hai da thire cang theo luy thira giam
(hodc ting) cua bién roi dit phép tinh theo ¢t doc twong tu nhu cong, trir
céc sO (chu v dat cac don thire dong dang & ciing mot ¢ot).

viDy
Vi du 1. Cho hai da thirc mt bién :
P(x) =3x - 62 -2x  + 2 —4x + Tx* + 8%’ - 4.

2

Q(x) = J2x'+ 3;‘;x2~ %xs-- ﬁx"* -T-x"'*'-'..’\:h X+ L

|
2 2 2
a) Thu gon cic da thirc trén.
b) Tinh P(x) + Q(x) va P(x) -~ Q(x) theo hai cach.

. Giai . i
a) Tacd: P(x)= 3x'+ (8x” - 2.\;3) +(Ix"-6x")—-4x+(2-4)
=3x 4 ox’ +x7 - dx -
p)

Qfx)=(Jix‘-¢§'x*)+(§x-‘—l ‘\* [z o B ]+2x+7
=3x" +3x 4+ 2x + 7.

b) Cach |

P(x) + Q(x) = (3x* + 6x° + X} = 4x - 2) + (3x’ +3x" + 2x + 7)
=3x '+ 03 +4x% -2x + 5.

P(x) - Q(x) = (3~¢‘+6x-"+ x3-4~;-'=') (Gx’ +3x7+2x+7)
=3t 460 + X2 -4x-2-3° -3 -2x -7
=3 +3x* -2 -6x - 9.

Cdch 2. Dat phép tinh theo ¢t doc :

P(x) = ' + 6 + x! - 4x - 2
Qx) = R S R
P(x)+Q(X) = 3x + 9x + 4x° - 2x + 5
P(x) = 35 o+ 60 F X = W - 2
CQx) = 3+ 3 A A
P(x)-Q(x) = 3x = 3x’ - 2x* - 6x - 9

ViduZ.Chodalh&cP(x):xﬁ- -_I;.\'f’-'fx‘;-—x-rl.
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Tim ba da thirc Q(x), R(x) va S(x) sao cho
) PX) +QUx)=x"+x*+ 2
by P(x)- R(x) =x*-x"+ |
¢) S(x) - P(x) = 3.
Giai
D) T (P(x) + Qix)=x"+ x" +2 suy ra

‘ L]
Qx)=x" +x +2~-P(x)
3 3 $ L
=X *_3'42...xb1 —-‘—\-ﬂ"':\l
1] 3

=-X"+v =X +x+1.
2
b)Y Tuw P(x) = R(x) = x" = x" + | suy ra
R(x) = P(x) - (x*- \'"+I)
= X

1 1 4 3
X tX =X+]-%X +x =]

iy

4 4 3
=X ==X —-X +2x -\,

b o= D] =

¢) T S(x) = P(x) = 5 suy ra S(x) = P(x) + §

= 3
=\'—-*x"x-x'6.
2

Vidu 3. Cho P(x) = X’ + 3ax + a s Q(X) = 2x° - (2a + 3)x + a°.
Tim a biét ring P(1) = Q(-2).
Gidi
P(=1"+3al+a"=a"+3a+ |
Q(-2)=2(-2) - (2a+3)-2) +a’ =a° +4a + 14

ViP(1)=Q(=2)néna” + 3a + | =a° +4a + 14 a=-13.

. BAI TAP
44. Cho hai da thire :

P(x)=3x4~ %x +x'-2x + 10 (ala héngsc‘)}.
Qx)=3x"-n+x'=x*+5.
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a) Tim l‘(x_} + Q(x) va P(x) - Q(x).
b) Tim a dé da thire P(x) + Q(x) c¢ bic [a 4 ? ¢o bic khdc 47
¢) Cau hoi twong ty doi vai da thie P(x) - Q(x).
Cho ba da thure :
A(y) = 4)‘4 - 5}'2 + 3}'3 -2y+3- 3}"' + ?3."= -1
B(y)= V3y'+5y-2y"- V3y' +7y + 2y  +1
C(y) = 5}"‘ +0,25y° + 3y - &}'3 -3y +075y° -2,
Thu gon cac da thirc trén va tinh :
a) A(y) + B(y) + C(y) :
b) A(y) - B(y) - C(y).
Cho P(x) = mx' + 3x%+2va Q(x) = X' —2mx + 7 (mla hfing $0).
Tim m, bi¢t ring P(~1) = Q(2).
Cho A=3x-2-|d4x+5|.
a) Thu gon biéu thirc A.
b) Tinh gia trj cua A tai x = -2, tai x = 2.
¢) Vai gid tr ndo cua X thi M = -10.
Tim da thirc M trong mdi truomg hop sau :
AM+(3x-x"+2x* =3+ 1)=2x -3 +x' +2;
b)(x"—4x2+ 2X - l)-M=x3—5x3+4>;— l.

Chudés
NGHIEM CUA PA THUC MOT BIEN

KIEN THUC CANNHO

- Néu tai x = a, da thie P(x) ¢6 gid trj bing 0 thi ta néi a (hojc x = a) la mot
nghi¢m cua da thire do.

- M{t da thire khéng ¢o nghiém (vo nghiém) néu P(x) # 0 vai moi x.

- Mét da thic (khac da thie khong) co thé c6 mot nghiém, hai nghiém....
hodc khong ¢6 nghi¢m.

- S6 nghiém cta mét da thire (khdc da thirc khong) khong vuot qua bic ctia no.
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I'd

170

CAC DANG BAITAP CO BAN

DANG 1. Xac dinh mét sé ¢6 la nghiém cua da thirc hay khéng

PHUONG PHAP GIAI

Dé xic dinh a ¢6 1a mdt nghiém cia da thire P(x) hay khong, ta tinh P(a).
- Néu P(a) = 0 thi a la nghi¢m cua P(x).

- Néu P(a) # 0 thi a khong 14 nghié¢m cia P(x).

viby -

Vi dy 1. Kiém tra xem 1 ;2 ;-2 ; ¢O phai la cac nghi¢m cua da thie
3

X" = 4x + 4 hay khéng.

Giai

P(x) = x

Taco:

P=1"-1"-41+4=0;

PQ)=2"-22-42+4=8-4-8+4=0:

P(-2)=(-2)' - (-2 -4.(-2)+4=-8-4+8+4=0;

,,(_l_)=(1\l+‘_(l]'_4.1”:1_1_2”:9 -
8 4 8

2 2) 2/ 2

Viy cdc so 1, 2, =2 la nghiém cia P(x). Riéng s6 —; khéng phai 1a nghi¢m

cua P(x).
Vidy 2. Cho da thirc P(x) = ax’ + bx? + ¢x + d. Chimg 6 ring :
a)Néua+b+c+d=0thix=11a mdt nghiém cia P(x).
b)Néua + ¢ =b +d thi x = -1 la mdt nghiém cia P(x).
Gidi

a)Taco P(1) = al’+b1?+cl+d=a+b+c+d=0 (theo gia thiét).
Viy x = | 1a mdt nghiém cua P(x).
b) Tra+c=b+dsuyra-a+b-c+d=0. Nhin thiy

P-1)=a.(-1)’ +b(-1)* +¢(-1) +d=-a+b-c+d=0.
Viy x = =1 la mét nghi¢m cua P(x).



49.

50.

S2.

53.

Nhan xér. Mot da thiee (thu gon) ¢6 tong cdc hé s6 bing 0 s¢ nhin x = 1 1a
mot nghi¢m cua no.
MOt da thire (thu gon) ¢o 1ong cic hé sd bic I¢ bing tdng cic hé sO bac chin
s¢ nhan x = -1 1a m§t nghi¢m cua no.
Vi du 3. Chimg minh ring néu x, 12 nghi¢m cia P(x) = ax + b (a = 0) thi
P(x) = a(x — X,).

Giai
No 1& nghi¢m cua P(x) nén P(x,) =ax, + b=0=b = -ax,.

Do 46 P(x) = ax + b = ax — ax, = a(X - X,).

BAI TAP

Trong cic s6 -2, -1, 0, 1, 2 s6 ndo 12 nghi¢m cua da thire sau day
P(x) = x> =X -4x +4?

Cho da thire Q(x) = x” + 2x" + 2x

S6 1 ¢6 phai la nghi¢m cua Q(x) hay khong ?

Chimg minh rfmg : Néu x,, 1a mot nghi¢m cua P(x)=ax +b(a, b déu khic 0)

I S T
3-—23: -X" —-X +Xx°-5.

. P e
thi — & mot nghi¢m cua Q(x) = bx + a.

xu

Chimg minh riing : N¢u x;, X» la hai nghi¢m khac nhau cua da thic
P{x]=ax:+bx+c{a==0)

thi P(x) = a(x - X1) (X — X>).

Xét da thire P(x) = ax” + bx + ¢. Chimg minh ring :

a)Néua+ b+ ¢ =0thi x =1 lamdt nghiém cia P(x).

b) Néua-b + ¢ = 0 thi x = -1 la mdt nghié¢m cua P(x).

Ap dung. Hay tim mdt nghi¢m cua cdc da thire sau
AX) =(V5 - - dSx+ 1
Bx)=(1 + V3)x}+x- 3.

DANG 2. Tim nghiém cua da thue cho trudc

PHUONG PHAP GIAI

Dé tim nghi¢m cua da thuce P(x). ta can tim gid trj cua x sao cho P(x) = 0.
Cha y da thirc bic n ¢6 khong qua n nghi¢m.
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Dé chimg 16 da thirc P(x) khong ¢6 nghi¢m, ta chimg minh P(x) nhéan gia tri
khac 0 vé1 moi gia trj cua x.
. viby
Vi dy 1. Tim nghiém cua mdi da thic sau
a)P(x)=3x+1:
b) Q(x) = X2 -x:
c)R(x) = .\:2 w5,
Giai

3 - |
a)Cantimxsaocho3x+1=0 c:-xz-;.

Vay P(x) ¢6 mot nghi¢m la x = _-l": ;

b}Cﬁnlimxsatwchoxz—x =0=x(x-1)=0<x=0hojcx=1.
Vay 0 va 1 1a cac nghiém cua Q(x).
c)Nhénlhiyx2—5=0@xz=5c>x= J‘; X =-5.

Vay J5 va -5 lacic nghi¢m cua R(x).

Vi duy 2. Chimg to rfing da thirc P(x) = xTEx+ ] khong ¢6 nghi¢m.

Giai
Cach 1. P(x)=x> ++l-x+lx+l+§
2 2 4 4

i
<
i—
P
+
e’
+
D | -
~—~
<
+
P |
e
+
3 | W

/ 1][ 1] 3 ( 1)2 3
X+— || X+=|+==| X+=]| +—.
L 2 2) 4 2) 4
Vay P(x) > 0 vo1 moi gia trj cua x, nén P(x) khong ¢6 nghi¢m.
Cach2 Néux20thiP(x)=x"+x+121.
Néu x <0 thi —x >0, tacéd
l’(x)=xz+x+ l=x?+x+x+1 -x=(x+ 1)2+(—x)>0.
Vay P(x) > 0 v&i moi gid trj cua x, nén P(x) khong ¢6 nghi¢m.
Vi dy 3", Cho da thirc P(x) = ax® + bx’ + ¢x + d vai P(0) va P(1) la cic sb 1¢.
Chimg minh ring da thirc P(x) khong thé c¢6 nghiém la sb nguyén (vai a, b,
c,d € Z).
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54.

57.

Giai

Theo bai ra P(0) =d lasé 1¢ : P(1) =a + b+ ¢ + d cling la s 1¢.

Gia sir da thie P(x) ¢6 nghi¢m nguyén x,, thi P(x,) = 0.
Taco P(x,) - P(0) = ax;: + bxg +cXo, =—d.

Suyrad X, nén x, laso l¢

= P(xo)-P(1) = ax;’; +bxf, +cx,—-(a+b+c)

= a(x; - 1)+ b(x2 =1)+c(x, = 1) lasd chan.

Mat khic P(x,) ~ P(1) = «(a + b+ ¢ + d) las 1¢.
Do dé (1) va (2) mau thufiq vai nhau.
Vay da thirc P(x) khong thé c6 nghi¢m a so nguyen.

BAI TAP

Tim nghiém cta moi da thic sau :
a)(bx+3)-(2x+ 1)

b)(x2-5x+5)-—(5x+5):

c)(2x2—3x+ l}-l"l[?ﬁ:«:2 +3x-0);

d) x(2x + 1).

Tim nghiém cua mdi da thirc sau :

a) x> - 8x :

b) x*+ 64 ;

c) X% - 5x + 4. |
Chimg minh ring mdi da thirc sau khong c6 nghi¢m :
a) XC-x+1:

b)x“‘+2x2 g B

c)'xa—xs***x‘!-x* 1.

Xét da thire P(x) = ax’ + bx + ¢ (a# 0). Chimg 10 rﬁng

a) Néu a + b + ¢ = 0 thi P(x) ¢6 hai nghi¢m 1a 1 va < ;
d

b) Néu a— b + ¢ = 0 thi P(x) ¢6 hai nghiém la -1 va -< ;

d
Cho da thire P(x) thoa man diéu ki¢n
xP(x + 1) = (x + 2)P(x)
Chimg minh ring da thirc P(x) ¢6 it nhat hai nghi¢m.

(1)
(2)
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DANG 3. Xac dijnh da thie théa man dieu kién cho truwée

PHUONG PHAP GIAI
Da thire bic nhat ¢ dang ax + b (a # 0).
Da thue bic hai co dang ax” +bx +c (a # 0).

Da thue bac n c6 dang a, x" +a“_1:-;""I +..+qX+a,(a, 2 0).

Dé xac dinh da thire ta cin phai xdc dinh dugc cic hé so cua da thie.

viby

Vi du 1. Xdc dinh da thic bic nhat P(x). biét P(1) = 1, P(0) = 1.
- Giai

Da thirc bac nhat P(x) co dang P(x) =ax + b(a = 0).

P(1)=1néna+b=1.

P(O)=-Inénal0+b=-1eb=-1suvraa=2,

Viy P(x) =2x - 1.

Vidu 2. Lap da thirc m{t bién trong méi truémg hop sau :

- cae e —
a) Co mot nghi¢m la - i

b) C6 hai nghiém 1a | va /2 ;
¢) Co ba nghiém la - : A J -I- -

d) Khoéng ¢ nghi¢m,
Giai

= (). Ta chon da thire P(x) = x +

N | o

o = TN T
a) No ¥ —= la nghi¢m nén x,, - >

b)x; = NERT nghi¢mnénx, - 1=0:x, - V2 =o.
Tachon da thirc P(x) = (x = 1) (x - \E | H

¢) Tuong tir chon P(x) = (x + %)x (x- %) :

d) Chon bicu thirc ludn khac 0 véi moi X.
Ching han P(x) = x* + 1.



60.

61.

62.

BAI TAP

a) Lap da thirc bic nhat co nghiém bing /5 .

b) Lip da thic bic hai ¢6 nghi¢m bing -2 va 3.

¢) Lap da thirc bic bon khong ¢ nghi¢m.

ﬁ

:Q(-1)= —.

Xic dinh da thirc bac nhat Q(x) biét Q(1) = ;

| =2

Cho da thiac P(x) =ax + b,
Tim di¢u kién cua a va b dé P(x, + x») = P(x;) + P(x»).

Cho da thire Q(x) = 3x + a. Xdc dinh a dé nghi¢m cua da thirc bang 2.

Cho da thue
(x FE_)(x-h_) i (.t—au(:\—c—c}+(x—h)(x—c:1_!
(c-a)c-b) (b-a)b-¢) (a-b)a-c)

(vai cic s0 a, b, ¢ ddi mot khic nhau).

P(x) =

a) Chimg 16 ring P(x) c6 it nhat ba nghi¢m.
b) Tir d6 suy ra két ludn gi v¢é gia tri cua P(x) ?
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LOT GIAI - HUONG DAN - DAP SO
Chudél
a) a";- b’ : b)(a s b}2 £ 0) az-— b,
a) Tong cua ndm lan m va hai lan n.
b) Tich cua hai Ian X va hi¢u céc binh phuong cua hai SO X Vv v,
¢) Thuong ctia téng hai s6 x va y véi hi¢u cua chang.
AC = vty + vaty (km),
Sa lit nuée.
ajn=3k+1(k e N);
b)(Ck+ I)X2k +3) (k € N) ;
c)k(k + 1)k + 2) (k € N).
Vaia= 3  hojea=- V3 thi A 12 biéu thire nguyén.
Vdia#+v3 thi A la biéu thirc phan.

a) 3x° - = la bi¢u thire phan.
2X

l}
b) Vi a la hang s6 thi = —-»2— la biéu thirc nguyén.
d —

T » gai p -
a la bien so thi —— la bi¢u thuc phan.

a-2
¢)ax’ + bx + ¢ 1a biéu thire nguyén.
3 ol
d) Biéu thirc —2—— la biéu thirc nguyén khi a = 5 ; va la biéu thire phéin
(a=5)Xx+5

khia# 5.

41
AA= —

25

r - - P — - ¥ o—
b) A - f=1 l\hf.\-l.}——l

khix==l,y=-1.

5 khix=1; y=1 hodc x= —1;y =~1

C)A=
-1 khix=-1; y=1 hoic x= l;y=-

405 He-8 = 6

a)B= - ~ - .
4045 4245 2 B
n 5 5



b) Thay 7=x-ytacd
C= 2x+x-y+2y-(x-y}=3x—y+3y-x
3x-y 3y-x 3x-y 3y-x
10. a)D=(a+b)a+1)b+1)
=(a+b)ab+a+b+1)=3(-5+3+1)=-3,
b) x =2010 nén x - 1 = 2009,

E=x'°-(x-1)x°-(x-12x‘-...-(x— Dx-1
10 10 9 9 2

=]l+]l=2,

X =X +X =X +X =,..=X"+x-1
=x-1=2009.
11. ayminA=2010wix=-10;y=10.
. 1 3
bpminB=7tgix= - y==—,
) a 5 y 5

12. a)maxC=\/5 taix=13
b)maxD=%laix=3.

-

Ox +5 8
=3+ :
3x-1 3x -1

N nhin gié tri nguyén khi 8 : 3x - 1)nén3x -1 € {1 ;+2; 4 ; +8}. Tur
d6 tim dugc cdc gid try nguyéncuax a0 ;1 ; 3.
14. a)max A =5 khix = 3.

Dé A = = ¢6 gid trj 16n nhét khi 4 - x nhiin gi4 trj nguyén duong nho

13. N=

4-x
nhitnénd -x =1 x=3.
BBz SR ae)e

x-3 3-x

B ¢6 giA trj nho nhit khi 3—5— nhfn giA trj duong 16m nhét.
- X
Dodé3-x=1ex=2.

Chu dé2

15. -5xy’ va -3xdyxz la cic dom thirc
Trong d6 —5xy” 1a don thixc thu gon.
16. Trude hét thyc hién thu gon dom thirc
a) (4xz)z(-aSy"'),(-:vcy}l2 = lﬁx‘.(-SyJ ).::23,'2 = —80::65.'5.

1259 GUAI TOAN 7 177



17.

19.
20.

21.

22.
23.

178

Phén hé s6 -80 ; phin bién x%° ; Bic6+5=11.

b) (—xz}')(—% axz)z(xyz):‘ = —J«t2 ; a’x’z’. x"'y 7 = -—‘: a2t7}4zs

2

Phin hesé-— phin bién x'y'z’ ; Bac 7+ 4+ 5=

Thugon M = —% m’nx’y’.
a) Bic ctia M 1a 15 khi : phin hé s6 1a -% m?, phin bién la nx"y’.
b) Béc cia M 1a 16 khi : phin h¢ s6 1a - % n, phin bién la m’x’y’.
¢) Bic ciia M 1a 10 khi : phin hé s 1a - > ', phin bién 1a m’ny’.
. 3 2 3 3 ; & - -y
hodc : phin h¢ sd la = phén bién lam’nx’.

a) %(xy}l.(—kz).[—%}"z] = %xsysz ¢O bic la 14.

b) - xzyz. g (xy}". e xyz3 = —% x-"yﬁz" c¢cObiclal7.
Tich hal dan thire m 6x*y* = 2x8.3x%y* = 2x’y  3xYy =

Xét tich —gxyzz [—%x’y"z) = %x‘)"zz > 0 khi x, v, z khac 0.

Do d6 hai don thirc trén ¢6 gid trj 1a hai s6 cung du.
Céc nhom don thire ddng dang :

-5x° yz va %x Yz, 3xy 2z va 7xy z: %xyzz v:‘l—%xyzz.

a)Co: b)Khong.
Cic nhém dom thire dong dang :

1 2 2 ik 3 2 1
— XY va-xy cotong — Xy - Xy =-—XYy,
5 y y Lz Y y 5 y

A e
-3ax’y ; -;—xzy vd <Xy ¢6 tong %xzy + %,Jy_ 3axly = (%_h]xzy_



24.

25.

26.
27.

28.

29.

30.

31

32.

a) 8:11:,'23 = I3xy23 + (—Sx}'zj) = 3xyz3 - (-Sxyzj) ;
b) —4xyz] = :wz3 + {—Sxyz“) = —9xy23 —(—Sx}'zs) ,
c) m:»c),rz3 =(m+ S)xyz3 + {—Sxyz") =(m- S)xyz"' - i[—S;xy:J:3 ).

a) gg xyz ;b axyzz.
Chéng han x>+ xyzz +xyz+zy+ 1.

Céac biéu thire 1a da thirc :

3x* - Sxy + 4)" : xz},z - Exyz + x}'z - 3:(:)'2 } Iﬁ_gy_fl_‘li (a la hiing s khdc —;— ),
trong d6 da thirc chua thu gon la : xz},z - 2xy2 + :-:.yz - szyz.

a) A = 19xyz + 2x° - y" co bijc 1a 5.

b) B = 2u’v? - 8u’v - Tu + 1 ¢ bic la 4.

a)A= x4y ¢O bic la 5.

b) Bic cua B 1a 3 khia# 0 va bic cia B la2 khia=0.

¢) C=(m+ 1)x" - 1, bic ciia C 1a 4 khi m # -1 ; bic cua C 1a 0 khim = -1.
a)A=—4xy’ + I nénA=5khix=1;y=-I.

b)B=3u2\'z-luvz- lv‘!nénB= -2-2?- kKhiu=3; ;v=-].
5 2 10

a)A+B= 2.\:?‘}' - 3xy + }'4 i A-B= ﬁx"'yz + 6.\:2)' - 3xy - y‘ -

b)A+B=6y’-52°+9; A-B=d4x'-2'-1.
a)M—-N+P=2xz}'z—3x}'z—2x}'+ 1 -(2x3"+3+x}'-—xzy")+x}'+ -;— +x}'2+3x1y2

= 6x2)'2 - -hc)'z - 2Xy - L :
2
3 >
M-N- P’=2x2'_t.'2 - 33{}‘2 -2xy+1 —(2.\:}2 +3 +X}'—XI}’2]-(X)' + 2 +xy2 ¥ 332)")
=—6xy2—4x}'—3%.

b)M+ N+ P=ax}y? + 1 >0 vaimoix.y € R.

33. a)A= }'3 - XyZ - 3xz? - (x° - Xyz + 3.\:3_\' + 3xzz) = )'3 i iy sz}'.

2 - 8 2 2 2
b)B=2x"-xy +y +x +xy+y =3x"+2y".

2 2

> y 3
e)C= %x}' +x2- 2 x y—(-xy’ +x’y +1)= %-"i}"+x'—512}’-|-
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34. Q=—P=—%xsy+ xy—y“-z.

35. Nhanthiy P+ Q = 2x" + y* 2 0 vdi moi X, y.
Chimng t6 khong ¢6 X, y ndo dé P va  ciing nhin gia trj am.
36. Tu abc+bca+cab =666 suyra lll(a+b+c¢)=666.
Dodoa+b+c=6=1+2+3,

Vio<a<b<cnéna=1,b=2,¢=3.S6 abc cin tim la 123.

Chudé4

3l ThugonP(x}=9xs-?x3-2x3—x+5.

a) P(x) c6 bic 1a 5, hé s6 cao nhat 13 9, hé s6 tw do 1a 5.
b) P(1) = 4.

38. ThugonQ(x)=ax' +(2-b)x’ +2x’ —x+ ¢ + 4.
Q(x)cobicbanéna=0 :hésdbcaonhitla4=2-be>b=6;hésdtrdo
RT7=c+4Sc=3.

ViyQ(x)=—4x" +2x = x + 7.
39. DoA(l)=4néna-3-2a+1+1=4a=-5.
40. Taco P(1)=3néna+b+c¢c=3.
P(-1)=1néna-b+c=1.
P(2)=7Tnénda+2b+c=7.

Timdugca= %.b=j2.c= . Vay P(x) c6 dang %x2+2x+ %

|
3
41. Do da thirc P(x) = ax’ + bx + ¢ ludn bing 0 v&i gia tri bt ki cua x nén
P(0)=P(1)=P(-1)=0. Suyra:
c=0:at+bte=0:a=b+c=0.
Dindéna=0;b=0;c=0.
42. Vi hai da thirc P(x) = ax” + bx + ¢ va Q(x) = a'x’ + b'x + ¢' ¢6 gid trj bing
nhau v{i gia try bat ki cua x nén
P(0)=Q(0) =>c=c¢ (1)
P(1)=Q(l)=>a+b+c=a"+b'+¢ (2)
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P(-1)=Q(-1)=>a-b+c=a"-b'+c" (3)
Cong theo vécua(Q)va(3)coa+c=a +c' kéthop voi(l)coa=a vado
dosuyrab=>b"
43. Tong cic hé sb cua da thic nhin dugc sau khi da khai trién chinh 1a
P(1)=(10.17 = 10.1)** = 0.

44. a)P(x) +Q(:-:)--=(a+§':)x"+2:w;3 - ljgx-P 1%

P(x)—Q(x)=(a-—3)x" + :tt2 - 6—;— + §.

b)P(x)+Q(x)cObicladkhia+3=20cax-3
va P(x) + Q(x) ¢6 bic la 3 khi a =-3.
¢) P(x) = Q(x) c6 bic la 4 khi a = 3 va c¢6 bic khac 4 khi a = 3.
45. Thu gon cédc da thic
A(y) =y' + 10y’ - 5y* -2y +2
By)= 2y -2y’ +12y+]
Cly) = y’ -2,
a) A(y) + B(y) + C(y) =y* + 12y" - 6y’ + 10y + 1.
b) A(y) - B(y) - C(y) = y* + 8y’ —dy’ — 14y + 3.
46. P(-1)=m+5 ; Q2)=15-4m
P-1)=QRQ)em+5=15-dme& Sm=10m=2.
Viy P(x) =2x" +3x* +2; Qx) = x* - dx + 7.

i 5
-Xx=7 khix2 -—
47. a)A= 1 4

7x+3 khi x<-E.
I 4
" < (-
b)Taix=-2< “Z nénA=7(-2)+3=-11;

Taix=2> —% il R el

48. a)yM=2x"-2x-x+1;
b)M = x? - 2x.
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49.

s1.

52.

53.

54,

182

Chudés

Cécsb1:2:-21a nghi¢m cuia P(x).

Thu gon Q(x) = x* + 2x* - x? = 5. C6 Q(1) = =3 # 0 nén 1 khong phai Ia
nghi¢m clia Q(x).

Do x, 12 nghi¢m cua P(x) = ax + b nén P(x,) = ax, + b= 0.

Suy ra .3 +a = 0. Diéu nay chimg to = la nghi¢m cua Q(x) = bx + a.
X

o 0
Vi xy, x; 1a hai nghi¢m cia P(x) nén

P(x)) = axf+bx|+c=0=t§x|=-axf -C (1)

P(x;) = ax§+bx;+c=0=>bx;=—ax§ -C. (2)
Trir timg vé (1) va (2) duge

b(x) = x3) = -a( xf -x%)::u b = -a(x; + x3). (3)
Thay (3) va (1) duge

¢ =-axj —bx; =-ax} +a(x; + X)X, = ax,xa. (4)
Tiur(3)va(4)suyra:

P(x) = ax® + bx + ¢ = ax’ = a(x) + X2)x + ax;x;
= a(:nc2 =XX) =XX2 *+ X1X2) = a(X(X-X) = X2(x = X}))
= a(x = x)x - x3).
Viy P(x) = a(;c - X1 (X = X3).
a)P(l)=a.l"+bl+c=a+b+c=0(g). Viy x = 1 la mjt nghiém cua
P(x).
P(-1) = a.(—l}c2 +b(=1)+c=a~-b+c=0(g). Viy x = -1 1a mdt nghié¢m
cua P(x).
Apdung V5-1- /5 +1=0nén A(x) nhin x = 1 lam nghi¢m.
1+ v3 =1~ V3 =0nén B(x) nhin x = -1 1am nghiém.

a)(6x+3)-(2x + l)=0@4x+2=0c:>x=—-;-.

Véy nghi¢m cua da thic (6x +3) - (2x + 1) lax =-; i

b)x=0vax=10;
c)x=-lvax=1;:

1
dx=0vax=-—.
) X \' >
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56.

37.
58.

59.
60.

61.

62.

a)x=0,x=2ﬁ;x=-2ﬁ;
byx=-4;
c)x=1vax=4.
Hwéngdci'n:xz-Sx+4=0c(x2—x)-4x+4=0¢=~(x-1)(x-4)=0.
2

a)xz-x-n- 1 =(x-%) +% >0 véi moi x, nénxz—x+lkh6ngc6nghiém.
b) x* + 2x? +1>0v61m01x ncnx +2x7 + 1 khdong c6 nghi¢m.
c)oXéleOl}ux S0 i 20, X2 20,-x20
nén P(x) = x® - x’+x2——x+lzl>0.
0Xét0<x<llhix >0, >o,1-x3>0,1-x>0nén

P(x) = x+x(l— )+(l-x)>0.
eXétx21thix*>0,x°~120,x>0,x~120nén

P(x) = X°( = 1) + x(x = 1) + 1 > 0,
Trong cé ba khoang trén, ta déu ¢ P(x) # 0. Viy da thirc
P(x)=x“—x5+x2—x+l khong c6 nghi¢m.
Hoc sinh ty lam.
Tacod xP(x + 1) = (x + 2)P(x) véi moi x.
Taix=0c¢6 0.P(1) = 2P(0) = P(0) = 0.
Tai x =-2 ¢6 (=2)P(=1) = 0.P(=2) = P(=1) = 0.
Viy da thic P(x) c6 it nhit hai nghiém x =0 ; x = ~1.
a)Chinghana)x + V5 ; b)(x +2)(x-3)=x’-x-6: ¢)x'+2.

1
=3+ =
Q(x) x+2

Do P(x)=ax +bnén P(x;) =ax; +b; P(xy) = axy + b ; P(x; + x3) = a(x; + x3) +b
P(x; +x2) =P(x)) + P(xp) @ a(x; +x3) +b=ax, +b+ax; +be> b=0.
Viy P(x) = ax.
a=-0.
a) P(a) = (a—a)(a-b) ,@-a)a-c) N (a-b)a-c)
(c—a)c-b) (b-a)b-c) (a-b)a-c)
=1-1=0.
Tuong ty P(b) =0 ; P(¢c) =
Viy P(x) c¢6 it nhat ba nghiém laa, b, c.
b) P(x) la da thirc bic khéng qua 2, lai ¢6 it nhat ba nghiém nén P(x) phai la
da thic khong. Tuc 1a P(x) = 0 vai moi x.
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