Chuyén dé 7. Hinh hoc khing gian BTN_7_5
Chuyén dé 7. HINH HQC KHONG GIAN CO DPIEN
Chii dé 7.5. MAT CAU - MAT NON - MAT TRU

A. KIEN THUC CO BAN
I. MAT NON

Hinh 1 Hinh 2

1/ Mt non tron xoay

Trong mit phang (P), cho 2 dudng thang d , A cit nhau tai O va chiing tao thanh goc B voi

0° < B<90". Khi quay mp (P)xung quanh truc A véi goc Bkhong thay doi dwoc goi la mat non tron

xoay dinh O (hinh 1).

<> Nguoi ta thuong goi tat mdt non tron xoay 1a mit non.

<> Puong thiang A goi 1a truc, dudng thing d duoc goi la duong sinh va géc 28 goi la goc & dinh.
2/ Hinh non tron xoay

Cho AOIM vudng tai I quay quanh canh goc vudng OI thi dudng gap khic OIM tao thanh mot hinh,
20i 1a hinh nén tron xoay (goi tat 1a hinh ndn) (hinh 2).
<> Puong thang OI goi la truc, O 1a dinh, OI goi 1a dudng cao va OM goi 1a duong sinh cua hinh
non.
<> Hinh tron tAm [, ban kinh r = IM la day cua hinh non.
3/ Cong thirc dién tich va thé tich cia hinh nén
Cho hinh nén c6 chiéu cao 1a &, ban kinh day r va duong sinh 1a { thi co:

< Dién tich xung quanh: |S = 7.r.l

= Dién tich toan phan hinh nén: S, =5, 15

< Dién tich day (hinh tron): |S, = 7.r°

< Thé tich khdinon: |V, =—=S,.h= %n’.rz.h .

4/ Tinh chat:

<> THI: Néu cat mit non tron xoay boi mp(P) di qua dinh thi co cac truong hop sau xay ra:
+ Néu mp(P) cit mit non theo 2 duong sinh = Thiét dién 1a tam giac can.
+ Néu mp(P) tiép xtic voi mit non theo mot duong sinh. Trong trudng hop ndy, nguoi ta goi do

1a mat phang tiép dién cta mat non.

<> TH2: Néu cat mit non tron xoay boi mp (Q) khéong di qua dinh thi co cac truong hop sau xay ra:
+ Néu mp(Q) vudng goc voi truc hinh nén = giao tuyén la mot duong tron.
+ Néu mp(Q) song song vdi 2 duong sinh hinh nén = giao tuyén 1a 2 nhanh cua 1 hypebol.

+ Néu mp(Q) song song vdi 1 duong sinh hinh nén = giao tuyén l1a 1 dudng parabol.
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II. MAT TRU
1/ Mit tru tron xoay

Trong mp (P) cho hai duong thing A va [ song song nhau, cach nhau
mot khoang r. Khi quay mp (P) quanh tryc ¢b dinh A thi duong
thang / sinh ra mot mét tron xoay dugc goi 1a mit try tron xoay hay
2oi tat 1a mat try.

<~ Puodng thing A duogc goi la truc.

<~ Puong thing [ dwoc goi la dudng sinh.

<>

2/ Hinh tru tron xoay

Khoang cach r duoc goi la ban kinh cua mat tru.

Khi quay hinh chit nhat ABCD xung quanh duong thing chira mot
canh, ching han canh AB thi dudng gip khic ABCD tao thanh mot
hinh, hinh d6 dugc goi 1a hinh tru tron xoay hay goi tat 1a hinh try.

St

<>

Puong thing AB duogc goi la truc.

Poan thing CD dugc goi la duong sinh.

Do dai doan thing AB = CD = h dwoc goi 1 chiéu cao cua hinh tru.
Hinh tron tAm A, ban kinh r = AD va hinh tron tAm B, ban kinh r = BC duoc goi la 2 day cua
hinh tru.

Khbi tru tron xoay, goi tét 1a khéi tru, 1a phdn khong gian giéi han boi hinh tru tron xoay ké ca
hinh try.

3/ Cong thirc tinh dién tich va thé tich ciia hinh tru

Cho hinh tru c6 chiéu cao 1 A va ban kinh day bang r , khi do:

<>

<>

<>

Dién tich xung quanh cua hinh tru: (S, =27zrh

‘A , \ A 9 N . _ _ 2
Dién tich toan phan cua hinh tru: |S, =S +2.5, =27rh+27r

Thé tich khéi tru: \V = B.h = zr%h]

4/ Tinh chét:

<>

<>

Néu cit mit try tron xoay (c6 ban kinh 1a ) boi mot mp (&) vudng gbe voi truc A thi ta duge
duong tron c6 tAm trén A va c6 ban kinh bang r véi r cling chinh 1a ban kinh ciia mat tru do.
Néu cit mit try tron xoay (c6 ban kinh 1a ) bdi mot mp () khong vudng gbe voi truc A nhung

cit tit ca cac dudng sinh, ta duoc giao tuyén 1a mot duong elip 6 tru nho bang 2r va tryc 1on
2r

bang , trong d0 ¢ 1a goc gilra truc A va mp (&) voi 0° < 9 <90°.

sin @
Cho mp (@) song song voi truc A cua mit tru tron xoay va cach A mot khoang d .
+ Néu d < r thi mp (@) cit mit try theo hai dudng sinh = thiét dién 13 hinh chit nhat.
+ Néu d =r thi mp (&) tiép xlc véi mit tru theo mdt dudng sinh.

+ Néu d > r thi mp (&) khong cat mit try.
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III. MAT CAU

1/ Dinh nghia
Tép hop cac diém M trong khong gian cach diém O cb dinh mot khoang R goi 1a mit cAu tim O,

ban kinh R , ki hidu 1a: S (O;R). Khidé S(O;R)={M |0M = R}

2/ Vi tri twong ddi cia mot diém ddi voi mit ciu
Cho mit ciu S (O;R)va mdt diém A bét ki, khi do:

¢ Néu OA=R < Ae S(O;R). Khidd OA goi 1a ban kinh mit cau. Néu OA va OB 1a hai ban

kinh sao cho OA = —OB thi doan thing AB goi la mot duong kinh cua
mit ciu.

< Néu OA <R < Anim trong mit cau.
< Néu OA >R < Aniam ngoai mit cau.
— Khdiciu S (O;R) Ia tap hop tit ca cic diém M sao cho OM <R .

OA
3/ Vi tri twong doi cua mit phiang va mit cau

Cho mit ciu S (O;R) va motmp (P). Goi d 1a khoang cach tir tim O cua mit ciu dén mp (P) va
H 12 hinh chiéu ctia O trén mp (P) = d = OH .

$ Néu d <R & mp(P) cit mit ciu S (O;R) theo giao tuyén 1a dudng tron nam trén mp (P) co

taim 1a H va bankinh = HM =~/R* —d*> =+R> —OH? (hinh a).
$ Néu d > R < mp(P) khong cit mit ciu S (O;R) (hinh b).
$ Néu d = R © mp(P) c6 mdt diém chung duy nhat. Ta n6i mit cdu S (O;R) tiép xac mp (P).

Do do, diéu kién can va du dé mp (P) tiép xtic véi mat ciu S (O;R) 1a d (0,(P))=R (hinh c).

K A —— B

Hinh a Hinh b Hinh ¢

4/ Vi tri twong d6i ciia dwong thing va mit ciu

Cho mit ciu S (O;R)va mdt duong thing A . Goi H 1a hinh chiéu ciiaO trén duong

thing A vad = OH la khoang cach tir tim O cua mgit ciu dén duong thing A . Khi do:

< Néu d > R & Akhong cit mit cu S (O;R). d=

< Néu d < R < Acit mit ciuS (O;R) tai hai diém phan biét.

< Néu d = R & A va mit ciu tiép xic nhau (tai mot diém duy nhit). Do d6: diéu kién cin va du dé

duong thang A tiép xic voi midt cau lad = d (0,A) =R.
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Pinh li: Néu diém A nim ngoai mit cAu S (O;R) thi:

< QuaAcd vd sd tiép tuyén voi mit cau S (O;R).
<> Do dai doan thing ndi A véi cac tiép diém déu bang nhau.
< Tap hop cac diém nay la mot duong tron nim trén mit cau S (O;R).

5/ Dién tich va thé tich mit cu

A , - A Ao - A 4
« Dién tich mit cau: |S,. = 47R’|. * Thé tich mdt cau: |V, =—7zR’|.

B. KYNANG CO BAN

I. Mit cu ngoai tiép khdi da dién
1/ Cac khai niém co ban

< Truc cia da giac day: la duong thing di qua tim duong tron ngoai tiép cua da giac dy va vudng
gbc voi mat phing chira da giac day.
— Bt ki mot diém nao nim trén truc cia da giac thi cach ddu cac dinh cua da giac do.
<> Pwong trung trwc cia doan thing: la dudng thing di qua trung diém cua doan thing va vudng
gbc voi doan thang do.
— Bt ki mot diém nao nim trén dudng trung truc thi cach déu hai ddu mut ca doan thing.
<> Mit trung trwe ctia doan thing: 1a mit phang di qua trung diém cua doan thing va vudng goc véi
doan thing do.
— Bt ki mot diém nao nim trén mat trung truc thi cach déu hai ddu mut cua doan thing.
2/ Tam va ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép
<> TAm mit ciu ngoai tiép hinh chép: 1a diém cach déu cac dinh ciia hinh chép. Hay noi cach khac,
né chinh 1a giao diém I cta truc dwong tron ngoai tiép mdt phang ddy va mdt phang trung truc ciia
mdt canh bén hinh chop.
<> Ban kinh: 1a khoang cach tir I dén cac dinh cta hinh chop.
3/ Cach xac dinh tim va ban kinh mit ciu ctia mét s6 hinh da dién co ban
a/ Hinh hép chir nhét, hinh 1ap phwong.
- TAm: trung voi tAm d6i xirng cua hinh hop chir nhat (hinh 1ap phuong).
—Tamla I, 14 trung diém cua AC'.

- Ban kinh: bang ntra d6 dai dudng chéo hinh hop chir nhat (hinh lap phuong).

= Ban kinh: R :%, é B Af\
| \\ | \
| \ t
! \ | \\
g !
///- < B’ /)'____L\__ L
D’ C : C
b/ Hinh Ling tru dimg c6 day ndi tiép dwong tron. An

Xét hinh ling tru dimg A A, A,...A A A A,...A , trong d6 c6 2 day Al_\
AAA,.. A VIAAA,.. A nditiép duong tron (0) va (0'). Lic do,

178

Akv\z%
mit cau ndi tiép hinh ling tru dimg co: b1
- Tam: / véi I 1a trung diém cia 00" . i X
-Bankinh: R=JA =IA, =..= A . AR T
\ ‘o
A’
A
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¢/ Hinh chép ¢6 cac dinh nhin doan thing ndi 2 dinh con lai duéi 1 86c vudns.

- Hinh chép S.ABC ¢6 SAC = SBC =90". S
+ Tam:  1a trung diém cua SC .

+ Ban kinh: R=%=IA=IB=IC.

- Hinh chép S.ABCD ¢6

SAC = SBC = SDC =90°.
+ Tam: I 1a trung diém cua SC .

+ Bénkl’nh:R=%=IA=IB=IC=ID. B
d/ Hinh chép déu.
Cho hinh chép déu S.ABC...
- Goi Ola tdm cua day = SO la truc cua day.

- Trong mit phing xac dinh bdi SO va mot canh bén,

chéng han nhu mp (SAO) , ta vé dudng trung tryc cua canh SA

b=/
———ee O ==

la A cat SA tai M vacat SO tai I = I 1a tAm cia mit cAu.
- Ban kinh; A
Iy
Ta co: ASMI ~ ASOA = 2L = 3L . Ban kinh Ia: N
SO SA
2
R=1S= SM'SA: 54 =JA=IB=IC=...
250

¢/ Hinh chép ¢6 canh bén vudng géc voi mit phing day.

Cho hinh chép S.ABC... ¢ canh bén SA L day (ABC...) va day ABC... ndi tiép dugc trong

duong tron tAm O . TAm va ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chép S.ABC...duogc xac dinh nhu sau:

- T tim O ngoai tiép ctia duong tron day, ta vé duong thing d vudng goc véi mp (ABC...) tai O.

- Trong mp (d , SA) , ta dung duong trung truc A cua canh SA, catSAtaiM , cat dtai I .

— 1 13 tAm mat cau ngoai tiép hinh chop
vabankinh R=JIA=IB=IC=1S =...
- Tim ban kinh:
Ta c6: MIOB la hinh chtr nhit.
Xét AMAI vudng tai M co:

2
R = Al = MI* + MA® = A02+(%j.

f/ Hinh chop khac.
- Dung truc A cua day.

- Dyng mit phang trung tryc (¢) ctia mot canh bén bét ki.
- (@) A=1= 1 1atdm mit ciu ngoai tiép hinh chop.

- Ban kinh: khoang cach tir I dn cac dinh cua hinh chop.
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

g/ Puong tron ngoai tiép mét s6 da giac thwong gip.

Khi xac dinh tim mdt cAu, ta cin x4c dinh truc ctia mit phang day, d6 chinh 1a duong thing vudng
gbc voi mat phang day tai tim O cua duong tron ngoai tiép day. Do do, viéc xac dinh tim ngoai O
1a yéu td rit quan trong cuia bai toan.

Hinh vuong: O la giao Hinh chtr nhét: O la giao A déu: O 1a giao diém cua 2
diém 2 duong chéo. diém cua hai duong chéo. duong trung tuyén (trong
Il ul Il
] 1
n n °
0]
A vuodng: O la trung diém A thuong: O 1a giao diém cta
cua canh huyén. hai duong trung truc cua hai

II. KY THUAT XAC PINH MAT CAU NGOAI TIEP HINH CHOP.

Cho hinh chép S.AA,...A (thoa man diéu kién ton tai mit cau ngoai tiép). Thong thuong, dé xdc dinh
mdt cau ngoai tiép hinh chdp ta thuc hién theo hai budc:

Buwéc 1: Xdc dinh tAm cua dudng tron ngoai tiép da gidc ddy. Dung A : truc dudng tron ngoai tiép da
gidc day.

Buwdc 2: Lap mat phéng trung tryc (&) cia mdt canh bén.

Liic d6 : -Tam O ctia mit cau: A N mp(a) ={0}

- Ban kinh: R = SA(= SO). Tuy vao ting truong hgp.

Lueu ¥: K¥ nang xdc dinh truc dwong tron ngoaqi tiép da gidc day.
1. Truc dwong tron ngoai tiép da gidc day: la dudng thing di qua tim dudng tron ngoai tiép ddy va
vudng géc voi mit phing day.
Tinh chit: VM € A: MA= MB = MC
Suyra: MA=MB=MC & MeA
2. Cac budc xac dinh truc:
- Budc 1: Xdc dinh tam H cta dudng tron ngoai tiép da gidc ddy.
- Bu6c 2: Qua Hdung A vudng géc voi mit phing day.
VD: Mot s6 truomg hop déc biét
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

A. Tam gidc vudng B. Tam gidc déu C. Tam gidc bat ki
A A A
B
B // H // C B QC
11 'H C
] HI
A A A

3. Lwu ¥: Ky ndng tam gidc dong dang

. M
ASMO dong dang véi ASIA = S0 _ M .
SA  SI Y

4. Nhan xét quan trong:
MA=MB=MC
M., S :
SA=SB=SC

5. Vi du: Tim tAm va ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép

— SM 1a tryc dudng trdn ngoai tiép AABC .

Dang 1: Chép c6 cdc diém ciing nhin mét doan dwéi mét géc vuong.
BC L AB(gt)
BC L SA (SA L(ABC))

SA L (ABC)

Vidu: Cho S.ABC:
AABC 1L B

. Theo @é bai: {

= BC L(SAB) = BC LSB
Ta co B va A nhin SC dudi mot goc vuong

= nén BvaA ciing nam trén mot mat cau cé dwong kinh la SC.
Goi I la trung diém SC = I la tam MCNT khoi chép S.ABC va bdn kinh R=SI .

Dang 2: Chép cé cdc canh bén bang nhau.

Vi du: Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC.

+ Vé SG L(ABC) thi G la tam dwong tron ngoai tiép AABC.

+ Trén mdt phang (SGC), vé duong trung truc cia SC, duong nay cdt
SG tail thi I la tdm mdr cau ngoai tiép S.ABCva bdn kinh R=1S .

+ Ta co ASGC~ASKI(g—g):>&=£:> R= SCSK _ SC”
SK SI SG 285G

Dang 3: Chop c6 mgt mat bén vudng goc voi ddy.

Vi du: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuéng tai A. Mdt bén (SAB) L(ABC) va ASAB

déu. Goi H,M lan luot la trung diém cua AB,AC.

Ta c¢é M la tém dwong tron ngogi tiép AABC (do MA=MB=MC ).

Dung d, la truc duong tron ngoaqi tiép AABC ( d, qua M va song song SH ).

S

Goi G la tdm dwong tron ngoai tiép ASABva d, la truc dwong tron ngoagi

tiép ASAB, d, cat d, tai I = I la tim mdt cdu ngogi tiép khoi chép S.ABC

= Bdn kinh R =SI . Xét ASGI — SI =~ GI* +SG” .
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C. BAITAP TRAC NGHIEM

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau7.

Cau 8.

MAT CAU

Cho mot mit ciu c6 dién tich 1a S, thé tich khdi cau d6 12 V . Tinh bn kinh R cua mit cau.

A R=2. B.R=—. c.rR=2. D. R=—.
S 3V S N

Cho mit cdu S(O;R) vadiém A cb dinh v6i OA=d . Qua A, ké duong thang A tiép xic véi
mit cau S (O;R) tai M . Cong thurc nao sau day duogc dung dé tinh d6 dai doan théng AM ?

A. \J2R* —d* . B. \Jd* - R*. C. VR?-24% . D. Vd* +R*.

Mot hinh hdp chit nhat c6 ba kich thudce 1a a,b,c. Goi (S) 1a mat clu di qua 8 dinh cta hinh
hop chir nhat d6. Tinh dién tich cia hinh cau (S) theo a,b,c .

A. w(a* +b* + ). B. 27(a* +b* +¢c%).

C. 47(a> +1* +¢?). D. %(a2+b2+c2).

Mot hinh hdp chit nhat c6 ba kich thudce 1a a,b,c. Goi (S) 1a mat clu di qua 8 dinh cta hinh
hop chir nhat d6. Tam ciia mit cau (S) 1

A. mdt dinh bét ki ctia hinh hop chit nhat.

B. tam ctia m§t mat bén cua hinh hop chir nhat.

C. trung diém ctia mot canh cta hinh hop chir nhat.

D. tdm cua hinh hop chir nhat.

Cho mit ciu S(O;R) va dudng thing A . Biét khoang cich tir O téi A bang d . Pudng thing
A tiép xic voi S(O;R) khi thoa man diéu kién nao trong céc didu kién sau ?

A.d=R. B.d>R. C.d<R. D.d+#R.

Cho duong tron (C) va diém A nam ngoai mit phiang chira (C). C6 tit ca bao nhiéu mit cu
chtira duong tron (C) vadiqua A?

A.2. B. 0. C. 1. D. v sb.

Cho hai diém A, B phan biét. Tap hop tdm nhitng mit cdu diqua A va B la

A. mit phing trung truc ciia doan thing AB.  B. dudng thiang trung truc ciia AB.

C. mit phing song song v&i duong thing AB. D. trung diém cta doan thing AB.

Cho mit cAu S(O;R) va mat phing (). Biét khoang cdch tir O t6i (@) bang d . Néu d < R
thi giao tuyén cla mat phéng () voi mat ciu S (O;R)1a duodng tron c6 ban kinh béng bao
nhiéu?

A. JRd . B. VR* +d*. C. JR*-d*. D. VR> -2d* .
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Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Tu diém M nim ngoai mat ciu S (O;R) ¢6 thé ké duoc bao nhiéu tiép tuyén v6i mat cau ?

A. V0 sb. B. 0. C. 1. D. 2.

Mot dudng thing d thay dbi qua A va tiép xdc v6i mit cau S(O;R) tai M . Goi H 1a hinh
chiéu cia M 1én duong thing OA. M thudc miat phing nao trong nhirng mit phang sau day?
A. Mit phang qua H va vudng géc véi OA.  B. Mit phing trung truc ciia OA |

C. Mit phang qua O va vudng géc véi AM . D. Mit phang qua A va vudng géc véi OM .
Mot dudng thing thay ddi d qua A va tiép xdc v6i mit cau S(O;R) tai M . Goi H 1a hinh
chiéu cia M 1én dudng thing OA . D6 dai doan thing MH tinh theo R la:

AR B RV3 c. 2R3 p. 3RV3
2 3 3 4

Thé tich ctia mot khdi cau 1a 113%cm3 thi ban kinh né 12 bao nhiéu ? (lay 7 = %)
A. 6¢cm. B. 2cm. C. 4cm. D. 3cm.

Khinh khi cdu ciia nha Mong—gon—fie (Montgolfier) (ngudi Phép) phéat minh ra khinh khi cdu

ding khi néng. Coi khinh khi cau nay 1a mot mit cau c6 duong kinh 11m thi dién tich ciia mit
khinh khi ciu 12 bao nhiéu? (liy 7 = % va lam tron két qua dén chit s6 thap phan thir hai).
A. 379,94 (m?). B. 697,19 (m?). C. 190,14cm. D. 95,07 (m?).

Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B'C'D"' c6 d6 dai mdi canh 12 10cm . Goi O 13 tAm mit cau di

qua 8 dinh cta hinh 1ap phwong. Khi d6, dién tich S ctia mit cau va thé tich V cia hinh cau 1a:

A. S =1507 (cm?);V = 1253 (cm?). B. S =100+/37 (cm?);V =500 (cm®).
C. S =300z (cm®);V = 5004/3 (cm®). D. S =250z (cm?);V =5004/6 (cm®).

Cho duong tron (C) ngoai tiép mot tam gidc déu ABC c6 canh bang a, chiéu cao AH . Quay
duong tron (C) xung quanh truc AH , ta dugc mot mat cAu. Thé tich cta khdi ciu tuong Uing
la:

3 3 3 3
AT \/§' B. 27 C. M. p. 374

54 9 27 3

Cho duong tron (C) ngoai tiép mot tam gidc déu ABC c6 canh bang a, chiéu cao AH . Quay
duong tron (C) xung quanh truc AH , ta dugc mot mat cAu. Thé tich cta khdi ciu tuong Uing
la:

3 3 3 3
A. M. B. 27 c. ™ \/§' p. 37

27 9 54 3

Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢c6 BC =2a va B=30". Quay tam gidc vudng nay quanh

truc AB, ta dugc mot hinh nén dinh B. Goi S, 1a dién tich toan phﬁn cta hinh nén dé va S, la

A 3 o A 2 \ 2 . 2 2 A S N
dién tich mat cau c6 duong kinh AB . Khi dé, ti s6 —- 1a:
2
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Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

A.izl B.i:
SZ

c. =2
S, S,

L 2, p. =3
2 3 S, 2

Cho hinh nén c¢6 thiét dién qua tryc 1a mQt tam gidc déu canh 2a, dién tich xung quanh la S,
va mit cau ¢ duong kinh bang chiéu cao hinh nén, ¢6 dién tich S,. Khang dinh nao sau day la
khing dinh diing ?

A. 25, =3S,. B. S, =4S,. C. S, =2§,. D. S, =§,.

Cho hinh nén c6 thiét dién qua tryuc la mdt tam giédc déu canh 2a, co thé tich V, va hinh clu ¢6

N <A N 7 7 R - s 2z .0 A R - V M LN
duong kinh bang chiéu cao hinh nén, ¢6 thé tich V,. Khi d6, ti s6 thé tich — bang bao nhiéu?

A. C. D.

=2 B. L L
3 2 3

SIE
SIE

l
SIE
<= "

Tinh dién tich xung quanh cta hinh try biét hinh try ¢6 ban kinh ddy a va dudng cao la a3

A. 27a’. B. 27a*\/3. C. 7d>. D. 7a*\/3.

Mot hinh nén c6 thiét dién qua tryc 1a mot tam gidc vudng can cd canh géc vudng bang a.

Tinh dién tich xung quanh cua hinh nén.

wa’\2 ra*\2

2
A. . B. . C. 7’2, p, 27aN2.
4 2 3

Thiét dién di qua truc ctia hinh nén dinh § Ia tam gidc vudng cAn SAB c6 canh canh huyén
bang a~/2 . Dién tich toan phan §,, cua hinh n6n va thé tich V ctia khdi nén tuong tmg da cho
la

_7ra2(1+\/§)‘v_ﬂ'a3\/§ _Eazx/i‘v_ﬂ'cf\/a

A S : . B. S,
» > 2 ) > y

3 2 B 3
C. S, =ma*(1+2);V = ”“6*/5' D. 5, = % (\f Dy _ 712 |

Cho hinh nén tron xoay c6 dinh 1a S, O Ia tim cua duong tron ddy, dudng sinh bang a2 va
gbc gitra dudng sinh va mat phang ddy bang 60°. Dién tich xung quanh S, cua hinh nén va
thé tich V ctia khéi nén twong tng 1a:

ra*\J6 za® | za’\3

2 ) 2

za’J6

4

A. S, =ma’V =

3
_ 2. _ﬂ-a \16
D. qu—ﬂ'a V= YR

C.S, =7a’\2;V =

Mot hinh nén ¢6 dudng kinh ddy 12 2a~/3, géc & dinh 1a 120°. Tinh thé tich cta khéi nén d6
theo a.

A. 37a’. B. za’. C. 2\37d’. D. 7a’\3.
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng taiA, AB=a va AC = J3a . Tinh d6 dai duong
sinh / ciia hinh nén, nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB .
A.l=a. B. [ =+2a. C.1=+f3a. D.[=2a.

Cho mot hinh try c6 ban kinh ddy R, chiéu cao & va thé tich V,; mot hinh nén c6 ddy tring
véi mot ddy cua hinh try, cé dinh trung véi tdm ddy con lai cua hinh try (hinh v€ bén dudi) va
c6 thé tich V, .

Khing dinh nao sau ddy la khing dinh diing ?

AV, =3V, B.V, =2V,. C.V, =3V,. D.V,=V,.

Tinh thé tich V cta khéi try c6 bén kinh ddy R, chiéu cao 1a /.

A.V=7Rh. B.V =7Rh’. C.V=n'Rh. D.V =27Rh.

Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy a, cé thiét dién qua truc 1a mot hinh vuong. Tinh dién tich xung
quanh cua hinh try.

A. ma*. B. 27a’. C. 37a’. D. 4xa*.

Tinh dién tich toan phan cta hinh tru c6 bén kinh ddy a va duong cao a3 .

A. 27a’ (N3-1). B. 7a’\3. C. za’* (1+3). D. 274’ (1++/3).

Tinh thé tich ctia khdi tru biét ban kinh ddy cta hinh try d6 bang a va thiét dién di qua truc 1a

mdt hinh vudng.

A. 27a’. B. —7a’. C. 4ra’. D. za’.

3
Tinh thé tich ciia khdi tru biét chu vi ddy cta hinh tru d6 bang 67 (cm) va thiét dién di qua truc
1a mot hinh chir nhat c6 d¢ dai dudng chéo bﬁng 10 (cm) .

A. 487 (cm’). B. 247 (cm’). C. 727 (cm’). D. 187+/34727 (cm?).

Trong khdng gian, cho hinh chir nhat ABCD ¢6 AB =1 va AD =2.Goi M, N lan luot 1a trung
diém cia AD va BC. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc MN, ta dugc mot hinh try. Tinh

dién tich toan phan S,, cua hinh try do.

A. S, =6rx. B.S, =2x. C.S =4r. D. S, =10zx.

p

Tir mot tAm ton hinh chit nhét kich thude 50cm x 240cm, ngudi ta lam céc thing dung nudc

hinh tru ¢6 chiéu cao béng 50cm, theo hai céch sau (xem hinh minh hga dudi day):
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

- [
-0C

- Céch 1: Go tAm ton ban dau thanh mit xung quanh ciia thing.

- Céch 2: Cit tdm t6n ban dau thanh hai tAm bang nhau, rdi gdo mdi tim d6 thanh mit xung
quanh cua mdt thung.

Ki hiéu V, 1a thé tich ctia thing gd duoc theo cich 1 va V, Ia tong thé tich ctia hai thing gd

duoc theo cdch 2. Tinh ti sb

A. B. —=2. C.

N=
Il
S= ==
o
N=
Il
N

= |_<
Il
l\).l —_

VAN DUNG THAP

Tinh ban kinh ctia mat cau ngoai ti€p hinh tr dién déu canh a .

a\/§ a\/g a\/g a\/E '

A. . B. . C. . D.
2 2 4 4

Tinh bén kinh ctia mat ciu ngoai tiép hinh chép tam gidc déu S.ABC , biét cdc canh ddy c6 do
dai bing @, canh bén SA=a/3.

2a\/§ B 3a\/§ ax/g 3a\/g

: . : C. : D. :
V2 22 8 8
Tinh ban kinh ctia mit cau ngoai tiép hinh chép tir gidc déu c6 canh ddy bing @, canh bén bing

2a.

2ax/ﬁ Zaﬁ Zaﬁ 2ax/§

A. . B. D. .

. C. .
7 V2 32 7

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh bing 1, mit bén SAB la tam gidc
déu va nam trong mat phing vudng géc v6i mat phing ddy. Tinh thé tich V cia khdi cAu ngoai

A.

tiép hinh chép di cho.
Av=2F B,y = NI5T .y p.y =57
3 18 27 54

Mot hinh ling try tam gidc déu c6 canh ddy bang a, canh bén bang 2 . Tinh ban kinh mit cau

ngoai tiép hinh ling tru do.
NCAEE g, 412 c. 203 p. 24

6 6 3 NE)

Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy 1a R, thiét dién qua tryc 12 mot hinh vudng. Tinh thé tich khéi

lang try ti gidc déu noi tiép trong hinh tru d cho theo R.

A. 4R%. B. 2J2R%. C. 42R°. D. 8R*.
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Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy 1a 4 cm, mot mit phang khong vudng géc véi ddy va cit hai mat
day theo hai diy cung song song AB,A'B' ma AB = A'B'=6cm (hinh v&). Biét dién tich tir
gidc ABB'A' bang 60 cm?. Tinh chiéu cao cua hinh try da cho.

A. 672 cm. B. 4+/3cm. C. 82 cm. D. 5/3cm.

Cho hinh try trdon xoay c6 hai ddy Ia hai hinh tron (O;R) va (O';R). Ton tai diy cung AB
thugc duong tron (0) sao cho AO'AB 1a tam gidc déu va mit phing (O'AB) hop véi mit
phing chita duong tron (0) mot géc 60°. Khi d6, dién tich xung quanh S , hinh tru va thé tich
V ctia khéi try tuong (mg 1a:

2 3 2 3
A.qu=47[R ;szmeﬁ B S :67rRx/7;V:37[R\/7'

7 7 xa 7 7

2 3 2 3
x:37rR ;V:27ZR\/7' D.Sx:37[R\ﬁ;V=7[R\ﬁ.

NG 7 ‘ 7 7

Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vudng ABCD canha cé hai dinh lién tiép A, Bnam trén

C.S

duong tron day thir nht cua hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron day thir hai cua hinh
tru. Mat phéng (ABCD) tao vo6i day hinh try goc45°. Dién tich xung quanh S , hinh tru va
thé tich V cua khéi tru 1a:

_ ra*\3 V= 324

7ra2\/§‘ _ 3\/5613

A. S, ) B.S = vV
1 3 8 1 3 32
7m2\/§ 3\/§a3 7ra2\/§ 3\/§a3
C.S = V= ) D. S = V= )
x” 4 16 x” 2 16

Cho hinh tru cé thiét dién qua tryc la hinh vudng ABCD canh 2\/5 cm véi AB 1a duong kinh
ctia dudng tron ddy tim O. Goi M 1a diém thudc cung AB sao cho ABM = 60". Khi do, thé
tich V cua khéi tir dién ACDM  la:

A.V=6J3(cm’). B.V=2J3(cm?). C.V=6(cm’). D.V =3(cm’).

Mot hinh nén ¢6 chiéu cao h =20 cm, ban kinh day r=25cm. Mot thiét dién di qua dinh c6
khoang céch tir tAm cua ddy dén mat phang chia thiét dién 13 12cm. Tinh dién tich thiét dién
do.

A. 45072 cm?. B. 50072 cm?. C. 500cm™ D. 125v/34 cm?.

Cho hinh lap phuvong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh la a . Hay tinh dién tich xung quanh S va thé

tich V cta khéi nén c6 dinh 12 tAm O cua hinh vuéng ABCD va d4y 1a hinh tron néi tiép hinh
vuong A’B’C’D’.

2 3 2 3
A.szﬁa\/g;V=7m . B.sz’mﬁ;vz”“ .
1T 12 T4 1
2 3 3
C. qu=’m2ﬁ;v:”g . D. qu:zazﬁ;x/:”%.
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 46.

Cau 47.

Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

Cau 51.

Cau 52.

Thiét dién di qua truc cua hinh nén dinh § 12 mdt tam gidc vudng can c6 canh canh huyén
bing a~/2. Ké ddy cung BC ciia duong tron ddy hinh nén, sao cho mp (SBC) tao v6i mit

phing chira day hinh nén mot géc 60°. Dién tich tam gidgc SBC tinh theo a la:

2 2 2 2
A.“f. B.“f. C.“f. D.“f.

Cho hinh nén tron xoay c6 dinh 1a S, O Ia tim cua duong tron ddy, dudng sinh bang a2 va

gbc giita dudng sinh va mit phing ddy bang 60°. Goi I 1a mot diém trén duong cao SO cua
. .2 ST 1 VY S A
hinh nén sao cho ti s6 ol = 3 Khi dé, dién tich cua thiét dién qua I va vudng géc vdi truc

cua hinh non la:
2 2 2 2
A ZCN2 B. 7% c. p. XL
18 9 18 36

Cho hinh nén dinh S vé&i ddy 1a duong tron tim O ban kinh R. Goi I 1a mot diém nam trén
mit phang ddy sao cho OI = R3. Gia st A 1a diém ndm trén duong tron (O;R) sao cho
OA 1 OI . Biét rang tam gidc SAI vudng cén tai S . Khi d6, dién tich xung quanh S, cua hinh

non va thé tich V cua khoi nén la:

3 3

A. S, =RV = ”f . B. S, = 22R%V = 2”3R .
2 3 3

C. Sm:’mzﬁ;v:”ée . D. qu:sz;v:Z’;R .

Mot hinh nén dinh § c6 ban kinh ddy bang a3, g6c & dinh 1a 120°. Thiét dién qua dinh ctia

hinh nén la mot tam gidc. Dién tich 16n nhat S__ cua thiét dién d6 Ia bao nhiéu ?

X

A. S =24 B.S =a*\2. C. S =4a>. D.S =,

VAN DUNG CAO

Béan kinh r cia mat cau ndi tiép tir dién déu canh a la

G G G a

A.r= . B. r= . C.r= . D. r=

12 8 6 4
Chiéu cao cua khéi try c6 thé tich 16n nhét noi tiép trong hinh cau c¢6 ban kinh R 1a
A. R\3. B.RT*E. C.4R—;/§. D.ZR—;E.

Cho hinh nén c¢6 chiéu cao & . Tinh chi€u cao x cua khoi tru c6 thé tich 16n nhat noi ti€p trong

hinh nén theo 4.
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Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a /. Mot khdi nén khic c6 dinh 1a tdim cua ddy va c6 ddy 1a
12 mot thiét dién song song voi ddy cua hinh nén dinh O da cho (hinh v€). Tinh chiéu cao x
ctia kh6i nén nay dé thé tich ciia n6 16n nhat, biét 0< x < h.
h
A.x=ﬁ. B. x=h3. C.x=%. D.x:M.
3 3 3
Cho mét hinh nén c6 ban kinh ddy 12 R, chiéu cao 1a 2R, ngoai tiép mot hinh cau S(O;r).

Khi d6, thé tich ciia khdi tru ngoai tiép hinh cdu S(O;r) 1a
3 3 3 3
167 R B 47R C 167 R D 47R

(@_1)3' 1425 (1+@)3' 25—

A.

Trong sb céc hinh try c6 dién tich toan phan déu bang S thi bin kinh R va chiéu cao h cua
khéi tru 6 thé tich 16n nhat la:

A R= S =15 B.R= | h= N
27 2\ 27w 4 4

C.R=|2 n=4/% D. R= > n=2]5
3z RY/4 6r 6r

BAI TAP TRAC NGHIEM TU REN LUYEN (CO HUONG DAN)

Thiét dién qua tryc ctia mgt hinh nén tron xoay la mot tam gidc vudng can cé di¢n tich bang

2a”. Khi d6 thé tich ctia khdi nén bang:

3 3 3 3
A, 2\/537541 B. 7[;1 C. 4\/5371'61 D. \/E;Z'a

Cho hinh Iap phuong ABCD. A'B'C'D' ¢6 canh bang a. Goi S 1a dién tich xung quanh cua hinh
try ¢6 hai duong tron ddy lan luot ngoai tiép cdc hinh vuéng ABDC va A'B'C'D'. Khi d6 S
bang:

2 2
_ 7m2\/§ D. S = 7m4\/§

A. S =7xd’ B. S = 7a*\2 C.S

Mot hinh 14p phuong c6 dién tich mit chéo bing a>~/2 . Goi V la thé tich khdi cAu va S 1a dién
tich mat cau ngoai tiép hinh 1ap phuong néi trén. Khi d6 tich S.V bang:

2 5 25 2.5 25
A. S.v:—3*/§;”‘ B, sy = Y@ sy =34 _Nora

Cho hinh hop chit nhat ABCD. A'B'C'D' ¢c6 AB = a, BC =a/3, AA'=a/5. Goi V 1a thé tich
hinh nén sinh ra khi quay tam gidc AA'C quanh truc AA'. Khi d6 V bang:
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Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

Cau 66.

Cau 67.

_ 2ma*\5 C.Ve 4ma’\5 D.V = 4ma’\3

AV .
3 3 3 5

Mot hinh try ¢6 dién tich xung quanh bing 47 va c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng. Khi

d6 thé tich khdi tru twong tng bang:

A. 21 B. 47 C. D. 7

(SRR

Ti sb thé tich cua khdi 1ap phuong va khdi cau ngoai tiép khdi 1ap phuong d6 bang:

A Yo B, 23 c V3 p. 23
kY4 V.4 kY4 kY4
Mot hinh nén c6 duong sinh hop véi ddy mot géc a va do dai dudng sinh bang /. Khi d6 dién

tich toan phan cua hinh nén bang:

A. S, =2xl* cos a.cos’ % B. S, =27 1" cos a.sin’ %
C. S, = zl* cos a.cos’ % D.S, = %7[12 COS . cos> %

Cho lang tru déu c6 tit ca cdc canh déu bang a. Goi V la thé tich hinh try ngoai tiép khdi ling
try n6i trén. Khi d6 V bang:
_7a’\3 za’ 3nd’\3 ra’

B.V = C.v D.V =
3 3 2 6

AV

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va canh bén bang é. Khing dinh

nao sau day sai?
A. Khéng c6 mit cAu ngoai tiép S.ABC.
B. Mit cau ngoai tiép khdi chép c6 tam 12 trong tAm tam gidc ABC.

C. Mit cau ngoai tiép khdi chép c6 tam Ia tryc tAm tam gidc ABC.

a3

D. Mit cau ngoai tiép khdi chép c6 ban kinh R = =

Mot hinh nén ¢6 ban kinh dudong tron day béng a. Thiét dién qua tryc cua hinh nén 1a mét tam
gidc c6 géc & dinh bang 120°. Goi V 1a thé tich khdi nén. Khi 6 V bang:

3 3 3 3
Ta B.Vzﬁa\/g C.V:ﬂ'a\/g p.y =7
6 3 9 3

A. V=

Trong khong gian cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi I va H 1an luot Ia trung diém cia cic
canh AB va CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh tryc IH ta dugc mot hinh try tron
xoay.Khi d6 thé tich khdi tru twong tng bang:

ra’ za’ dra’ za’\2

B. C. D.
4 12 3 4

A.

Cho tir dién S.ABC c6 ddy ABC Ia tam gidc vuong tai B véi AB = 3a, BC =4a, SAL (ABC),
canh bén SC tao véi ddy géc 60°. Khi d6 thé tich khdi cau ngoai tiép S.ABC la:
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Cau 68.

Cau 69.

Cau 70.

Cau 71.

3 3 3 3

ALV = za B.V = 50ra C.V= Swa D.V = 5007za
3 3 3 3
Cho hinh lang try t&r gidc déu ABCD. A’'B’C’D’ ¢6 canh ddy bang a, chiéu cao 2a. Biét rang
O’ 1a tAm cia A’B’C’D’ va (C) 1a dudng tron ndi tiép ddy ABCD. Dién tich xung quanh cia
hinh nén ¢6 dinh O’ va day (C).
2 2 2 2
A S, = 3”2“ B. S, = 5”2“ C.5, =" D. S, = 3*/52”“
Mot hinh try c6 hai ddy 1a hai duong tron ndi tiép hai mat cia mét hinh 1ap phuong cé canh
bang 1. Thé tich ciia khéi try d6 bang:
AZ B.Z c.z D. 7
4 3 2
Cho tir dién S.ABC c¢6 3 duong thing SA, SB, SC vudng géc voi nhau timg d6i mot, SA = 3,
SB =4, SC = 5. Dién tich mit cau ngoai tiép S.ABC bang:
A. 257 B. 50 C. 5% D. 1007
Thé tich khdi ling tru tir gidc déu nodi tiép trong hinh tru ¢6 chiéu cao h va ban kinh duong tron
déy R bing:
2

A. 2R*h B. R*h C. V2R D. th
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D. PAP AN VA HUONG DAN GIAI BAI TAP TRAC NGHIEM

I- PAP AN 7.5

1234567 ][8]9]10]11|12]13]14]15[16]17]18][19]20
A|/B|A|D|A|cCc|lA|Cc|A]A|B|D|A|C|[C|A|A|D|A|B
2112212324 [25]26127]28[29]30]31(32[33]34][35[36][37]38(39]40
B/A|A|B|D|C|A|D|D|A|C|C|B|C|D|A|[D|C|A]|A
4142143444546 ]4748]49150]51[52]53]54|55[56|57]58]359]60
B|D|D|C|A|A|C|A|A|D|A|B|A|C|D|A[B|A|[C]|A
61]62|63]64]65]66|67][68[69]70]71|72][73|74]75|76]77]78|79]80
D/A|B|A|C|B|D|A|A|B]|A
II -HUONG DAN GIAI
NHAN BIET - THONG HIEU
* MAT CAU
Caul. Cho mdt mit ciu c6 dién tich [a S, thé tich khdi ciu d6 12 V . Tinh ban kinh R ctia mat cau.
A R=V, B.R=>_ c.r=, D. R=—,
S 3V S 3S
= Hudng dan giai:
Ta c6 cOng thirc tinh dién tich mat cau va thé tich hinh cau 1a:
S=4rr;V ziﬂ'r3 = 3—Vzr.
3 S
Cau2. Cho mit ciu S(O;R) vadiém A cb dinh véi OA=d . Qua A, ké duong thing A tiép xic véi
mit cau S(O;R) tai M . Cong thirc ndo sau ddy dugc ding dé tinh d6 dai doan thing AM ?
A V2R —-d” . B.Jd’-R*. C. JVR*-2d* . D. \d* +R*.
= Huéng dan giai:
Vi A tiép xiic voi S(O;R) tai M nén OM LA tai M .
Xét tam gidc OMA vudng tai M , ta co:
AM? =0A>-OM*> =d* -R* = AM =+d* -R*.
Cau 3. Mot hinh hop chir nhat ¢6 ba kich thuéc 1a a,b,c. Goi (S) la mat clu di qua 8 dinh cta hinh

hop chir nhat d6. Tinh dién tich cia hinh cau (S) theo a,b,c .

A. w(a* +b* +c%). B. 2x(a’> +b* +¢?).

C. 47(a’ +b* + ). D,§@f+b2+c%.

= Huéng dan giai:

DPuong kinh cua mat cau (S) chinh 1a duong chéo cua hinh hop chir nhat, nén mat cau (S) c6

ban kinh r==+a* +b* +¢? . Do d6 dién tich mat cau (S) 1a: S =47r* = 7(a®> +b* +¢?).

1
2
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau7.

Mot hinh hdp chit nhat c6 ba kich thudce 1a a,b,c. Goi (S) 1a mat clu di qua 8 dinh cua hinh
hop chit nhat d6. Tam ciia mit cau (S) Ia

A. mét dinh bét ki cta hinh hop chit nhat.

B. tdm cua mot mdt bén ctua hinh hdp chir nhat.

C. trung diém ctia mot canh cta hinh hop chir nhat.

D. tdm cua hinh hdp chir nhat.

= Huéng dan giai:

Tam cua hinh hop chit nhat cich déu 8 dinh cta hinh hop nén tdm cua mat cau (S) chinh 1a

tam cua hinh hdp chir nhat.

AYy s
T /B
s Y
o

Cho mit cau S(O;R) va dudng thing A . Biét khoang cich tir O téi A bang d . Pudng thing
A tiép xtc voi S(O;R) khi théa man diéu kién nao trong cic diéu kién sau ?

A.d=R. B.d>R. C.d<R. D.d#R.

Huéng dan giai:

Puong thing A tiép xic v6i S(O;R) khi d =R.

Cho duong tron (C) va diém A nam ngoai mit phiang chira (C). C6 tit ca bao nhiéu mit cau
chtra duong tron (C) vadiqua A?

A.2. B. 0. C. 1. D. v sb.

= Hudng dan giai:

Trén dudng tron (C) lay diém diém M, c6 dinh. Goi (&) 1a mit
phing trung tryc cia AM , vaduong thing A 1a truc cua (C) . Goi
[ giao diém cua (@) va A thi mat cdu tim / théa man yéu cau dé
bai.

Ta s& ching minh tim 7 13 duy nhat. Gia st M 1a diém bat ki

khdc nidm trén dudng tron (C), goi (&) 1a mit phiang trung truc cia AM va I'=(a')NA thi
mit cau tAm tdm /' thoa min yéu cau dé bai. Ta c6:
I'A=1'M =1'M, = I' thugc mit phéng trung truc (&) cia AM, nén ['= () NA.

Tir d6 suyra I'=1. Vay chi c6 duy nhat 1 mat ciu thoa min yéu cau bai todn.

Cho hai diém A, B phan biét. Tap hop tdm nhirng mit ciu diqua A va B Ia
A. mit phing trung truc ciia doan thing AB.  B. dudng thang trung truc ciia AB.
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

C. mit phing song song v&i duong thing AB. D. trung diém cta doan thing AB.

= Huéng dan giai:

Goi I 1a tAm mat cau di qua hai diém A,B c6 dinh va phan biét thi ta luén c6 IA = IB. Do d6
I thudc mit phing trung truc ciia doan AB .

Cho mit cau S(O;R) va mat phéng (). Biét khoang cich tir O téi (@) béng d.Néud<R
thi giao tuyén ctia mit phing (@) véi mat cau S(O;R)la duong tron c6 ban kinh biang bao
nhiéu?

A.JRd . B. VR® +d*. C. VR —d*. D. VR* -2d* .

= Huéng dan giai:

Goi I 1a hinh chiéu cua O 1én () va M 1a diém thudc duong giao tuyén cia (@) va mit ciu

S(O;R) . Xét tam gidc OIM vudngtai I,tacé: OM =R va Ol =d nén IM =~/R> —-d” .

Tr diém M nim ngoai mit cdu S(O;R) c6 thé ké

dugc bao nhiéu tiép tuyén vGi mit ciu ?
A. Vb sb. B. 0. C. 1. D. 2.
= Hudng dan giai:

+ Goi (@) la mit phing chira duong thing MO thi d& dang

Ty
thdy rang mp (&) ludn cat mat cdu S(O;R) theo giao tuyén (o) >>
\ y

la dudng tron (C) cb tm O, ban kinh R . Trong mp (&), ta v’

théy tr diém M nam ngoai (C) taludn ké dugc 2 tiép tuyén
MT ,MT, véi duong tron (C). Hai tiép tuyén nay ciing
chinh 14 tiép tuyén véi mit ciu S(O;R).

+ Do ¢6 vo s6 mit phang (o) chira duong thing MO cit mit cau S(O;R) theo cdc giao tuyén
]a duong tron (C) khdc nhau nén ciing c6 vo s tiép tuyén v6i mat cau dugc ké tir diém M
nam ngoai mit cau.

Mot dudng thing d thay dbi qua A va tiép xdc v6i mit cau S(O;R) tai M . Goi H 1a hinh
chiéu cia M 1én duong thing OA. M thudc mit phang nao trong nhirng mit phang sau day?
A. Mit phing qua H va vudng géc véi OA.  B. Mit phing trung truc ctia OA .

C. Mit phang qua O va vudng géc véi AM . D. Mt phing qua A va vudng géc véi OM .
= Hudng dan giai:

Trong mit phang (d,0), xét tam gidc OMA vudng tai M c6 MH 1a a

M

R* R .
dutng cao. Ta c6: OM*=OH.0A=OH === Do d6 H cf m‘

dinh. Vay M thudc mat phéng vudng géc voi OA tai H . v
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Chuyén @é 7. Hinh hoc khéng gian

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Xem cac chuyén dé khac tai toanhocbactrungnam.vn

Mot duong thing thay ddi d qua A va tiép xdc v6i mit cau S(O;R) tai M . Goi H 1a hinh

chiéu cia M 1én duong thiang OA . Do dai doan thing MH tinh theo R la:

NS p. KV3. c. 2R3 p. &%
2 3 3 4

= Huéng dan giai:

Trong mit phang (d,0), xét tam gidc OMA vudng tai M c6 MH la ~

R 3R R3 m‘

duong cao. Ta c6: MH2=H0.HA:>MH2:E.7:>MH:T. s 1 A

2 Lo A s 1 Crs e L s n
Thé tich ctia mot khoi cau la 1137cm3 thi ban kinh né 1a bao nhiéu ?

: 22
lay 7 = —
(lay 7)

A. 6cm. B. 2cm. C.4cm. D. 3cm.
= Huéng dan giai:
1
o 4 3y 3.113=
Thé tich khoicau bankinh R AV =—zR' = R =—= T _-927=R=3 (cm).
3 ar. 22

7

Khinh khi ciu ciia nha Mong—gon—fie (Montgolfier) (ngudi Phép) phét minh ra khinh khi cdu

ding khi néng. Coi khinh khi cau nay 1a mot mit cau c6 duong kinh 11m thi dién tich ciia mit
khinh khi ciu 12 bao nhiéu? (liy 7 = % va lam tron két qua dén chir s6 thap phan thir hai).

A. 379,94 (m*). B. 697,19 (m?). C. 190,14 cm. D. 95,07 (m?).

= Huéng dan giai:

Dién tich cua kinh khi cau 1a S = 7d? = %.1 1> =379,94 (m?).

Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B'C'D"' c6 d6 dai mdi canh 12 10cm . Goi O 13 tAm mit cau di
qua 8 dinh cta hinh 1ap phwong. Khi d6, dién tich S ctia mit cau va thé tich V cia hinh cau la:
A. S =150z (cm?);V = 1253 (cm®). B. S =100/37 (cm?);V =500 (cm”).

C. S =300z (cm*);V = 500+/3 (cm?). D. S = 2507 (cm?);V = 500+/6 (cm®).

= Huéng dan giai:

D@ thiy tAm O cta mit cdu chinh 13 tim cua hinh lap

S
>

phuong.
Trong tam gidc vudng AA'C c6: AC” = AA”+A'C"”.
A'B'C'

a

1

Trong tam co:
Avch :AVBVZ_I_BVCVZ.
Do d6 AC? =100+ 100+ 100 =300 = AC =103 (cm).

+ Bdn kinh mit cAu tdm O 1a R = OA = %AC =53 (cm) g

giac vudng

1
1
RN
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\
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

+ Dién tich mt cdu: § = 47R* = 47.(5/3) = 3007 (em’).

+ Thé tich khdi ciu: V = %mﬁ - %x(sﬁ )3 = 500/3 (cm?) .

Céau 15. Cho duodng tron (C) ngoai tiép mot tam gidc déu ABC c¢6 canh bang a, chidu cao AH . Quay
duong tron (C) xung quanh truc AH , ta dugc mot mat cu. Thé tich cta khdi ciu tuong ung

la:

3 3 3 3
Ta \/5 B. dra C. dra \/5 D. dra _

54 9 27 3
= Huéng dan giai:

A.

a\/§ A

AH 13 duong cao trong tam gidc déu canh a nén AH = -

Goi O 13 tAm mit ciu ngoai tiép AABC, thi O AH va

0
0A=2AH =9V |
3 3 B H ¢
Ban kinh mit ciu dugc tao thanh khi quay dudng tron
(C)quanh truc AH 1a R=0A=%. Vay thé tich cua khdi cau twong tng la:
3 3

1% =i75R3 =i7r aV3 _ 47a V3 (dvtt).

3 3 3 27

Céau 16. Cho duodng tron (C) ngoai tiép mot tam gidc déu ABC c6 canh bang a, chidu cao AH . Quay

duong tron (C) xung quanh truc AH , ta dugc mot mat cu. Thé tich cta khdi ciu tuong ung

la:
3 3 3 3

LR B. 279 c. ZaN3. p. 7

27 9 54 3
= Huéng dan giai: A

N \ .. A N a\/§
AH 1a dudng cao trong tam gidc déu canh a nén AH = -
Goi O la thm mit ciu ngoai tiép AABC, thi Oe AH va 0
OA = %AH = “—f . B H ¢

Ban kinh mit ciu duogc tao thanh khi quay dudng tron (C) quanh truc AH 13 R=0A = # .
3 3
r aV3 | _ 4za'\3 (dvtt).
3 27

q o 4 4
Vay thé tich ctia khoi cau tuong ung la: V = §7£R3 =—
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢6 BC =2a va B=30". Quay tam gidc vudng nay quanh
truc AB, ta dugc mdt hinh nén dinh B. Goi S, 1a dién tich toan phﬁn cta hinh néndé va S, 1a

dién tich mit cau c6 duong kinh AB . Khi d6, ti sO % la:
2
Aoy B. o=l c. -2, p. -3
S, S, 2 , 3 , 2

= Huéng dan giai:

Xét tam gidc ABC vudng tai A, ta cé:

AC = BCsin30° = a; AB = BC cos30° = a+/3 .
Dién tich toan phan hinh nén 1a:

S, =8, +Su, =R +7R* = 7a.2a + wa® = 37ma’

Dién tich mit ciu duong kinh AB la:
2
S, =7AB’ = n'(aﬁ) =37a’.

< e )
Tir d6 suy ra, tiso —-=1.
2

* MAT NON
Cho hinh nén ¢6 thiét dién qua tryc 1a mot tam gidc déu canh 2a, dién tich xung quanh la S,
vA mit cau c6 dudng kinh bang chiéu cao hinh nén, c6 dién tich S,. Khang dinh nio sau diy Ia
khing dinh diing ?
A. 2S5, =3S,. B. S, =4S,. C. S, =2S,. D. S, =5S,.
= Huéng dan giai:
Bén kinh ddy cua hinh nén la a. Puong sinh ctua hinh nén la 2a.
Do d6, tacé S, = 7RI =37a* (1)

N , "

Mat cau c¢6 ban kinh 1la 5 nén ta ¢o

Tw(l)va(2)suyra S, =3S,.
Cho hinh nén c6 thiét dién qua tryc la mot tam gidc déu canh 24, c6 thé tich V, va hinh clu ¢6

N <A N 2 2 A s . 2 2 A A s V M [N
duong kinh bang chiéu cao hinh nén, c6 thé tich V, . Khi d6, ti so the tich 7‘ bang bao nhiéu?

2
AL=Z B. - c.h-1 p. -1
V, 3 V, vV, 2 V, A3
= Huéng dan giai:
Hinh nén c6 ban kinh ddy 1a a, chiéu cao a3 24
a3
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

a3
T

Do d6 thé tich V, = %Eaza 3=

_7d’\3

2

3
Hinh cu 6 bén kinh # nén c6 thé tich V, = gz[“fj

<

1 =

Tt do6 suy ra 3

S

Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru biét hinh tru c¢6 ban kinh ddy a va dudng cao 1a a3.
A. 27a’ . B. 27’3 . C. md*. D. 7a’3.

= Hudng dan giai:

Hinh try c¢6 ban kinh ddy a va duong cao a~/3 nén S,y =27rh= 2za.a~3 =27a*\3 .

Mot hinh nén c6 thiét dién qua tryc Ia mot tam gidc vudng cin c6 canh géc vudng bing a.

Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén.

za’2 wa*\2

2
A. . B. . C. 7’2 . p, 27aN2.
4 2 3

= Hudng dan giai:

Thiét dién qua tryc 12 mot tam gidc vudng canh a nén dudng sinh

a2 R
2

cia hinh nén 12 a va bin kinh diy Ia

a2 za*\2
=7 a= .

. 2 2

Thiét dién di qua tryc cta hinh nén dinh § Ia tam gidc vudng can SAB c6 canh canh huyén
bang a~/2 . Dién tich toan phin S,, cua hinh nén va thé tich V ctia khdi nén tuong tmg da cho
la

7ra2(1+x/§).V:7m3x/§

A.S, = ; . B. S,
v 2 12 ) 4

ra’*\2 za* (N2 -1 ra’

C. S, =ma’(1+~2);V = — D.S, = (2 Liv = -

= Huéng dan giai:
+ Do thiét dién di qua truc 1a tam gidc ASAB vudng can tai dinh
S, ¢6 canh huyén AB = a~/2 nén suy ra ban kinh ddy hinh nén

la r= # ; duong sinh hinh nén [ = SA = SB = a ; duong cao

hinh nén i = SO =<

2
5

+ Dién tich toan phan hinh nén la:

S, =8,+S

day

(dvdt).

a\/ajz _ a2 N na’ _ 7L'a2(1+\/§)

=xrl+ xr’ =7r&a+7r
2 2 2 2 2
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

+ Thé tich khdi nén tuong Gmg 1a: V = %Bh = %ﬂ'rzh =

3
za'\2 (dvtt).

12
Cho hinh nén tron xoay ¢6 dinh 1a S, O 1a tim cua duong tron ddy, dudng sinh bing a2 va
gbc gilra duong sinh va mat phéng day bﬁng 60°. Dién tich xung quanh S , cua hinh nén va
thé tich V cua khéi nén tuong Ung la:
za’J6 P S ANE)

12 R ) 12

a6

1 -0, 1

A. S, =rma’V =

C. S, =7a*J2:V =
= Huéng dan giai:

Goi A 1a mot diém thuoc dudng tron day hinh nén. Theo giai
thiét ta c6 duong sinh SA = a~/2 va géc giita dudng sinh va

miit phing ddy 1a SAO = 60°. Trong tam gidc vudng SAO , ta

co:
OA = SAcos60° = Y2 S0 = SA.5in60° = a\/i.ﬁ _ a6
2 2 2
Dién tich xung quanh hinh non
S, =7nrl=1. af a2 = 7d® (dvdt).

(dvtt).

1 (aﬁj2.a£ _ 7L'a3\/8

Thé tich ctia khdi nén tron xoay V = l7rrzh =—7
3 3 2 2 12

Mot hinh nén c6 duong kinh day la 2a4/3, gbc & dinh 1a 120°. Tinh thé tich ciia khdi nén d6
theo a.

A. 37d’. B. 7a’. C. 2\37a*. D. za’\/3.

= Huéng dan giai:

Goi S 1a dinh hinh nén, O 1 tdm ddy, A 13 mot diém thudc dudng tron ddy.

Theo gia thiét d& suy ra duong tron ddy cé ban kinh
R=0A= a\/§ (cm)

— 120° ) :
va goc ASO = 0 =60". Xét tam gidc SOA vudng tai O, ta cé
A 3
SO:O—O:a—\B:a.DO d6 chidu cao hinh nén la h =a.
tan 60 3

Vay thé tich khéinénla V = %n’th = %75.3412.41 =7ra’.

Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng taiA, AB=a va AC = J3a . Tinh d6 dai duong
sinh / ciia hinh nén, nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB .

A l=a. B./=2a. C.1=+3a. D.l=2a.
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Chuyén @é 7. Hinh hoc khéng gian

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Xem cac chuyén dé khac tai toanhocbactrungnam.vn

= Huéng dan giai:
Do dai duong sinh |/ béng dd dai canh BC cuia tam gidc vudng
ABC.
Theo dinh ly Pytago thi
BC* =AB*+AC* =a’>+3d’ =4a” => BC =2a
Vay d¢ dai duong sinh ctia hinh nén 1a [ = 2a.

* MAT TRU

Cho mdt hinh tru ¢6 ban kinh ddy R, chiéu cao h va thé tich .; mot hinh nén c6 ddy trung
véi mot ddy cua hinh try, cé dinh trung véi tam ddy con lai cua hinh try (hinh v€ bén dudi) va
c6 thé tich V, .

Khing dinh nao sau ddy la khang dinh diing ?

AV, =3V,. B.V, =2V,. C.V, =3V,. D.V,=V,.
= Huéng dan giai:

Hinh try c6 ban kinh ddy R va chiéu cao i nén thé tich V, = 7R*h .

.3 2 1
Hinh n6n ¢6 ban kinh ddy R va chiéu cao h nén thé tich V, = gn'th :
T dé suyra V, =3V,.

Tinh thé tich V cua khbi tru c6 ban kinh day R, chiéu cao 1a 4.
A.V =7Rh. B.V = 7Rh*. C.V=7r'Rh. D.V =27xRh.
x Huéng din giai: Ap dung cong thire thé tich khi try, ddp dn1a V = zR?h .

Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy a, cé thiét dién qua tryc la mdt hinh vudng. Tinh di¢n tich xung
quanh cua hinh try.

A. ma’. B. 27a’. C. 3ra’. D. 47a’.

= Huéng dan giai:

Mot hinh tru ¢é ban kinh ddy a, cé thiét dién qua truc la mdt hinh
vudng nén chidu cao hinh try bang 24 . Do d6 dién tich xung quanh hinh
tru la

S, =27Rh=2r.ala= 4rza’.

Tinh dién tich toan phan cta hinh try c6 bén kinh ddy a va duong cao a3 .
A. 27a’ (N3-1). B. 7a*3. C. za’ (1+3).
= Huéng dan giai:

Taco: S, = 2ma.a3 =27a°\3; S

D. 27za

_ 2
iy =7
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Do d6 S, =27a’\/3+2xa” = 2za’ (1 +/3).

Tinh thé tich ctia khdi tru biét ban kinh ddy cta hinh tru d6 bang a va thiét dién di qua truc 1a

mot hinh vudng.
A. 27a’. B. %EaS. C. 4ra’. D. za’.

= Huéng dan giai:

.- . X cn , N RS A N N . /\
Theo bai ra thiét di€én qua truc cua hinh tru 1a hinh vudng nén hinh tru c6 '
bin kinh ddy 1a a, chiéu cao 2a. Do d6 thé tich khéi try 1a: | 2a
V =72R*h =7ma*2a =27a’. |
Tinh thé tich ctia khdi try biét chu vi ddy cua hinh tru d6 bang 67 (cm) va ’::::—-—L———E{:;l-
thiét dién di qua truc la mét hinh chit nhat ¢6 do dai duong chéo béng
10 (cm) .
A. 487 (cm’). B. 247 (cm’). C. 727 (cm?) . D. 187+/34727 (cm?) .

= Hudng dan giai:
Goi 0,0 la hai tam cua ddy hinh tru va thiét dién qua tryc la hinh chit nhat ABCD .
Do chu vi ddy cta hinh tru d6 bang 67 (cm) nén ban kinh ddy cia hinh

tru la R=£=6—”=3(cm).
2T 27

Vi thiét dién di qua truc la mot hinh chir nhat ABCD c¢6 AC =10 (cm)

va AB =2R =6(cm) nén chiéu cao cia hinh tru la:

h=00"'=BC=AC> — AB> =10 - 6> =8 (cm).
Vay thé tich khdi try 1a: V = 7R*h = £.3°.8 = 727 (cm®) .

Trong khdng gian, cho hinh chir nhat ABCD ¢6 AB =1 va AD =2.Goi M, N lan luot 1a trung
diém cia AD va BC. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc MN, ta dugc mdt hinh try. Tinh

dién tich toan phan S,, cua hinh try do.

A. S, =6r. B.S, =2r. C.S =4r. D. S, =10zx.

1p
= Huéng dan giai:

Taco S, =S, +S,,, =27TRh+22R* =27R(h+R).

2day
Hinh tru d3 cho ¢6 chiéu cao 14 h = MN = AB =1 va bén kinh

ddy R:ATD:I. Do d6 dién tich toan phin hinh tru fa:

S, =2n(1+1)=4r

Tir mot tAm ton hinh chit nhat kich thudc 50cm x 240cm, ngudi ta 1am cdc thing dyng nudce

hinh tru ¢6 chiéu cao béng 50cm, theo hai céch sau (xem hinh minh hga duéi day):
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 34.

- [
-0C

- Céch 1: Go tim ton ban dau thanh mit xung quanh ciia thing.

- Céch 2: Cit tdm t6n ban dau thanh hai tAm bang nhau, rdi gd mdi tim d6 thanh mit xung
quanh cua mot thung.

Ki hi¢u V| 1a thé tich cua thing gd dugc theo cdch 1 va V, la tong thé tich cua hai thiing go

duoc theo cach 2. Tinh ti sb %
2
Aoy B.A-p. ch-1 p. Yy
V, V, v, 2 vV,

= Huéng dan giai:

Goi R va r lan luot 12 ban kinh ddy cia mdi thing dung nuéc hinh tru dugc lam theo cdch 1
va céch 2.

Goi C, va C, 1an Iuot 1a chu vi ddy ciia mdi thing dung nudc hinh try dugc lam theo cdch 1 va
céch 2.

.. ]G =27R C, R Y A A N . A 3 A
Ta co: = —L=—=2 (vi cat tam ton ban dau thanh hai tam bang nhau nén
C,=2xr C, r

C, =2C,)).
Thing lam theo ca hai cich déu c¢6 cing chidu cao % nén ta cé:
Vi=zR’h 1( Rjz
=>—t=——| =2
V2=2ﬂ'l’2h V2 2
VAN DUNG THAP

Tinh bén kinh ciia mit cau ngoai tiép hinh t& dién déu canh « .

o3 a6 G a2

A. . B. . C. . D.
2 2 4 4

= Huéng dan giai:
Cho tt dién ABCD déu canh a. Goi I 1a trung diém canh BC, G

a\/g. a3

la trong tdm cua tam gidc ABC. Ta c6 Al = 5 ;AG = 3 va

DG la tryc cia tam gidc ABC . Trong mp (DAG) ké trung truc cia
DA cit DG tai O thi OD =0A=0B=0C nén O chinh 12 tdim
mit ciu ngoai tiép tt dién ABCD. Bén kinh R cta mit ciu béng
d6 dai doan OD .

Trong tam gidc ADG vudng tai G, ta co:

DA? = DG* + GA* = DG*? = DA* — GA® =a2—[

a\/§2_6a2 a6
9 3

= DG =
3
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Mat khéc do tr gidc AGOI ndi tiép nén ta c6:

DA? a\/g

DJ.DA=DO.DG = DO = = R=D0O= .
2DG 4

Tinh bén kinh ctia mat ciu ngoai tiép hinh chép tam gidc déu S.ABC , biét cdc canh ddy c6 do
dai béng a,canh bén SA = a\/§ )

Za\/§ B 3a\/§ ax/§ 3a\/8

C . D. .

7 ol ‘g g
= Huéng dan giai:
Goi H 1a tdm cua tam gidc déu ABC, tacé SH L (ABC) nén SH

A.

la tryc cua tam gidc ABC. Goi M la trung diém caa SA, trong
mp(SAH) ké trung tryc cia SA cit SH tai O thi
OS =0A=0B=0C nén O chinh la tim mit cdu ngoai tiép hinh
chép S.ABC . Ban kinh mit cdu la R = SO .

SM

Vi hai tam gidc SMO va SHA dong dang nén ta cé S0 _SM .
SA SH

SM.SA _ SA* 3a6
SH 2SH 8

Suyra R= S50 =

Tinh ban kinh ciia mit cau ngoai tiép hinh chép ti gidc déu c6 canh ddy bang a, canh bén bang
2a.

Zax/ﬁ Za\ﬁ C Za\ﬁ Za\/z

A.7. B.\/E. o D.7.
= Huéng dan giai:

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD. Goi H la tim ddy thi SH 1a truc cta hinh
vudng ABCD. Goi M la trung diém cia SD, trong mp
(SDH) ké trung tryc cua doan SD cit SH tai O thi
OS =0A=0B=0C=0D nén O chinh la tim ciia mat ciu
ngoai tiép hinh chép S.ABCD . Ban kinh mit cau la R = SO .

N

Ta coO
M D.SM  SD’
ASMOwASHD:gzs—:R:SO:S S :S )
SD SH SH 2SH
2 2
VdiSHZ:SDZ—HDZ:4a2_“_:7L :>5H:“\/7_
2 2 2
2
Vay R= 3P zzaﬂ_
2SH 7

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh bing 1, mit bén SAB Ia tam gidc

déu va nam trong mit phang vudng géc vi mat phing ddy. Tinh thé tich V cua khdi cAu ngoai

tiép hinh chép di cho.
Av=T B,y = 35T .y -4 b,y =157
3 18 27 54
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Chuyén @é 7. Hinh hoc khéng gian

Cau 38.

= Huéng dan giai:

Goi M 1a trung diém cua AB thi SM L AB (vi tam gidc
SAB déu). Mit khic do (SAB)L(ABC) nén
SM 1 (ABC).

Tuong tu: CM L (SAB).

Goi G va K lan luot 1a tAm cua céc tam gidc ABC va
SAB .

Trong mit phiang (SMC), ké duong thing Gx//SM vaké ,

OG 1 (SAB)

OK 1 (ABC)

Suyra OG, OK 1an luot 1a truc ctia tam gidc ABC va SAB .

Do d6 ta c6: OA=0B=0C =0D =0S hay O chinh la tim mit ciu ngoai tiép hinh chép
S.ABC.

duong thing Ky//SM . Goi O = Gx N Ky, thi ta c6: {

Tk gidc OKMN 1a hinh chit nhat ¢c6 MK = MG =§ nén OKMN la hinh vuoéng. Do dé

ok =33
6

B

Mit  khéc SK = 3

0S =VOK* + SK’ =,/3—3‘6+§:%.

Xét tam  giic SKO vudng tai K c6

J15

Suy ra ban kinh mit cau can timla R = OS = s Vay thé tich khdi cau can tim la:
3
4 . 4 J15 5J157
V==xR =—=-7x =
3 3 6 54

Mot hinh ling tru tam gidc déu c6 canh ddy bang a, canh bén bang 2q . Tinh ban kinh mit cu

ngoai tiép hinh ling tru do.

Cl\/@ a\/ﬁ Za\/§ 4a
A. : B. : C. : D. —.
6 6 3 V3
= Huéng dan giai:
Cho lang try tam gidc déu ABC.A'B'C'. Goi G,G' lanlugt 1a 1= & ‘

tam cua hai ddy ABC va A'B'C'. Tacé GG' chinh la tryc ctia cdc tam
gidc ABC va A'B'C". %
Goi O Ia trung diém ciia GG' thi O cich déu 6 dinh cta hinh ling tru
nén 13 tim ctia mit cau ngoai tiép hinh lang try. Ban kinh mat cau la
R=0A.

Xét tam gidc  OAG vudong tai G, ta cO:
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

2
OA=+AG® +GO* = ,/% +a’ = 2ay3 . Vay ban kinh mit ciu cin tim [a R = 2ay3 .

3 3

Cho hinh try ¢6 ban kinh ddy 1a R, thiét dién qua truc Ia mot hinh vudng. Tinh thé tich khdi
lang try ti gidc déu noi tiép trong hinh tru d cho theo R.

A. 4R°. B. 2\2R’. C. 42R°. D. 8R’.

= Huéng dan giai:

Gia st ABCD.A'B'C'D' 1a lang try tr gidc déu noi tiép trong hinh tru
thi BDD'B' la thiét dién qua truc cua hinh tru da cho nén
BD = BB'=2R va canh déy hinh ling tru 12 R+/2. Do d6 thé tich khéi
lang truy ABCD.A'B'C'D' la

V= (Rﬁ)2 2R =4R’.

Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy 1a 4 cm, mot mit phang khong vudng géc véi ddy va cit hai mat
day theo hai ddy cung song song AB,A'B' ma AB = A'B'=6cm (hinh v&). Biét dién tich tir
gidc ABB'A' bang 60 cm?. Tinh chiéu cao cua hinh try da cho.

A. 672 cm. B. 4+/3cm. C. 82 cm. D. 5/3cm.

= Huéng dan giai:

Dung duong sinh B'C va A'D, ta c6 tor gidc A'B'CD la hinh chir nhat nén
CD//A'B' va CD=A'B'=6cm. Vay CD//AB va CD = AB=6cm. Do d6 tu gidc ABCD 1a
hinh binh hanh va noi tiép duogc nén 1a hinh chit nhat. Tir 46 AB 1 BC , mat khac AB L B'C
nén AB L (BCB')= AB L BB'

Vay ABB'C' la hinh binh hanh c6 mét géc vudng nén 1a hinh chir B

nhat. Ta ¢6 S,,, ., = AB.BB' nén BB' 2% =10cm. Xét tam gidc

BB'C vuong tai C ¢ B'C’=BB"-BC’ ma
BC* = AC* — AB* =64 —36 =28 nén
B'C*=100-28=72=B'C=62cm.

6ﬁcm

Vay chiéu cao hinh try Ia 6v2cem.

Cho hinh try tron xoay c¢6 hai ddy Ia hai hinh tron (O;R) va (O';R). Ton tai diy cung AB
thugc duong tron (0) sao cho AO'AB 1a tam gidc déu va mit phing (O'AB) hop véi mit
phing chita duong tron (0) mot géc 60°. Khi d6, dién tich xung quanh S , hinh tru va thé tich
V cta khdi try tuong Gmg 1a:

_4zR* . 27RNT _67R*7 . 37R’\7

A. S, 'V B. S,
1 7 7 1 7 7
2 3 2 3
C.s. :37£R ;V:ZERﬁ_ D. s :37rRx/7;V:7£R\/7_
NG 7 ‘ 7 7

= Huéng dan giai:
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 42.

* Ta co: 00' 1 (OAB). Goi H la trung diém

claABthiOH 1 AB, O'H 1 AB = OHO'=60".

* Gia st OH = x. Khi dd: 0<x <R vd 00'= xtan60° = x/3 . /—\
, , o’
* Xét AOAH ,taco: AH? = R* — x*.

R
||1\
A N
* Vi AO' AB ddunén: O'A= AB=2AH = 2JR*> - x* (1). .
IR
* Mat khac, AAOO 'vudng taiO nén: Jr'i \ \\
I \ N
A0”=00"+R*=3x* +R* (2). AR
P Y
- ! VT~ 0B
\ 2 2 2 2 , 3R’ ~ fhon
*Tu:(l),(Z):>4(R -X ):3x +R = x = . / 1o s
| -7
R~ A
:>h=00':xf:¥.
* Vay, néu ki hiéuS1a dién tich xung quanh vaV1a thé tich cia hinh tru thi, ta co:
2 3
S=2ﬁRh=M; V=7[R2h=@.

Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vudéng ABCD canha cé hai dinh lién tiép A, Bnam trén
duong tron day thir nht cua hinh try, hai dinh con lai ndm trén duong tron day thir hai cua hinh
tru. Mat phéng (ABCD) tao v6i day hinh try goc45°. Dién tich xung quanh S , hinh tru va

thé tich V cua khéi tru 1a:

7ra2\/§ 3\/5413 7l’a2\/5 3\/5413
A. qu = V= . B. qu = V= .
3 8 3 32
7m2\/§ 3\/§a3 7ra2\/§ 3\/5413
C. Sy = V= ) D. Sy = V= )
4 16 2 16

= Huéng dan giai:
* GoiM , N theo th tu 14 trung diém cta AB vaCD . Khidé: OM L AB vaO'N L DC.
Gia st I 1a giao diém cia MN va0O'. Pat R=0A, h=00".

* Trong AIOM vudng can tail nén: OM = Ol =%IM .

h N2 a V2
>—=—.—h=—a

2 22 2
* Ta co: R* = 0A> + AM* + MO®

2 2 2 2 2

_(a)  [x2) _& & 3

2 4 4 8 8

2 2 2 2 2 3
=S, =27Rh =212 3.a\/_=7m \/g;V:nth:n&l ,a\/_:3\/_a ,
! 242 2 2 8§ 2 16
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5
CAu 43. Cho hinh tru c6 thiét dién qua tryc la hinh vudng ABCD canh 2\/5 cm v6oi AB 1a duong kinh

ctia dudng tron ddy tim O. Goi M 1a diém thudc cung AB sao cho ABM = 60". Khi do, thé
tich V cua khéi tir dién ACDM la:

A. V=63 (cm?). B.V=2J3(cm’). C.V=6(cm’). D.V =3(cm’).

= Hudng dan giai:

Tacé: BM L AD,BM 1 AM = BM 1 (ADM) D ¢

BC//IAD = BC//(ADM) , :

= d[C,(ADM)] = d[B,(ADM)] = BM . o £ =
vV :%.BM.SAADM _ é.BM.AM.AD (1. ﬁo _______ B w
Vi AOBM du “

— BM =~/3= AM = AB*-BM* =3 (cm)

)=V = é.ﬁ.s.zﬁ =3(cm’).

CAu 44. Mot hinh nén ¢6 chiéu cao h =20 cm, ban kinh day r=25cm. Mot thiét dién di qua dinh c6
khoang céch tir tAm cua ddy dén mat phang chta thiét dién 13 12cm. Tinh dién tich thiét dién
do.

A. 45072 cn?. B. 50042 cm C. 500 cm’. D. 12534 cn?.
= Hudng dan giai:

Tinh dién tich thiét dién S,
+Tacod S,y = %AB.SI = %2IA.SI =1A.S1
+ Xét tam gidc vudng SOI , ta c6:
1 1 1 1 1 1

= + = = + = 0l =15 (cm).
OH®> oI’ 0s* 12> or 20 (em)
+ Mt khac, xét tam gidc vudng SOI thi:
01.0S 20.15

12

+ Trong tam gidc vudng AIO, ta co:

01.0§ =S1.0OH = SI = =25 (cm).

1A =\OA? —0I* =+/25% —15% =20 (cm).
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 45.

Cau 46.

+ T d6 suy ra: S,q,, = IA.SI =20.25=500 (cm?).

Cho hinh lap phuvong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh la a . Hay tinh dién tich xung quanh S va thé
tich V cta khéi nén c6 dinh 12 tAm O cua hinh vuéng ABCD va d4y 1a hinh tron néi tiép hinh
vuong A’B’C’D’.

2 3 2 3
A.szﬁa\/g;V=7m . B.sz’mﬁ;vz”“ .
! 2 12 1 4 4
2 3 3
C.S, :”aﬁ;vzm . D. s =ra*J5v=2%.
1 2 6 a 4
= Hudng dan giai: a c
Khdi nén c6 chiéu cao bang a va ban kinh ddy r = %. . /7’ \
Dién tich xung quanh khdi nén la / \\\
E:| D ~

2 2 P ‘_‘"‘*;\‘
S =nrl=ra.,|a + a) -z V5 (dvdt) /{‘: ‘‘‘‘‘ ' \
I 2 2 Al S e

: , 1 1 1 ? 3
Thé tich cua khoi nén la: V = 5 Bh = g]l’l’zh = 57[ (%j a= ﬂl-a (dvtt)

Thiét dién di qua truc cua hinh nén dinh § 12 mdt tam gidc vudng can c6 canh canh huyén
bing a~/2. Ké ddy cung BC ciia duong tron ddy hinh nén, sao cho mp (SBC) tao v6i mit

phing chira day hinh nén mot géc 60°. Dién tich tam gidgc SBC tinh theo a la:

2 2 2 2
A.“f. B.“f. C.“f. D.“f.

= Huéng dan giai:

+ Do thiét dién di qua truc 1a tam gidc ASAB vudng cin tai dinh S, c6 canh huyén AB = a2
nén suy ra ban kinh ddy hinh nén la r = % ; duong sinh hinh nén [ = SA = SB = a ; dudng

avN?2
S
+Goi I latrung diém BC thi OI L BC (1)
BC L oI

Ta lai c6: — BC L (SOI)=> BC LSI (2)
BC 1 S0

Goi () la mat phéng chira day thi (&) n(SBC)=BC (3)

cao hinh nén A = S0 =

Tir (1), (2) va (3) suy ra ((@),(SBC)) = (SI,0I) = SIO = 60".

Xét tam giac  SOI  vubng tai O, ta cO:

a2

SO > a6
S1=—"2_ - =N
sinSIO <3 3

2
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 47.

Cau 48.

Xem cac chuyén dé khac tai toanhocbactrungnam.vn

2
Xét tam gidc SIB vudng tai I, ta c6: IB=~SB*-SI’ = az—[a\/gj :&
2a~3

= BC=2IB= 3

Dién tich thiét dién SBC 1a: S, = % SI.BC =

2
“*3/6 . 2“3*/5 =4 f (dvdt).

1
2
Cho hinh nén tron xoay c6 dinh 1a S, O Ia tim cua duong tron ddy, dudng sinh bang a2 va
gbc giira dudng sinh va mit phing ddy bang 60°. Goi I 1a mot diém trén duong cao SO cua
. ST 1 . in L, , ST S A p rs

hinh nén sao cho ti s6 % = 3 Khi dé, dién tich cua thiét dién qua I va vudng géc vdi truc
cua hinh nén la:

. 7m2\/§. za” . C. za” . p. 2L

18 9 18 36

= Huéng dan giai:

Goi A 1a mot diém thudc dudng tron ddy hinh nén. Thiét dién qua I
va vudng goc vaoi truc cua hinh nén 1a mot hinh tron cé ban kinh nhu

hinh vé&. Goi di¢n tich nay la S,,. Theo gia thiét ta c6 duong sinh

SA=a2 va g6c gitra dudng sinh va mit phang ddy 1a SAO =60°.

\/5 .

Trong tam gidc vudng SAO c6 OA = SAcos60° = aT

Ta c6 ASIBwASOA:ﬂ:E:ﬂB:E.OAzl‘“E:“‘/5
SO 0A SO 3 2 6
2 2
=S,=xIB"=r. ay2 =zZe
6 18

Cho hinh nén dinh S véi ddy 1a duong tron tim O ban kinh R. Goi I 13 mot diém nam trén
mit phang ddy sao cho OI = R3. Gia st A 1a diém ndm trén duong tron (O;R) sao cho
OA 1 OI . Biét rang tam gidc SAI vudng cn tai S . Khi d6, dién tich xung quanh S, cua hinh

non va thé tich V cua khoi nén la:

3 3

A. qu:szﬁ;vz’“; . B. qu:ZERZ;V:y;R .
2 3 3

c.s, —TRN2,, 7R D. s, = 7RV =R

” 2 6 . 3
= Hudng dan giai:
+ Xét tam gidc AOI vudng tai O, co:
IA> =0A> +0I* = R* +3R* =4R> = IA=2R

+ Do tam gidc SAI vudng cantai S nén ta co:

1
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 49.

Cau 50.

IA 2R
JA=SAV2 = SA=—= =22 _RJ2.
V2 2

+ Xét tam giac SOA vudng tai O, ta co:

SO =+/SA> —0A> =\2R* —-R* =R.
+ Dién tich xung quanh cua hinh nén la: S, =7RI = ER.R\/E = 7Z'R2x/5 (dvdt).

1 7R’

. , 1 1
+ Thé tich ctia khoi nén tuong tng 1a: V = 3 Bh = §7rR2h = 5mveZR =

(dvtt).

Mot hinh nén dinh § c6 ban kinh ddy bang a3, g6c & dinh 1a 120°. Thiét dién qua dinh ctia

hinh nén la mot tam gidc. Dién tich 16n nhat S__ cua thiét dién d6 Ia bao nhiéu ?

X

A.S =24, B.S =da*\J2. C.S =4a. D.S =,

max max max max = g

= Hudng dan giai:

Gia st O 1a tim ddy va AB 12 mot dudng kinh cua dudng tron ddy hinh nén. Thiét dién qua

dinh cta hinh nén 13 tam gidc cdn SAM . Theo gia thiét hinh nén c6 ban kinh ddy

R=0A=a3cm, ASB =120" nén ASO =60°. Xét tam gidc SOA vudng tai O, ta co:
OA OA

sin60’ =— = SA=———=2a.
SA sin 60

Dién tich thiét dién 1a: S,,,,, = %SA.SM. sin ASM = % 2a.2a.sin ASM =24’ sin ASM

Do 0<sin ASM <1 nén S,,,, 16n nhét khi va chi
khi sin ASM =1 hay khi tam gidc ASM vudng can

tai dinh S (vi ASB=120">90° nén ton tai tam
B
gidc ASM thoa man).

Vay dién tich thiét dién 16n nhat la: S__ =24’

(dvtt).
VAN DUNG CAO

Béan kinh r cia madt cau ndi tiép tir dién déu canh a la

PG NG NG a6

A, r= . B. r= ) C.r= )
12 8 6 4

= Huéng dan giai:

Goi O 1a tAm mit ciu ndi tiép tir dién déu ABCD canh a.

a’\2

12

Mat khac, ta lai co:
VABCD = VO.ABC + VO.ACD + VO.BCD + VO.ABD (*)

M&i hinh t&r dién dinh O déu ¢6 chidu cao r va dién tich ddy 1a

Ta tinh dugc thé tich khéi t dién déula V,, ., =
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Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5
a’\3

1

Do d6, tir (*) tasuyra: V =——=4.—r. =r= )
® Y S 1) 37 4 12

Cau 51. Chiéu cao cua khéi try c6 thé tich 16n nhét noi tiép trong hinh cau c¢6 ban kinh R 1a

A. R3. B.R—*/g. C.4R—J§. ZR\E.
3 3 3

= Huéng dan giai:

Gia st 2x 1a chiéu cao hinh tru (0< x < R) (xem hinh v¢)

Bin kinh ciia khéi tru la r = vR> — x> . Thé tich khéi try la:

V =7(R* — x*)2x. Xét ham s6 V(x) = m(R> — x*)2x, 0< x <R

Ta cé V'(x)=27r(R2—3x2)=0(:)x=T\/_.

Bang bién thién:

LE]

X 0 R
3
V'(x) + 0 -
47R*\3

V(x) 9/' \
0 0
2R3

Duva vao BBT, ta théy thé tich khdi tru 1on nhét khi chidu cao caa khbi tru la 3

_4zR*\3
max 9 .

Cau 52. Cho hinh nén ¢6 chiéu cao 4. Tinh chiéu cao x ctia khdi tru ¢6 thé tich 16n nhét ndi tiép trong
hinh nén theo 4.
A.ng. B.xzﬁ C.XZ%. D. x=

h
3’ 3 3

= Huéng dan giai:
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Cau 53.

Goi r, R theo thu ty 1a ban kinh ddy hinh nén va khdi tru cAn tim. O 1a dinh cta hinh nén, I 1a
tam cua ddy hinh nén, J Ia tdm cda ddy hinh tru va khac 7. OA la mdt dudng sinh cta hinh

xRy,
h h

nén, B 1a diém chung cia OA voi khdi tru. Ta ¢6: %
AR o, A . N 2 RZ 2
Thé tich khoéi tru la: V = 7xR™ = ﬁx?(h —X)

, R?
Xét ham s6 V(x) :Ex?(h—x)z, O<x<h.

2

Ta co V'(x):ﬂ'%(h—x)(h—&c):0<:>ng hay x = h.

Bang bién thién:

X 0 ﬁ h
3
V'ix) + 0 - 0
ArR*h
0 0

£ X L. . . £ . Y \ . < h
Dya vao BBT, ta thay thé tich khoi tru 16n nhat khi chiéu cao cua khoi tru la XZE;

2
vo- Az R"h '
27

Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a /. Mot khdi nén khic c6 dinh 1a tim cua ddy va c6 ddy 1a
12 mot thiét dién song song voi ddy cua hinh nén dinh O da cho (hinh v€). Tinh chiéu cao x

cua khoi nén nay dé thé tich ctia né 16n nhat, biet 0< x < k.

A.x:ﬁ. B.x:h\/g. C.x:%. D.x:M.
3 3 3
= Huéng dan giai:
Turhinh vé tacs 28 =9 _=* g _R=—0)
IA OI h
RZ
”””””””” A

2

Thé tich khdi nén can tim 1a: V :gﬁ?(h—x)zx. 0
~ N A 1 R 2 ‘
Xét ham so V(x):gﬁ?(h—x)x,0<x<h. ‘

SR S B h
, f 1 R2 h \\\ ix /,
Taco V'(x)=—7m—(h—x)(h—-3x)=0< x=h hay x=—. LR AN
37 h 3 NN LY
1 R A
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Bang bién thién:

X 0 ﬁ h
3
V'(x) + 0 - 0
ATR*h
V(x) / \
0 0
Dua vao BBT, ta théy thé tich khdi nén cin tim 16n nhit khi chiéu cao cta né 1a x :%;
2
V- A7 R h '
81

Céau 54. Cho mot hinh nén c6 béan kinh ddy 1a R, chiéu cao 1a 2R, ngoai tiép mot hinh cau S(O;r).
Khi d6, thé tich ciia khdi tru ngoai tiép hinh cdu S(O;r) 1a
3 3 3 3
167ZR B 47R C. 167 R D. 47R

RN 125 (1) 251

= Hudng dan giai:

Gia str hinh nén c6 dinh O va duong kinh ddy la AB.

Tac6 OA=0B=+R*+(2R)* =R/5.

2R
Tam gidc OAB c6 diéntichIa S = 2R, // r
o
chu vila 2p =2R(1++/5). Do d6 ban kinh khdi ciu S(0;r) 1 / \ \

S 2R A R B

B p B 1+\/§'
167R?

Thé tich khéi tru can tim 1a: V. = zr*h =277 = ————

tru (1+\/§)3 :

Céau 55. Trong s cic hinh try c6 dién tich toan phan déu bang S thi ban kinh R va chiéu cao & cua

khdi tru c6 thé tich 16n nhét 12:

AR= S =L |5 B.R=|>h= N
27T 2\ 27w 4 4

C.R=|2 n=4/% D. R= S n=2]5.
RY/4 RY/4 6r 6r

= Hudng dan giai:

Goi thé tich khéi tru 13 V , dién tich toan phan ctia hinh tru 1a S .
Taco: S =S,,, +S,, =27R* + 27Rh . Tir d6 suy ra:

Cauchy 2
S RtRhe S =R+ S
27 27 TR 2R 27ZR — 47

2 3 3
27vzs(ij (:)VS,/S .
4 27 547
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Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

} . R*h  Rh
S .Dau“:”xayra@RZ:L:” =— hay h =2R.
54 2TR  27R 2

Khi d6 S:6zR2:>R=,fi vih=2R=2 /i.
6r 6r

BAI TAP TRAC NGHIEM TU REN LUYEN (CO HUONG DAN)

Vay Vmax =

Thiét dién qua tryc ctia mgt hinh nén tron xoay la mot tam gidc vudng can cé di¢n tich bang

2a*. Khi d6 thé tich ctia khdi nén bang:

3 3 3 3
A, 2\/537541 B. 7[;1 C. 4\/537541 D. \/Egta

Huéng din giai
Ta co6: S:%l2 =2a">=1=2a

Diing dinh Iy Pitago cho tam gidc thiét dién ta dugc duong kinh duong tron ddy

d=2a\/5:>r:a\/5

3
Vay v =%Bh =%7rr2m: 2J§37:a |

Cho hinh Iap phwong ABCD. A'B'C'D' ¢6 canh bang a. Goi S la dién tich xung quanh ctia hinh
try ¢6 hai duong tron ddy lan luot ngoai tiép cdc hinh vuéng ABDC va A'B'C'D'. Khi d6 S
bang:

2 2
_ 7m2\/5 D. S = 7m4\/5

A. S =7xd’ B. S = 7a*\2 C.S

Huéng din giai
+) Pdy 1a hinh vudéng canh a = duong chéo bing AC = a~x/2 = bén kinh dudng tron ngoai
av?2
)
+) Pudng sinh 1 bang canh ciia hinh 1ap phuong = [ =a

+) Vay S, =2xrl = za’*\2 = Chon B.

tiép ddy r=

Mot hinh 14p phuong c6 dién tich mit chéo bing a>~/2 . Goi V 1a thé tich khdi cAu va S 1a dién
tich mat cau ngoai tiép hinh 1ap phuong néi trén. Khi d6 tich S.V bang:

2 5 2 5 25 2 5
A. S.v:m% B. S.vzﬁ”“ C. sy =" 4 D. S.v:%%

Huéng din giai
+)Dit AB=x= BD=x\2
a3

+) Taco: Sypp 5 :azx/azx.x\/a:x:a:>BD':ax/§:>R=T.

_7a*\3
2

va S =47zR* =37d’®

+)Khidotaco: V= %ER3
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Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

+) Vay SV = = Chon A.

3372
2
Cho hinh hop chit nhiat ABCD. A'B'C'D' ¢c6 AB =a, BC =a/3, AA'=a/5. Goi V 1a thé tich

hinh nén sinh ra khi quay tam gidc AA'C quanh truc AA'. Khi d6 V bang:
3 3 3 3
:27zax/§ B.V:ﬂ'a\/g C.V:47mx/§ D.V:47mx/§
3 3 3 5
Huéng din giai.
Tacé: r=AC=~AB* +BC* =2a

_ 4ra*5
3

AV

Vay: V = %Bh = %ﬂ'rZAA'

Mot hinh tru ¢6 dién tich xung quanh béng 47r va c6 thiét dién qua tryc 1a mot hinh vudng. Khi
d6 thé tich khdi tru twong tng bang:
A 2z B. 47 C. % D. 7

Huéng din giai
+) Theo dé ta c6: S, =47 = 27rl = 4 = rl = 2 (¥)
+) Thiét dién qua tryc 1a hinh vuéng = r = é Thay vao (*)tadugc: [=2 = r=1
+) Vay V = zr’l = 27 = Chon A.
Ti sb thé tich cua khdi 1ap phuong va khdi cau ngoai tiép khdi 1ap phuong d6 bang:
A Yo B, 23 c Y3 p. 23

kY4 V4 kY4 kY4

Huéng din giai
+) Thé tich khdi 1ap phuong V =a’.
+)bat AB=a= AC = a2 = A'C = a3 = Ban kinh mit ciu ngoai tiép khdi 1ap phuong 12

3
R=a—\/§:>VCﬁu :iﬂ-R3 :”a_\/g ().
2 3 2
|
Tir (*) va (%) suy ra; —z2iens 23 = Chon D
Veaw R4

Mot hinh nén c6 duong sinh hop véi ddy mot géc a va do dai dudng sinh bang /. Khi d6 dién

tich toan phan cua hinh nén bang:

A. S, =2z’ cos a.cos’ % B. S, =271 cos a.sin’ %

C. S, = 7l’ cos ar.cos’ % D. S, = %Jtlz cos a. cos? %

Huéng din giai

, I
+) Ta cé: 7=cosa:>r=lcosa
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Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

Cau 66.

+)
Sip =Syo +Sp =7rl+71r* = 7l* cos a + 7l° cos” & = zl* cos a1 + cos @) = 271* cos acoszg
+) Vay chon A.

Cho lang try déu c6 tat ca cdc canh déu bang A. Goi V la thé tich hinh tru ngoai tiép khoi ling
try n6i trén. Khi d6 V bang:

3 3 3 3
za \/§ B.V = za C.V = 371'a2\/§ . ﬂ'g

Huéng din giai
+)Goil, G lan luot 1a trung diém BC va trong tam tam gidc ABC.

+) Tam gidc ABC déu :AI:ﬂDAng.a—\/g:a—\/gzr
2 372 3
+)l=a.

za’

+)Vay V =7zr’l = = Chon B.

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va canh bén bang #. Khing dinh

nao sau day sai?
A. Khéng c6 mit cAu ngoai tiép S.ABC.
B. Mit cau ngoai tiép khéi chép 6 tam 12 trong tAm tam gidc ABC.

C. Mit ciu ngoai tiép khdi chép c6 tam Ia tryc tim tam gidc ABC.

a3

D. Mit cau ngoai tiép khdi chép c6 ban kinh R = =

Mot hinh nén c¢6 ban kinh dudng tron ddy bang A. Thiét dién qua truc ctia hinh nén 1a mot tam
gidc c6 géc & dinh bang 120°. Goi V 1a thé tich khdi nén. Khi 6 V bang:
3 3 3 3
Av="4 B, v = 73 C. v =73 p.v="4
6 3 9 3
Huéng din giai
+)r=a
+) Géc & dinh =120° = h = ——— _af3
tan 60 3
3
av=is n=lge_ma 3 Chon C.
3 3 9
Trong khong gian cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi I va H 1an luot Ia trung diém cia cic

canh AB va CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh tryc IH ta dugc mot hinh try tron

xoay.Khi d6 thé tich khdi tru twong tng bang:

3 3 3 3
ma B. ma C. 4ra p. %@ V2
4 12 3 4

Huéng din giai

A.

Xem cac chuyén dé khac tai toanhocbactrungnam.vn 42ITHBTN



Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

Cau 67.

Cau 68.

Cau 69.

+) Ta co: rzgva l=a

wa’

+)V=Bh=rrl=

Cho tir dién S.ABC c6 ddy ABC Ia tam gidc vuong tai B véi AB = 3a, BC =4a, SAL (ABC),
canh bén SC tao voi ddy géc 60°. Khi d6 thé tich khéi cau ngoai tiép S.ABC la:

ra’ 507za’ 5xa’ 500za’

AV = B.V = C.V= D.V =

Huéng din giai
+) Ta c6: ASAC vuodng tai S(*).
{BC 1L AB

= BC 1 (SAB) = BC L SB = ASBC vuong tai B(**)
BC 1L SA

+) Tir (*) va (**) = TAm mit cau ngoai tiép khdi chép S.ABC 1a trung diém doan SC.

+) Ta ¢6: AC =V AB? + BC? =5a.Md%=cos60° =%:>SC=2AC=IOa :R:%:&z

4

3
+) Vay V =§75R3 _ 20074

= Chon D.

Cho hinh lang try t& gidc déu ABCD. A’B’C’D’ ¢6 canh ddy bang a, chiéu cao 2a. Biét ring
O’ 1a tAm cia A’B’C’D’ va (C) 1a dudng tron ndi tiép ddy ABCD. Dién tich xung quanh cia
hinh nén ¢6 dinh O’ va day (C).

2 2 2 2
A. S, = 3”2“ B. S, = 5”2“ C.5, =" D. S, = 3*/52”“

Huéng din giai
+) ABCD. AB'CD' a lang tru t&r gide ddu = ddy ABCD 1 hinh vuong. Khi d6 bén kinh

dudng tron ngoai tiép ddy lar = A—ZC = af .

2
+) Puong sinh [ =0'A=VAA+ A'O” = 4a2+a?:3af_

Ea\/z 3a\/§_37£a2
T2 2

+) Vay S, =zrl = = Chon A.

Mot hinh try c6 hai ddy 1a hai duong tron noi tiép hai mat ciia mot hinh lap phuong cé canh
bang 1. Thé tich ciia khéi try d6 bang:

AZ B. % C.
4 3

D. 7

(SRR

Huéng din giai
+) Ta c6:Pudng tron ddy ndi tiép hinh vudng canh bang 1 = bankinh r = %

+) D6 dai duong sinh = d6 dai canh cta hinh 1ap phuong = [ =1

Xem cac chuyén dé khac tai toanhocbactrungnam.vn 43ITHBTN



Chuyén dé 7. Hinh hoc khéng gian BTN_7_5

2
1) Vay V = 71 :z(%) 1 =%:>ChonA.

Cau 70. Cho tu dién S.ABC c6 3 dudng thing SA, SB, SC vudng géc véi nhau timg doi mot, SA = 3,
SB =4, SC = 5. Dién tich mit cau ngoai tiép S.ABC bang:
A. 257 B. 50 C. 5% D. 1007

Huéng din giai

+) Tam gidc SBC vudng tai S nén tir trung diém I cta canh BC ta v& duong thang (d) vudng
g6c véi (SBC) (tuc 1a d // SA), khi d6 d chinh 1a truc dudng tron ngoai tiép tam gidc SBC.
+) Trong mp duoc xdc dinh boi 2 dudng thing song song d va SA ta dung dudng trung tric ciia
SA cit d tai J. Khi d6 J chinh 1a tAm mit cau ngoai tiép SABC = SJ la ban kinh.

2
+) ST =.|SI? + SA ,/ +SA

+ S =47R* = 4757 =507 = Chon B

Céau 71. Thé tich khéi lang tru tt gidc déu ndi tiép trong hinh tru c6 chiu cao h va ban kinh dudng tron
day R bing:

A. 2R*h B. R*h C. 2R’ D.

Huéng din giai
+) Ta c6: V, oy =S pep-AA' = AB>.00 "= AB’h (*)

+) Tinh AB: Ta c6 tam gidc OAB vuong cén tai O nén AB = OAV2 = R\2
+ Thay vao (*¥) ta duoc: V =2R’h.
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