HIEU RO BAN CHAT HINH HQC CUA BAI TOAN CUC TRI TQA PQ KHONG GIAN PE
GIAI NHANH BAI TOAN TRAC NGHIEM.

bé giai nhanh bai todn cyc tri trong hinh hoc toa d6 khong gian, chiing ta can tim duoc vi tri dic biét cua
nghiém hinh dé cuc tri ( s6 do géc, khoang cach, d6 dai ) xay ra. Khi biét vi tri dédc biét d6, viéc tinh toan
chi con vai dong don gian 12 ra két qua. Sau dy céc cdc bai todn cuc tri thuong gip , ban chat hinh hoc
cua né va cong thurc giai nhanh bai todn do.

Bai toan 1: Viét phuong trinh méit phing di qua mét dwong thing d va cach mot diém M ¢ d mat
khoang 16m nhit.

Giai: Goi hinh chiéu vudng géc ciia M trén mat phang va d 1an
luot 1a H, K. Ta c6 khoang céch tir M dén mit phéng 1a doan
MH < MK . Vay MH 16n nhét khi va chi khi H tring K. Hay

M
mit phing chira d va vudng géc v6i mit phang chira M va d. /‘
. 3 . - —_ 7 — d
Mat phang can tim c6 véc to phdp tuyén n = [[ud ; AM}, u, } , \Q H
K

trong d6 Ae d .

. , -1 +2
Vidu 1: Viét phuong trinh mp chira duwong thang d :XT = % =z 1

vaciach M (2;1;1) mot khoang
16n nhat.
Gidi: Ta c6 1, =(21-1), A= (1,0:-2) = AM = (5:1:3).. Vay n=|[u;: AM |, | =(~6;-6:-18).

Vay phuong trinh mit phang can tim 1a: (x—1)+y+3(z+2)=0& x+y+3z+5=0.

Vi du 2: Viét phuong trinh mp di qua diém A(1;—2;1), song song véi dudng thang d :% =Z—=7zva
cach géc toa d0 mdt khoang 16n nhét.

Goi y: n= [[Z,@] , Z} , phuong trinh mit phang 11x—16y+10z-53=0

Vi du 3. Viét phuong trinh mit phing (P) di qua O, vudng géc véi mét phing (Q):2x—y+z—-1=0 va
cdch diém M (%;O; 2} mot khoang 16n nhét.

Goi y: Ban chat mp can tim van di qua duong thing ¢ dinh qua O va vudng géc vai (P). Nén véc to

phép tuyén ctia mat phang can tim Ia n= H%, OM};%J .

Vi du 4: Tim a dé khoang cich tir M (1,2;-2) dén mit phang
(P):(1-a)x+(2-3a)y+az+1-—a=016n nhit.
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Goi y: Ta c6 thé dp dung cong thirc khoang céch tryc tiép hodc mp da cho chira dtuong thang cb dinh 1a
x=2y+1=0 — _ ) ) oo o

d: s Uy = (2;1;5) va di qua A(—l; 0;0) , do d6 khoang céach 16n nhat khi va chi khi
-x-3y+z-1=0

_

n, :[[ud;AM];ud},tﬁdétatimdu’qc a=2.

Bai toan 2: Viét phwong trinh mit phing (P) chira dwong thing d, tao véi dwong thang d’( d’
khong song song véi d) mét géc 16n nhit.

Giai: Ly K 1a diém thudc d, v& duong thing KM song song
voi d’. Goi H vaIla hinh chiéu vudng gbéc cua M trén (P) va M

. — MH _ MI '

d. Khi d6 sin(d;(P))=cos KMH =——<——_ Vay géc ¢
KM KM

gitta d va (P) 16n nhét khi va chi khi H trung I, hay (P) 1a mat

phing nhén véc to IM 1am véc to phdp tuyén, hay (P) 1a mat e
phing chira d va vudng géc v6i mit phing chia d , song song K I
void’. (P)

Véc to phdp tuyén ctia mit phing (P) cin tim 1a n = HZ;JZ] ; E} .

. . -1 +1 -2 .
Vi du 5: Viét phuong trinh mat phang (P) chira d : x2 = yl =Z va tao voi duong thang
, x+1 -1 .
d 20 =Y 2270 6t e6c 16m nhét.

1 2 1

Gidi: Tac6 n= [[ud ;ud.};Z} = (3;—12;3) . (P) di qua diém A(l;—l;2) nén c¢6 phuong trinh

(x—=1)-4(y+1)+(z-2)=0 x—4y+z-7=0.

Vi du 6: Viét phuong trinh mét phing di qua O va vudng géc vdi mit phing (P):2x+y—z-1=0va
tao voi truc Oy mot géc 1on nhét.

—_ =

Goi y: Ban chat khong thay d6i, mdt phiang can tim c6 véc to phdp tuyén n= [[np; j] ; ﬁ;} =(-2;51).

Vay phuong trinh mit phang can tim 1a 2x—5y—z=0.

. . . -1 -2
Vi du 7: Viét phuong trinh mat phang di qua O, song song vGi dudng thang d :XT D A va tao

voi mat phing (P):x+2y—z+1=0 mot géc nhd nhat.

Goi y: Ban chat Bai toan toan van 1a tim phuong trinh mit phang chira duong thing a ( qua O va song
song v6i d) va tao v6i duong thing b vudng gée véi mp(P) mot gée 16n nhit. Vay véc to phap tuyén mp
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cintimla n = [[ud ; np};i} = (—12;—27;17) , nén phuong trinh mét phang can tim la
12x+27y-17z=0.

Vi du 8: Viét phuong trinh mit phing di qua hai diém A(1;2; —1) ,B (2; I 3) va tao voi truc Ox mot géc
16n nhat.

Goi y: Mit phang can tim di qua AB, ciing 1a mit phang chira duong thing AB cb dinh cho trudc. Vay
n= [[ZE,?} ,Xlﬂ =(-17;—-1;4).

Bai toan 3: Viét phwong trinh duong thang d di qua mét diém A cho trwéc va nim trong mit
phing (P ) cho truée va cach mét diém M cho trwée mot khoang nhé nhit. ( AM khong vudng géc
voi (P)).

Giai: Goi H va K 1an luot 12 hinh chiéu vudng géc cia M trén M

(P) va d. Dé thiy ngay d (M;d )= MK > MH . Khoang céch

nay nhoé nhat khi va chi khi K = H . Hay d 1a dudng thing di

qua A va hinh chiéu H ciia M trén P).

d
Véc to chi phuong ctia dudng thing d cin tim 12 A ) K H
u, :Hn(},);AM};n(PJ .

Vi du 9: Viét phuong trinh duong thing d di qua gbc toa dd O , nam trong mit phing
(P):2x—y+z=0 vacdch diém M (1;2;1) mot khoang nhé nht.

Giii: Ta c6 véc to chi phuwong ciia duong thang can tim Ia Z = H@; OM} ;%J = (—4;—13;—5) .

Y

z
13 5

Vay phuong trinh dwong thang can tim Ia

N

Vi du 10: Viét phuong trinh dudng thing d di qua diém A (1;1;2), vudng géc véi duong thing

a:x+1:z:z—3
2 2

va cach géc toa d0 O mot khoang nho nhat.

Goi y: Ban chat d van 1a dudng thang di qua A va nam trong mit phing c6 dinh ( qua A va vudng géc véi

a). Nén véc to chi phuong van la Z = [[Z,EZ} ; Z} .
Vi du 11: Viét phuong trinh duong thang d di qua O va song song v&i miat phang (P) 2x—y—z+1=0
va cdch diém M (1;—1;2) mot khoang nho nhat.

Goi y: Ban chat d van 1a dudng thing di qua O va nam trong mit phing cb dinh ( qua O va song song véi

(P)). Nén véc to chi phuong van la u, = H:n(l,) ; OM};n(PJ .
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Vi du 12: Tim cip s6 nguyén dwong (a, b ) nh6 nhat dé khoang céch tir O dén duong thang
x=1+a+at

d:{y=2+b+bt (a #0)nho nhét.
z=1+2a—b+(2a-b)t

Goi y: Duong thang d di cho di qua diém c6 dinh A(1;2;1) va do E =(a;b;2a—-b) L 5(2;—1;—1)

nén d ndm trong miat phang (P) qua A c6 véc to phép tuyén n. Vay véc to chi phuong ctia duong thing
a b 2a-b {a =8
= =

cn tim 12 Z:[[ﬁ;ﬁ];ﬂ:(—&—n;—s) . Véy taphiic6 o= =— b1l

Bai toan 4: Viét phwong trinh duong thang d di qua diém A cho trwéc, nim trong mit phing (P) va
cach diém M (M khac A, MA khéong vudng goc véi (P)) mot khoang 16n nhat.

Giai: Goi H, K 1an luot 12 hinh chiéu vudng géc ciia M

trén (P) va d. Khi d6 ta dé thdy d (M;d)=MK < MA, M

khoang cdch d (M ;d) 16n nhét khi va chi khi K tring

A, hay d 1a duong thing nim trong (P), di qua A va
vudng géc vé1 AM.

Puong thing d can tim ¢6 véc to chi phuong 1a

Z{%;A_Aff].

Vi du 13: Viét phuong trinh dudng thing d di qua diém
A (1; 1;—1) cho trudc, nim trong mat phéng (P) :2x—y—z=0vacich diém M (O; 2;1) mot khoang

16m nht.

Gidi: Ta c6 véc to chi phuong dudng thang can tim 1a U= [AM;%:)] = (1; 3;—1) . Vay phuong trinh

x—1_ y-1_ z+1
3 -1

duong thiang can tim 1a

Vi du 14: Viét phuong trinh duong thing d qua gdc toa d6 O, vudng géc voi duong thiang

1 q ,
d 2= =2 = \acichdiém M (2;1;1) mot khoang 16n nhat.
S )

Goi ¥: Véc to chi phuong ciia dudng thing cin tim 1a u = [u:; AM ]

Vi du 15: Viét phuong trinh duong thang d di qua diém A (1; 0;2), song song véi mit phang

(P) :2x—y+z—1=0 vacich gbc toa d6 O mot khoang 16n nhat.

Goi y: Véc to chi phuong cia duong théng cAn tim I3 u = [54, %J .
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x=1-2a+at

Vi du 16: Tim a dé duong théng d:{y =—2+2a+(1—a)t (ala tham sd ) cach diém M(%;l;4j mot
z=1+t¢

khoang 16n nhét.

Goi y: Dua vao phuong trinh tham s6 cua duong thang d da cho, ta thiy d di qua diém cb dinh A (1,0,3)

(mg véi t=2) va vudng géc v6i duong thing c6 véc to chi phuong uT =(1;1;—1). Do d6 véc to chi
, . T -13
phuong ctia duong thing d khi khoang cach tir M dén n6 16n nhét 1a u, = [ul; AM] = (2;73) . Viy

ta co:

a l-a
2 -
2
Bai toan 5: Cho mit phing (P) va diém Ae (P ) , va dwong thing d (d cit (P) va d khong vudng

géc véi (P)). Viét phwong trinh dwong thang d’ di qua A, nam trong (P) va tao v6i d mét géc nhé
nhit.

Giai: Tir A v& duong thing AM//d. Goi H, T 1an luot 12 hinh

chiéu vudng géc ctia M trén (P) va d’. Ta c6 M
—— MH _MI .
cos(d;d") =cos MAH = —— < ——  Viy goc (d;d’) bé nhét d
AM MA

khi va chi khi I truing H. Hay d’ di qua A va H, hay d’ di qua A
va song song v6i hinh chiéu vudng géc cua d trén (P).

Véc to chi phuong cta duong thing d’ cin tim 12
S ®)
U, = [n(p);[n(},);udﬂ.

Vi du 17: Viét phuong trinh duong thang di qua goc toa dd O , nam trong mit phang

. X -1 +1 .
(P):2x+y—z=0 vatao v6i dudng thang d :Ezy—lz% mot gée nho nhat.

—_—

Gidi: Véc to chi phuong ciia duong thing can tim 1a Z = [n(p);[a;; Zﬂ =(-10;7;-13) . Vay

N \ 2 A s, X Y <
huong trinh duong thang can tim la: —===——.
PRI B C100 7 13
, <K N . 2 . N L ;. N 2 X— 1 y - 1 Z + 1
Vi du 18: Viét phuong trinh duong thang di qua O, vudng géc voi duong thang d : 2 = > = 1

va tao v6i mit phang (P) :x—y+2z—1=0 mot géc 16n nhat.

Goi y: Ban chat van 12 Bai todn todn 5, vdi véc to chi phuong ciia duong thing can tim 1a

ﬁ{[ﬁ;@}@]
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. . . . . -1
Vi du 19: Viét phuong trinh duong thang di qua goc toa do O, cat dudng thang d :% = yT =

<
— vatao
3

v6i truc Oy mot géc nhod nhat.

Goi y: Ban chat duong thang can tim di qua O va nam trong mp (O; d ) . Do d6 véc to chi phuong can

tim1a u = |:|:n(0;d)’ j] Mio.q) } ’

Bai toan 6: Cho mit phang (P ) va diém Ae (P ) va duong thing d cit (P) tai diém khac M khac

A. Viét phuong trinh dwong thing d’ nam trong (P), di qua A va khoang cach giira d va d’ 16n nhat.
Giai: Goi (Q) Ia mat phing chira d va song song véi d’. Khi d6 d (d;d")=d ((Q);d")=d (A.(Q)).
Theo bai todn 1, khodng cdch nay 16n nhét khi va chi khi 1,5, = [@;[&;; XEH ,Be d . Khidé do

d’//(Q) va d” nam trong (P), nén u, = [n(Q);n(P)J

Véc to chi phuong ciia duong thang d can tim 1a LE» = [%;[Z;[Z;E]ﬂ ,Bed.

, , , x—1 _,
Vi du 20: Cho mat phang (P):2x+y+z—3=0,A(0;2;1) va duong thang d IXT:%: . Viét

phuong trinh dudng thing d di qua A, nim trong (P) va khoang cich giita d va d’ 16n nhat.
Gidi:. Goi (Q) la mit phang chira d” va cdch A mot khoang 16n nhat. Khi d6 ta c6: B(1;0;0)e d’,
@ = [uj,; [uj,; Eﬂ =(—10;4;2), véc to chi phuong cuat dudng thang d can tim 1a

y+2 z-1

u, = [n(Q);n(P)} = (2;14;—18) . Phuong trinh duong théng dla: - 5

—_ | =

Bai todn 7: Cho mit phing (P) va duong thing d //(P). Viét phuong trinh duwong thiang d’//d

va cach d mét khoing nho nhit.

Giai: Goi A 1a diém thudc d, A’ 12 hinh chiéu ctia A trén (P). Khi d6 duong thing d’ can tim di qua A’ va
song song véi d.

Vi du 21: Cho mit phing (P) :2x—y+z+1=0. Viét phuong trinh duong thing d nim trong mp(P),
song voi mit phing (Q) :x—2y+z+2=0 vacich gc O mot khoang nho nhét.
Goi y: Pudng thing d can tim di qua hinh chiéu O’ cta O trén mp(P) va c¢6 véc t6 chi phuong

e = ["(m;”(g)} '

Bai toan 8: Viét phwong trinh mit phing di qua diém A va cach diém M ( khic A) mjt khoing 16n
nhit.
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Giai: Véc to phap tuyén ciia mp can tim 1a n = AM .

Vi du 22: Viét phuong trinh mit phang di qua diém A (1; 0; —2) va cich diém M (2; I 1) mot khoang 16n

nhét.

Giai: Véc to phap tuyén ciia mp cin tim 12 n=AM = (1;1;-3) . Do d6 phuong trinh mt phing can tim
la (x—1)+y-3(z+2)=0 x+y-3z-7=0.

Bai todn 9: Céc bai toan khéc ddi hoi chiing ta can c6 tryc gidc hinh hoc dé giai nhanh.

. -1 -1 .
Vi du 23: Cho duong thang d :XT =Xz > viet phuong trinh dudng thang d’” song song vdi d,

cdch d mot khoang bang 3 va cdch diém K (—3;4;3) mot khoang 16n nhét, nhé nhét.

Giai: Gia st mp(P) qua K va vudng géc véi d cit d tai I, d” tai M. Khi d6 ta cé6 IM =3, trong mp(P): ta
can tim M thudc dudng tron tim I, ban kinh R=3 cdch K mot khoang nhé nhét, 16n nhat.

Goi I (1426614 21), KI =(4+26;0—4,-2+21),u, =(2:1;2), Klu, =0 = t=0. Vay I(1;0;1)
va IK = 6> 3. D& thdy KM nho nhét khi M tring E, KM

16n nhéat khi M tring F. Bé tim E (x; y;z) ta ding véc to

M

E:%R@E:(—l;z;z).

Vay phuong trinh duong thing d’ cich K mot khoang nho
x+1 y-2 z-2
1 2

nhét 1a

. Twong ty phuong trinh

duong thang d” cach K mot khoang 16n nhat 1a =TT :% .

x—3 y-3 z-3

Vi du 24: Cho dudng thing d : . Viét phuong trinh duong thing d’ song song voi

‘ q -2 -1 ,
d, cdch d mot khoang bing /3 va cdch dudng thing A: XT = 12 = XT mét khoang nhé nhat ( 16n

nhét )

Gidi: duong th?mg d’ can tim 12 mot duong sinh ctia mat try tron xoay c¢6 truc 1a d, ban kinh R= \/§ . Goi
(P) 1a mat phang chira A va song song véi d. D& dang thy ngay, d’ 1 giao mit try trén véi mét phing
(Q) chira d va vudng géc vai (P) ( trong trudong hop (P) khong cit mat tru ).

Miit phing (P) c6 véc to phap tuyén 1a 1., = [Z; Z] =(3:3;3). Phuong trinh mét phéng (P) la

x+y+z-3=0.Léy I(3;3;3)e d, hinh chiéu cia I trén (P) 1a H (1;1;1), IH =23/3. Goi

VO TRONG TRi- NGHE AN



, X , — 1=
M (x; Vs z) la giao diém cua IH v4i mat tru ( gan (P)) nhat. Ta cé: IM = EIH =M (2; 2; 2) . Vay

x=2 y-2 z-2
-2 1 1

phuong trinh dudng thing d’ can tim di qua M 1a

x=3+2t
Vi du 25: Cho dudng thing d :{ y =2+t . Viét phuong trinh mét phing (P) song song va cach d mot
7=2+t

khoang R =2+2 vacich M (0;1;2) mot khoang nhé nhét ( 16n nhat).
Gidi: Goi (Q) 12 mp qua M va vudng géc cit d tai I. Gia sir dwong thang qua M vudng géc véi (P) cat (P)

tai A. Goi B 12 hinh chiéu vudng géc cua I trén (P). Ta thy cdc diém I, M,
B, A thudc mp(Q) va IB=d (d,(P))=R, d(M;(P))=MA. Tatim

duge I(1;1;1) va IM =~/2<R

D& thiy MA+ MI > IE = IB = MA > IB — MI , MA nho nhét khi va chi
khi A tring B tring E. Dé tim E ta st dung véc to

IE=2IM < E (—1;1; 3). Mt phang (P) di qua E va c6 véc to phdp tuyén

n= [LTd, W} = (1;—3;1) , nén c6 phuong trinh la:

1(x+1)=3(y-1)+1(z—-1)=0 ¢ x—3y+z+3=0. Truong hop khoang cdch tir M dén (P) 16n nhat
khi va chi khi mp(P) di qua F va c¢6 véc to phap tuyén nhu trén.

Nhdn xét: Néu IM > R thi khoang céch tir M dén (P) 16n nhat khi va chi khi (P) di qua M, va khoang
cdch 16n nhit khi (P) di qua F.

Vi du 26, Cho mat cdu (S):(x+1)" +(y—4)" +z> =8 vadiém A(3;0;0), B(4:2:1). Goi M la diém

thudc mat cau (S) . Tinh gid tri nho nhét cta biéu thic MA+2MB |

Gidi: Goi M(a;b;c) thudc mit cau (S), ta c6: MA:\/(a—3)2 +b +¢? :\/a2 +b* +c* —6a+9

:\/4a2+4b2+4c2—6a+9—3(—9—2a+8b) =\4d® +4b% +4c* —24b +36

—Na* +b* +c2—6h+9 = 2\/a2 +(b—3)2 +c* =2MB’ vsi B'(0;3;0)  pa dang kidm tra thiy B’
nam trong mit cau, B ndm ngoai mat ciu, M nam trén mit cau, vy MA+2MB =2 (MB/ + MB) nho
nhét khi B’, M, B thing hang, hay gi4 tri nho nhét 1a 2BB’= W2

BAI TAP
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x=1+t¢
Cau 1: Cho mét phdng (P):2x—y+z—1=0 va dudng thing d :< y =1+7. Goi d’ Ia dwong thing ndm
z=1-t

trong (P), song song v&i d va khodng céch gitra d va d’ nhd nhat. Héi d’ di qua diém nao sau day?

A. M(—l;z;—lJ B. M(i;i;zj C. M(E;Z;EJ D. M(z;—l;—gj
33 3 333 366 3 3

Cau 2: Goi (P) 1a m&t phang di qua diém A(l;O;l),B(2;1;3) va cach gbc toa dd O mét khodng Idn nhat.

(P) di qua diém nao sau day?
A. M (0;2;-1) B. M (L,1;1) c. M(3;2;1) D. M (-1;1;1)
Cau 3: Goi d |a dudng thing di qua O va ndm trong mit phang (Oyz) va cach diém M (1;-2;1) mét

khoang nhd nhat. Tinh géc gitra d va truc tung.

2 1 2 3
A. arccosg B. arccosT C. arccos— D. arccos—=

V5 V5

x=2+t
Cau 4: Goi (P) 1a mat phang chira duong thing d : y=1—t va tao vai truc Oz mot goc I&n nhat. Hoi

z=2t
mp(P) di qua diém nao dudi day?
A M (1;3;2) B. M (2;1;0) c. M(411) D. M (L;1;1)
x=at
Cau 5: Cho duong thdng d :4y =bt (e R)(a, b 1a cdc tham s8 d3 biét). Biét khoang céch
z=1-(a+2b)t
. . a
gitta d va Ox |&n nhat. Tinh Z
A =0 .23 &3 p.L=—4
b b 2 b 2 b
x=1+t

Cau 6: Cho dudng thdng d 14 y=2 . Goi d’ la dudng thing di qua diém 7(1;2;1) va tao véi d mot goc
z=1+t

30° va cach diém J (0;0;—2) mot khoang nhé nhat. Mét véc to chi phuong cla d’la:

A. u=(-11;0) B. u=(1;1;0) C. u=(-10;1) D. u=(-1;1;2)
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Cau 7: Cho hai diém A(0;0;3), B(1;4;0) va mat cau (S): x> +y*+z2°—8y+2z+9=0. Goi M

thudc mat cau (S) . Tinh gid tri nhd nhat cua |MA— 2MB|.

A. 242 B. 3V2 c. V6 D. 36

Cau 8: Goi d 1a duwdng thang di qua O va song song véi mat phang (P) :2x+3y—z+1=0 va tao véi

truc Ox mot goc nhoé nhat. Hoi d di qua diém nao sau day?

A. M (5;-3;1) B. M (2;-3;—1) C. M(4;,6;2) D. M (5;,-6;1)
Cau 9: Goi d |3 dudng thing di qua diém A(1;2;0) va ndm trong mit phing (xOy) va cach diém
B(2;1;1) mét khoang I¢n nhét. Tim véc to chi phuong cda d.

A. u=(1;2;0) B. u=(1;-1;0) c. u=(11,0) D. u=(-2;1;0)

. . X -1 +1 .
Cau 10: Goi (P) Ia mat phang di qua O va song song vdi duong thang d : — D A va cach diém

2
A(—l; 2;3) mot khoang I&n nhat. Hai (P) song song véi dudng thang nao sau day?

A_x_lzl:i Bx+3:l:z+l c.x+2:y—1zz+1 -
2 -1 -2 3 12 -4 1 1 -2
x+1_l_i
-2 -2 -1
x=2+t

Cau 11: Cho dudng thdng d 14y =2+1 va diém M (2;—4;-1). Goi d’ Ia dudng thing song song véi d
7=2+t

va cach d mot khoang bang R = J2 vacach diém m mot khoang nhd nhat. Héi d’ di qua diém nao dudi
day?

A. K(3;2;3) B. K(0;-2;5) C. K(3;1;2) D.

Cau 12: Goi d 1a duwong thang di qua diém A(l;2;4), ndm trong mat phang (P) 2x+y—3=0 va tao
V@i truc Oy mot géc nhoé nhat. Héi d di qua diém nao sau day?

A. M (-1;6;4) B. M (—1;,—6;4) c. M(-1,6;,—4) D. M (1;2;6)
Cau 13: Cho mit phéng (P):2x+y+z—4=0,A(1;1;1). Goi d Ia duwong thing di qua A ndm trong (P)

va cach O mot khodng nhd nhat. Hoi d di qua diém nao sau day?

A. M (-1;6;0) B. M (-1;3;3) c. M(0;3;1) D. M (0;0;4)

VO TRONG TRi- NGHE AN



Cau 14: Goi d la duong thang di qua A(l;—2;1), vudng goéc véi truc Oy, va tao vdi dudng thang

x=2-t
d:1y=2t motgdcnhd nhat. d nhdn véc to nao lam véc to chi phurong?
z=1+t
A u=(1;0;2) B. u=(~1;2;-1) C. u=(L0;1) D. u=(~1;0;1)

Cau 15: Goi d |a dwong thang di qua diém A(l;—2;4), song song v&i mat phang x+ y—z+1=0 vatao

véi Oy mét gdc 1én nhat. Goc gilra d va Ox 1a:

1
A. 60° B. 30° C. 45° D. arccosﬁ
x=1+t¢
Cau 16: Goi (P) 1a mat phdng di qua duong thang d:Jy=t va cach A(1;—1;1) mot khoang Ién
7=2+2t

nhat. Hoi (P) nhan véc to nao dudi day lam véc to phap tuyén?

A n=(31-2) B. n=(1;-1;0) c. n=(0;,-2:1) D. n=(1;1;-1)
A . N u 2 p N s \ 2 X—l y+1 Z N ; p
Cau 17: Goi (P) lIa mat phang chira truc Ox, va tao véi duong thang d :T:—ZZT mot goc 16n

nhat. Hoi mp(P) di qua diém nao duwdi day?
A. A(3-11) B. A(1;3;4) c. A(1;2;1) D. A(-1;1;2)

Cau 18: Goi d 1a duong thang di qua A(1;2;—1) vudng goc vadi truc Ox va cach diém M (2;1;—2) mot
khodng nhd nhat. M6t véc to chi phuong cda d 1a:
Aou=(3-21) B. u=(-1;21) C.u=(0;2-1) D. u =(0;1;1)

Cau 19: Goi (P) Ia mat phang qua gdc toa do O, vudng géc véi mét phang (Q) :2x—y—z+1=0 vatao

V@i truc Oz mét géc |&n nhat. Hoi (P) di qua diém nao dudi day?

A. M (-2;1;1) B. M (1;2;-1) c. M(1;1;1) D. M (1;-1;1)
Cau 20: Goi d |a dwong thing di qua goc toa dd O va vudng goc véi dudng thang d :i22 :y_—_ll :é
va cach diém A(2;—1;—1) mot khoang |&n nhat. Hoi d di qua diém nao sau day?

A. M (3;—4;1) B. M (1;-2;0) c. M(2;1;2) D. M (-2;-4;0)

VO TRONG TRi- NGHE AN



Cau 21: Cho mit phing (P): x—y+z=0 va diém A(2;1;—1). Goi d Ia dudng thing di qua A, ndm

trong (P) va khoang cach giita Oy va d I&n nhat. Gdc gitra d va Oz la:

1 1
A. 45° B. arccos — C. arccos— D. 60°

J6 V3
Cau 22: Cho mét phéng (P): x—y—2z+1=0 va diém A(2;1;—1). Goi d 1a dwdng thing di qua A, nim
trong (P). Tinh khodng céch I&n nhat gitta Oy va d.

! B.d(d;0y)=—= ¢ d(d;0y)=-2 4

NG 5 NG NG

Cau 23: Cho hai diém A(0;0;3), B(4;1;—2) va mit cau (S):x2+y2+z2—8y+2z+9=0. Goi M

A. d(d;0y) D. d(d;0y)

thudc mat cau (S) sao cho MA +2MB nhd nhat. Hoanh d6 diém M la:

A x,=2 B. x,, =3 C. xM:_E D. x,, =5

Cau 24: Goi d |a duong thang di qua diém A(l;—2;4), song song véi mit phdng x+y—2z+1=0 va

tao vdi Oy mot géc Ién nhat. Mot véc to chi phuong cda d a:
A u=(-152) B. u=(L1;1) c. u=(513) D. u=(2;0;1)

Cau 25: Cho mit phing (P): x—y+z—1=0 va diém A(2;1;0). Goi d 1a dudng thing di qua A, ndm

trong (P) va khoang céch giita Ox va d I&n nhat. Mot véc to chi phwong cia d la:

A u=(1;1;-1) B. u=(0;1;1) c.u=(1;1;1) D. u=(0;1;-1)

Nguoi glri: VO Trong Tri

Trwong THPT Anh Son 1- Nghé An
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