Thay: Nguyén Ha Bic

GIAI NHANH TRAC NGHIEM HINH KHONG GIAN
PHAN: THE TiCH
(Thanh céng la giip nguoi khac thanh cong hon minh)

Like page http://facebook.com/habacsqu e nhan thém nhieu tai ligu hon nira.
Video bai giang duwoc phat miéen phi tai http://youtube.com/habacsqu

Mt s6 luu y:

Dé tinh nhanh dwoc hinh khdng gian phan thé tich, ciing nhw cdc phan khac, cac ban
phdi ndm dwoc cac khai nigm co bin nhw: mdt bén, mat ddy, va chiéu cao.

Trwéc tién chiing ta cdn phdi théng nhdt véi nhau mét sé ¥ nhw sau:

+ Puong cao la dwong thang vudng goc ké tir dinh ciia hinh can tinh téi mdt phang day.

+ Néu dé cho canh nao dé vuéng géc véi day thi dé chinh la dwong cao.

+ Néu dé cho mat bén vubng goc véi ddy thi dwong cao chdac chan nam trong mét bén do.
+ Khong nén si dung phirong phdp gan toa dé vi rat mat thoi gian. Ching ta chi si dung
khéng gian thuan tiy dé tinh todn.

+ Khi tinh toan, dé bai cho chiéu dai cac canh cé chir “a” thi chung ta luon coi no la 56
1 dé tién lam viéc.

Trén day 1a nhitng lieu ¥ can thiée dé cac ban co thé gidgi nhanh dwec hinh hec khéng
gian. Tuy nhién, vé mdt ban chdt cac ban can phdi ndm dwec nhiing kién thiec nén nhw

quan hé vudng goc, quan hé song song ma chiing ta di dwoc hoc ¢ phén truéc.
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Thay: Nguyén Ha Bic

LY THUYET TONG QUAT
(Phan 1: CANH BEN VUONG GOC VOI PAY)

- O phan nay chlng ta chi can chil ¥ dén duong cao caa hinh, duong cao 1a d6 dai
doan vudng goc ha tu dinh xuéng mit day. Chan dudng cao cd thé nam trong hoic

O ngoai day.

- Céc cbng thuc tinh nhanh trong hinh hoc khong gian:
C6 rdt nhiéu cong thire tinh nhanh nhung ¢ diy Thay chi néu ra mgt sé cong thic

thwong dung dé tinh nhanh thoi nhé:

- Puong cao tam giac déu:canh7

‘ V3
- Dién tich tam gidc déu: (canh)? e

- Pudng chéo hinh vudng:canh.v2
- Puong trung tuyén cta tam giac vudng bang mot nira canh huyén.
- Trong tam giac bat ky, duong trung binh (doan thang di qua trung diém ctia hai canh bén c6 g

- Céc h¢ thtc luong trong tam gidc vuong.
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Thay: Nguyén Ha Bic

Tinh nhanh, thi thudt, khdng cé nghia la cdc ban khdng hoc ciing biét lam nhanh, biét
bdm may tinh, thanh céng thugc vé nguwoi chiu tim hiéu, chiu may mo, thi méi lam duworc.
Thay sé huréng dan cac ban cdc thao tic dé 1am sao ching ta cé thé chon dwoc ddp dn
nhanh nhdt va chinh xac nhat (trén nén cac ban da nam diroc nhitng khai niém co ban
va nhizng quan hé vubng goc, quan hé song song co ban ma ching ta da dwoc hoc) gidp
chiing ta hoan thanh tét phan HINH HOC KHONG GIAN trong nam nay.

CAC VI DU PIEN HINH
Bai 1: Cho hinh chop S.ABC, c6 SA = 3a, SA vudng goc véi mat phang day, AB =
BC = 2a, goc ABC = 120°. Thé tich khéi chop S. ABC c6 gia tri nao sau day:
A. a’V6 B. a®v2 C.a%V3 D. a3V5/2

Huoéng dan giai
Phac hoa hinh dnh theo dé bai. (Hoc sinh tw 1am).
(Do SA vudng Véi ddy nén SA chinh la dwong cao va dé bai cho san 1a 2a nén khéi can
tim chiéu cao nia.
Chlng ta tién hanh tim dién tich ddy la dién tich tam giac ABC. Cong thuzc:
Sapc = 7 day .chiéu cao
(Cong thec trén khong phdi khi nao ciing xai dwoc)
1
Sigc = ok (tich hai canh nao d6). [sin(gdc xen gitta hai canh dd)]
O bai nay ching ta si dung:
1 S
Sapc = 5. BA.BC.s5in ABC

Thé 1a xong phan tw duy nhé!)

Bit dau lam:
KY SU HU HoNG Cung cip tai ligw in thi thye
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Thay: Nguyén Ha Bic

1 11 _ 11 V3
— —_— 1 —_ —_ = N = 3
Vsapc =3-Sapc-SA =5.5.BA.BC.sinABC.SA = 5.5.2a.2a.— .3a = a V3
Chon C.
Chu( y: Phan nay néu théng thao rdi céc ban cd thé bam @ Math &
. . N . . . lxle:{E}:E}:E
may phat ra ludn khong phai nghi bang cdichchoabangl. = Z z
Va ghi nhé rang, thé tich luon di kém véi a°. i3

Bai 2: Cho hinh chdp S.ABC, c¢6 day 1a tam giac déu canh a, SA vudng goc voi day,
g6c gitra SB va mat phang SAC day 1a 30°. Thé tich khdi chop S.ABC ¢ gia tri nao?

A a3ve B a3ve C a3ve D a3ve

12 "6 4 "5

Huoéng dan giai
Pé lam nhanh dwoc, chdc chan cac ban can phdi nhé kién thic vé goc giira drong thang
va mat phang. Néu nhé ban sé biét ngay dé la géc BSI = 30°. Con néu khong, ban sé rat
kho khan, Chitrng minh nhu sau.:
(Goi I 1a trung diém caua AC
Suy ra: BI L AC (tam giac ABC déu).
Ma BI L SA (vi SA L ABC).
Nén: BI L SAva BI L AC nén BI 1L SAC.

Suy ra, goc gitra SB va SAC la goc BST = 30°)
Néu ban thanh thao, chi can nhu sau:
Tam giac ABC déu nén dién tich Ia:

(canh)?v/3 a?V/3
ABC — 4 = 4

Tinh SA:

KY SU HU HONG Cung cip tai ligu on thi thpt
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Thay: Nguyén Ha Bic

BI 1a dudng cao cua tam giac déu ABC nén:

V3 aVv3
BI = (ce_mh),T =—= SB.sin30° = SB = aV/3

Tam giac SAB vudng tai B nén: SA = VSB2 — BA2 = av/2.
Cudi cuing, thé tich bang:
1 a3 B a3V6

1
VSABC =§'SA'SABC =§a\/§ 4 12

Chon A.
Bai 3: Cho hinh chdp S.ABC, c6 day la tam giac vudng can tai B. AB = a, SA vubng

goc voi day. Goc giira hai mat phang (SBC) va (ABC) bang 30°. Goi M 1a trung diém
cta SC. Thé tich khdi chép S. ABM 13?2

a3\3 a3\3 a3y3 a3v3
A. 18 B. 36 C. 12 D. 24

Hudong dan giai

Pé lam duwroc bai nay cac ban can phdi ndam dwoc quy tac xdc dinh goc giiza hai mdat phang.

Néu xdc dinh dwoc goc giia hai mat phang thanh thgo thi SW
bai nay khong co gi dang ngal.
Con néu khong biét thi ban c6 thé lam nhw thé nay: vy
Mt phang (SBC) va (ABC) c6 giao tuyén BC.
Trong SBC c6: SB 1 BC P
eZ

Trong ABC cé: AB 1 BC

Nén gdc gitta (SBC) va (ABC) la goc SBA = 30°.

Rdt madt thei gian, néu ranh rai thi nhin cai thdy luén.
Tinh nhanh nhuw sau:

Chung ta c6 thé tinh thé tich khdi chép SABM bing cach:

KV SU HU HONG Cung cip tai ligw in thi thpe
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Thay: Nguyén Ha Bic

Vsapm = Vsapc — Vmasc

Tuy nhién néu xiz ly theo cach nay kha 16i théi va mat thoi gian véi cac ban hoc sinh trung

binh thi c¢d thé 1am theo ty sé thé tich nhuwr sau: 1 . I:ED:T i Math &
Vounw _SA SB SM _1_  Vowe ~ © : =
Veape SA SB SC 27 "AMB 2 =

Dé tinh thé tich cia S.ABC rdt don gian:

1 1 1 PENE]
Vsapc = §SA-SABC = §(a. tan 300).§.a.a =3
_ Vsapc _ a®V3
= Vamup = >~ 36

Bai 4: Cho hinh chdp S.ABC, c6 day la tam giac vuong can tai B. AB = a. Hai mat
phang (SAB) va (SAC) cung vudng goc véi mat phang (ABC). M 1a trung diém cua
AB, mit phing qua SM va song song véi BC cat AC tai N, gdc giita hai mat phang
(SBC) va (ABC) bang 60°. Thé tich khéi chop S.BCMN.

3 3 3 3
a3+v3 B.a\/§ C.a\/§ D.a\/§
3 12 24 8

A

Huong dan giai
O bai nay, doc dé céc ban phai cht y dén gia thiét, (SAB) va (SAC) cuing vudng goc Vdi
madt phang (ABC) ta s& thu duogc két qua 1a SA vudng goc véi mat phang day.
(Chiing ta c6 thé chitng minh diéu nay nhw sau: s
(SAB) va (SAC) c6 giao tuyén la SA. |
(SAB) va (SAC) cung vudng goc voi day.
Nén ta thu dwoc SA vudng goc Vdi day).

Sau d6 chiing ta mdi tién hanh phac hoa hinh anh.

KY SU HU HONG
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Thay: Nguyén Ha Bic
Gia thiét mdt phang di qua M va song song véi BC cit AC tai N chling ta c6 thé hiéu la
madt phang (SMN) song song Véi BC. Do dé chiing ta ¢é hinh vé MN //BC nhuw sau:
GAc giita (SBC) va (ABC) nhuw bai trén chinh la géc SBA.
Nhue vdy dé tinh dwoc khoi chop S.BCMN ching ta ¢ thé tinh nhw sau:

Vspemn = Vsapc — Vsamn
Ngoai ra, cac ban con cé thé tinh bang cong thic sau:
Chiéu cao la SA, day la BCMN nén chiing ta c6:

Vspemn = §-5A- SpcmN

a3V/3
8

(Y1 STES

1 4 600 c MB 1 V3 a
—§( B.tan )(B +MN)T—§G, .(a+§).

Mgt hang duy nhdt nhé! Chon D.
Bai 5: Cho hinh chop S.ABCD, c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA vudng goc vaoi

mat phang day, goc giita SC va mat phang (ABCD) bang 45°. Thé tinh khdi chop
S.ABCD c0 gia tri nao sau day?

a32 B a33 C RN D a3+/5

A : : :
3 3 3 3

Huong dan giai
O vi du nay 1a mét vi du rat don gian. Néu ban ranh rai thi c¢é thé khoéng can vé hinh. Chi
can twong twong trong dau hinh dnh la xong. Nhung ¢ ddy Thdy van tién hanh vé hinh

cho cac bgn nhé

KY SU HU HoNG Cung cip tai ligw in thi thye
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Thay: Nguyén Ha Bic

Nhuw vdy, nhin hinh ching ta biét ngay duwoc géc giia
SC va mat phang ddy la géc SCA = 45°.

AC Ia dwong chéo cua hinh vudng nén: AC = av/2.
Nhgn xét: Tam giac SAC vudng tai A va co goc
SCA = 45° nén tam giac SAC vudng can. Nén ta
dwoc SA = AC = a2

a3\/2
3

1 1
Vsapep = §-SA-SABCD =3 (a\/f).az =

Chon A.
Chu ¥: Néu ban nao khdng phat hién ra tinh chat tam giac SAC vudng can thi co thé tinh

tand5° binh thuwong ciing sé ra két qua nhé.

Bai 6: Cho hinh chdp S. ABCD c6 day 1a hinh thoi canh a. SA vudng goc voi mat phang
day. Goéc BAD = 120°, goi M 1a trung diém cua BC, goc SMA = 45°. Thé tich khdi
chop S.ABCD c0 gia tri nao sau day?

3 3

3a3 5a3 a a
A — B.— C.— D.—
4 6 3 4

Hudéng dan giai
Sau mét sé vi du cac ban ciing dd ndm dwoc phan nao
cach giai nhanh. Bay gio la cach ma chung ta di thi nhé!

Ta ldp ludn cdng thec cho nhanh:

Vsapcp = § .SA.Sapcp

Tinh ting cdi roi “thd” vao cong thize la diroc nhé.

Truéc tién, ching ta phdi nhé tinh chat hinh thoi “cdc

dwong chéo chinh la cac dwong phdn gidac”.

KY SU HU HoNG Cung cip tai ligw in thi thye
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Thay: Nguyén Ha Bic
Vay cac ban sé c6 ngay: goc
BAC = %m = 60°
Dan dén, tam giac ABC la tam gidc déu.

M lai la trung diém ciia BC nén suy ra AM vuéng goc véi BC nén AM chinh la dwong

cao Ciia tam gidc déu ABC. Suy ra:

a3 | |
AM = — = SA (vi tam giac SAM vudng can tai A).
1 a’\/3
Sapcp = 2.Sapc = Z.E.BC.AM = 5 . .
1,05, 45
1 1 aV3 a*V3 a° 32 2 i
= Vsapep = 5-SA-Sapep = 5-——- =— <
3 3 2 2 4 d

Chon D.

Bai 7: Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng canh a, SA vudng géc véi mat
phang day, SA = a, goi E 1a trung diém ctia CD, H Ia hinh chiéu vudng goc caa S trén
BE. Thé tich khdi chop SABH.

7a3 4q3 a
A. — B.— C.— D.—
15 15 15 15

Huong dan giai

PBén day thi ban dirng lan tan gi nira, vé hinh xong ching ta thay ngay:
Vsapy = E-SA-SABH
Chi con dién tich tam gidc ABH chwa cé, chiing ta cung di tim réi thé vao cong thirc thé

tich la xong!

KY SU HU HONG Cung cip tai ligu in dhi tpt
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Thay: Nguyén Ha Bic

Ching ta c6 nhan xét rat quan trong 13 BE 1 AH.
(Dé chimg minh diéu nay kha don gian.

BE 1 SHvaBE 1 SA

nén BE L (SAH) = BE L AH)

Tam giac ABH vudng tgi H nén néu tinh dwoc AH thi
sé tim dwoc dién tich tam gidc nay. Dé tinh dwoc AH

c6 thé 1am bang nhiéu cdch, nhung don gian nhat cac

ban lam theo nhé.
Tinh dién tich tam giac ABE.

SaBe = SABCD — SapE — SBCE

& —.AH.BE = a? la la _az

) =a 2.2.a 2.Z.a—2

a’ 2a

< —.AH.\/BC?+ CE? =— < AH = —

V5

4a%2 a

= BH =+ AB? — AH? = |q? —— = —

5 V5

Tinh dién tich tam giac ABH.

¢ 1BHAH 1 a 2a a? . ISAS 1 a®> a®
= —.BH. —_—— = =—.SA. =—.a4.—=—
ABH = 5 2' V5 V5 5 SABH = 3 ABH 3a5 15

Chon C.
Bai 8: Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng canh a, SA vudng goc vai mat
phang day, SA = a. Cac diém A’, B’,C’, D' lan luot 1a trung diém cua SC, SD. SA. SB.
Goi O 14 tdm hinh vuéng ABCD. Tinh thé tinh khéi chop OA’B’C’D"’.

7a3 9a3 a3 5a3
A — B.— C.— D.—
24 24 24 24

KY SU HU HONG Clung cip tai ligw im dhi dhpe
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Hudéng dan giai
O bai nay. Néu cac ban muon 1am nhanh thi phdi tinh ¥ nhdn ra thé tich khgi chp can

tinh c6 déy la mg nao va chiéu cao 1a canh ndo. Ta c6 nhw sau:

VoaBicipr = 3" OA".SaBicipi
Tai sao lai c6 diéu ndy, rat don gian, ta ldy
A’'B’C’D’ 1a mat phang day. Vi ching ta nhan thay
ngay OA’ L A’'B’C’D’.
Chirng minh don gian nhw sau:
Mt phang (ABCD)//(A’B’C’D").
SA 1L (ABCD)nén SA L (A’B’C’D’) mat khéc lai
c6 SA//0A’ (duong trung binh)
Suyra: 04’ L AB’C'D’.

1 a
Chung ta c6 ngay: OA" = E5,4 )

a a
A'B'C'D' 1 hinh vuéng canh a/2 nén dién tich A'B’C'D” 1a: Sy grerpr = (5) =

VOAIBICIDI = § OA’-SAIBICIDI =

a?
"4

W =
N|Q

Chon C.

KY SU HU HONG Cung cip tai ligu in dhi tpt
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MQT SO BAI TAP TU LUYEN

Bai 1: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a,AD =
av'2,SA = a. Canh bén SA4 vudng goc voi day. Goi M va N lan luot 1a trung diém cua
AD va SC. Goi I 1a giao diém ctia BM va AC. Thé tich khdi chop ANIB c6 gié tri?

3 3 3 3
a3\2 B.a\/f C-a\/f D.a\/?
36 24 12 6

A

Bai 2: Cho hinh chdp S. ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a, AD = 2a. Canh
bén SA vudng goc véi day. Goc gilta SA va mat phang (ABCD) bang 60°. M 1a diém
thudc canh SA sao cho AM = a+/3/3. Mit phang (BCM) giao vai SD tai M. Thé tich
khdi chép S.BCMN c6 gié tri?

10a3V3 10a3+/3 10a3V3 10a3V3
B. C. D.
21 23 27 33

A

Bai 3: Cho hinh chdp S. ABCD c6 day ABCD lahinh vuéng tam O, AB = a, SA = av/2.
Canh bén SA vudng goc véi day. Goi H va K lan luot 12 hinh chiéu caa A trén SB va
SD. Thé tich khéi chop OAITHK c6 gié tri nao sau day?

a3v2 B. a3v2 C a3\2 D. a3V2

21 23 t27 33

A

KV SU HU HONG Cung cip tai ligw in thi thpe
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