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I. TRONG TAM KIEN THUC :

1) Pinh nghia CBH, CBH s hoc, cac phép toan vé CBH. Bai toan rit gon biéu thirc
c6 CBH va cac bai toan lién quan.

2) DPinh nghia ham s6 bac nhét , dd thi ham bac nhit ; hé sb g6c cua duong théng; vi
tri tuong ddi giira cac duong thing va céc bai toan lién quan.

3) Giai hé 2 phuong trinh bac nhat 2 an va 1 vai dang hé dac biét.

4) Hé thirc luong trong tam gidc vuéng; ti s lwong gidc ciia goc nhon va cac bai toan
giai tam giac.

5) Pinh nghia va cac tinh chit ciia dwong tron; vi tri twong dbi ctua duong thing va
duong tron, cua 2 duong tron va cac bai toan lién quan.

1. BAI TAP THAM KHAO:

DAI SO
Bai 1.
.y Jx oo S _
a) Cho biéu thirc 4= s . Tinh gia tri cua biéu thirc A khi x =25.
x—4 \/;—2
. 2 ,
b) Cho biéu thuc B = .Timxdé B=10.
Jx-2

\ . . . 5 A A ) B ’ s R A 0 . LR A .
¢) Tim céc gia tri cua x dé biéu thirc ; 6 gia tri lon nhat. Tim gia tri 16n nhat do.

xx-3 _2(\/;—3)+\/}+3
x=2Jx=3  Jx+l 3-x

Bai 2. Cho biéu thirc: P=

a) Rut gon P b) Tinh P khi x= 14—6\/_5_ ¢) Tim GTNN cua P
Bai 3:Cho biéu thirc: M = x4 + 7 : \/;+2— Jx
x—2\/; \/.—‘—2 \/T \/._‘—2
. . 2 . 2 \/;‘H PR— £
a) Rut gon M b)Tim x dé M =2x c¢) Timxdé P= v dat gia tri lon nhat
X+
; ¢ +2 _ _
BAi 4 : Cho bidu thite p=[1- Y5 _|.(¥x+2 Jx-3  Jx-2
Ve+1) (Vx+3 2-Jx x+Jx-6
, , e 3-45
a)Ruat gon P b)Tinh P biét x = 2 ¢)Tim céc gia tri x nguyén dé P nhan gia tri nguyén



Bai 5. Cho biéu thirc P = [1 -

J_][J_+2 =8 J_+3]
Vx+1) (Wx=3 x-5Jx+6 2-x

a) Rit gon P. b)Tinh gi4 tri cia P biét x—7vx +10=0 ¢) Tim x dé VP <%

Bai 6. Cho ham sd y = (2m— 1) x +5 ¢6 d thi 1a duong thing d.
a) Tim m dé ham s trén 1a ham sb ddng bién? nghich bién ? ‘
b) Tim m dé duong ;hfmg d: ciit duong thing y =x -2 ; song song véi dudng thing y = -3x+1? vudng
goc voi dudng thing 3x - y+1=0
¢) Tim m biét d va 2 dudng thing y =- x +2 vay =2x —I dong qui. V& hinh minh hoa.
d) Tim m dé d cit Ox tai diém c6 hoanh dd bang 3
e) Tim m dé khoang cach tir gc toa do tGi d bang 1.
f) Timmdé d cit Ox tai M, Oy tai N sao cho S,y =5

Bai7.Cho(d)y=(m+1)x+2m+3
a) CMR khi m thay d6i thi (d) luén di qua mot diém cb dinh.
b) Tim gla tri cua m dé khoang céch tir goc toa do dén (d) bang 1
¢) Tim gi4 tri cia m dé khoang cach tir goc toa do dén (d) 16n nht.
d) Tinh gia tri cia m dé duong thang (d) tao voi céc truc toa d mot tam giac c6 dién tich b?mg 2.

Bai 8. Cho hai duong théng (di):y=2(x-3)+m-1; (d2): y=2x-m+3;
Xac dinh m dé giao diém cua (di) va (d>) thoa man mét trong céc diéu kién sau:
a) Nam trén truc tung. b) Nam trén truc hoanh.
c) Nim bén tréi truc tung. d) Néim phia trén truc hoanh.
) Nam trong goc phan tu thir hai. f) Trén duong phan gidc goc phan tu thir nhét

Bai 9. Giai h¢ phuong trinh:

a) {x—2y=3 . {2x—y=5 ¢ {x+4y=20
x+3y=-5 3x+5y=14 8x—-3y=25
2 4 el 2 " 3 .1

d) x y-1 g 2x=y x=2y 2
3 8 -3 2 1 1
x l-y 2x—-y x-2y 18

Bai 10. Giai phuong trinh

a) Vx* —6x+6=2x-1 b) Vx? +11+x> =31 ¢) 2(x* +2)=5Vx’ +1
d) Vx+34-Yx-3=1 e) Vx—2++x+1=3 f) (x+3)W10-x* =x? —x—12
g) ¥’ +9x+20=23x+10 h)x? +4x+5=16Jx—1+6vx> —16

i) V2x—3-+Jx=2x-6 D AR H12+5=3x+V¥2 +5



HINH HQC

Bai 1. Cho nira duong tron tam O dudng kinh AB. Trén cling mot nira mit phang by AB chira nira
duong tron, vé céc tiép tuyén Ax va By. Trén Ax ldy diém C, néi OC. Tir O ké duong thing vuéng goc
vi OC cit By tai D ‘

a) Ttr gidc ABCD 1 hinh gi? b) CMR: AB la tiép tuyén ctia dudng tron di qua ba diém C, O, D
¢) CMR: CA.DB = R? d) Cho goc AOC = 60°. Tinh CA, DB, CD theo R.

Bai 2. Cho nira duong tron (O) dudng kinh AB. Trén cling mot nira mit phang bo AB chira nira dudng
tron v& hai tiép tuyén Ax va By véi (). Lay M bit ki trén (O). K¢é tiép tuyén thr 3 v6i nira duong tron
tai M cét Ax va By tai C va D.

1) CMR: Tam giac COD la tam giac vuong va tich AC. BD khong phu thude vi tri cia M

2) AM cit OC tai E, BM cit OD tai F. Tt giac MEOF la hinh gi?

3) Tt giac AEFO ; AEFB la hinh gi?

4) CMR: EC.EO + FO.FD =R?

5) CMR: AB la tiép tuyén cua duong tron ngoai tiép tam giac COD.

6) Xéc dinh vi tri cia M dé chu vi ; dién tich hinh thang ACDB dat gi4 tri nho nhat.

7) Tia BM cit Ax tai K. CMR: C 14 trung diém AK ‘

8) Keé duong cao MH cua tam giac AMB. MH cit BC tai N. CMR: N la trung diém MH va A, N, D

thang hang.

9) Tim quy tich giao diém ctia AF va OM; giao diém ctia AF va OE

10) Xéc dinh vi tri diém M dé chu vi tam giac MOH 16n nhat.

Bai3 Cho nira duong tron (O) dudng kinh AB, C thudc (O), ké OH vudng goc BC, OH ciit tiép tuyén
tai B ¢ E. Goi D la giao diém ctia OE véi (0), M 1a giao diém cta AD véi BC.

a) Chimg minh: ACB = ABE vaHla trung diém cuia BC.

b) Chirng minh: AD la phan giac cua CAB.

¢) Chimng minh: EC 1a tiép tuyén cua (O).

d) AD cat BE tai I, IH ¢t BD tai K. Chimg minh: KH.BI=IK.BH

Bai4 Cho (O) duong kinh AB, C thugc (O); ke ban kinh OI vuéng goc BC tai H, goi M la giao diém
ctia BC va AL V& (I) ban kinh IB,AC cit (I) tai K.

a) Chimg minh: H Ia trung diém cua BC.

b) Chig minh: Al la phan gidc cia CAB.

¢) Chimg minh: B, I, K thing hang.

d) Goi E la trung diém cua AM, chimg minh: CE la tiép tuyén cua (I)

Bai5 Cho tam giac ABC vuong ¢ A c6 duong cao AH ( AB < AC). Vé duong tron (O)) duong kinh
BH va (0z) duong kinh CH

a) Xéc dinh vi tri twong di cta (01) va (02)

b) AB cit (O)) tai D, AC cit (Os) tai E. Chirng minh DE la tiép tuyén chung cua hai duong tron

¢) Giasrt AH=2 \/Ecm; AB =3cm. Tinh céc canh ctia tam giac ABC

Bai 6 Cho nira duomg tron tam O dudng kinh AB. Ké tiép tuyén Ax, By cling phia voi nira dudng tron
doi voi AB. Ve ban kinh OE bat ky, tiép tuyén cua nira duong tron tai E cat Ax, By theo thir tw ¢ C va
D.

a) Chimg minh: COD =90°

b) Goi I la giao diém cua OC va AE, K la giao diém cua OD va BE, tir giac EIOK la hinh gi? Tai
sao?

¢) Ching minh: OL.OC = OK. OD



d) Goi H 1a hinh chiéu cua E trén AB. Tim vi tri cua diém E trén nira dudng tron dé dién tich
AEOH dat gia tri 16n nhat.

Bai 7: Cho % (0; R) dudng kinh AB. M 1a 1 diém di dong trén % (O;R). Ké MH L AB. V& ntra duong

tron tam K dudng kinh AH cit AM tai D. V& nira dudng tron tam I, dudng kinh HB cit MB & E.
a) Tu giac MDHE la hinh gi?
b) Chtmg minh ring MD.MA = ME.MB
¢) Chimg minh ring DE 14 tiép tuyén chung cua 2 nira dudng tron (K) va (I)
d) Xac dinh vi tri cia M dé tr giac DEIK c6 dién tich 16m nhat.

Bai 8. Cho doan thing AB va diém C nim giira A va B. V& vé mot phia ciia AB céc nira duong tron
dudng kinh AB va AC, CB. Pudng thing vudng goc véi AB tai C cit nira dudng tron 16n tai D; DA,
DB cit nira duong tron dudng kinh AC, CB tai M, N.

a) Tu giac DMCN la hinh gi?

b) CMR: DM.DA = DN.DB

¢) MN la tiép tuyén chung cia cac nira duong tron duong kinh AC, CB

d) Xac dinh vi tri diém C dé MN c6 d dai 16n nhat.

BAT PANG THUC VA GTLN,GTNN

B 1 Tin gid t 15n nblt, 1hio bkt ibueoy odse. &) d=210  B B

4x* +1 (x+2020)’
Bai 2. Tim gi4 tri nho nhét cia: a) A=x>+2y? +2xp-2x—6y+3  b) B=(x-2)" +(x+4)’

Bai 3. Tim GTLN, GTNN cua biéu thirc : A=vx+3+vV6—x

Bai 4:Véi x > 0, tim gia tri nho nhét cta biéu thirc: M = 4x* —3x+ 4l +2011.
X

Bai 5: Vi x, y >0 va x > 2y, tim gia tri nho nhét cta biéu thic: P= B2y
Xy
Bai 6: Vaia,b,c>0vaa+b+c+ab+bc+ca=6abc. CMR: L,+%+i,23
a- b ¢

Bai7: Védia,bec>0vaa+b+c=2020.
Tim GTLN ctia : Q = v2020a + be ++/2020b + ca +2020¢ + ab

Bai 8: Cho céc s6 X, y, zthéa man —2<x,y,z<5 vad x+2y+3z<2.Ching minh ring:
X2 +2y7 +327£66.

Bai9.Cho 2<x<3; 4<y,z<6 vax+y+z=12
Tim gié tri 16n nhat cua biéu thic P = xyz

Bai 10. Cho x, y 1a cac s6 ty nhién thoa man x+y =33 .

Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cta biéu thirc P=x+3+/y+3



