CHUYEN DE: HE THU'C VI €T
© Cic kién thitc can nhé

1) Pinh li Vi ét:
Cho phuong trinh ax* + bx + ¢ = 0 (a#0). Néu phuong trinh ¢6 hai nghiém x; x, thi:
b
T, +x,= _g
¢
T,.T, = -
_ VA
Luu y: Khi d6 ta ciing c6: ¥1 — %2 = T

2) Ap dung hé thirc Vi et dé nham nghiém ciia phuong trinh bdc hai:

- Néu a + b + ¢ =0 thi phuong trinh ¢6 nghiem %, = i 2, =—

- Néu a— b + ¢ =0 thi phuong trinh ¢6 nghiem %, = —L 7, =
3) Tim hai sé khi biét tong va tich:
Hai s0 x; y ¢6: x + y = S; x.y = P thi hai s6 x; y 1a nghiém cua phuong trinh:
X?—SX+P=0
Diéu kién S* > 4P.
Bai tap
PANG THU NHAT: Ldp phuong trinh khi biét hai nghiém:

Bai 1:
a) X;=2; X,=5 b) x,=-5; x,=7 c) x,=-4; x,=-9
. 1 _ 3
d) Xlzo,l; X2=0,2 e) r, = 3; T, = Z f) v = —5; T, = _5
1 3 1 1 . 1

g) Ty Ty h) $1:—21§ 562:35 1) 131:15; z, =—0,9
1

i =1—+2; =1 2 r =~3+2;, =——

J) xl '\/_a xg —’_'\/_ k) 1 \/_ \/_ 2 '\/§+'\/§

) :c1=5+2\/€; 3:2:5—2\/6 m) $1:3+2\/§; x2:3—2\/§

1 1 1 1
n) NTorl T 0) "Tlo—y T w+vne



p)z, =4-3V5; 1z, =4+35 q)a:1:3+«/ﬁ; 3:2:3—\/ﬁ
1)z, =3-+5; z,=3+5 s)z, =4 z,=1-2

1
t) z, :_5; T, —2+43 u) r, =-19% z,=51

2

Bai 2: Gia sir X;; X, 12 hai nghiém cta phuong trinh: 2z° — 72z —3 = 0. Khong gidi phuong

trinh, hay 1ap mot phuong trinh bac hai c6 cac nghiém la:

N N 1 N 1
a) 3x, va 3x, b) -2x, va -2x, c) — va —
Il X
1 <1 T, . T z +1 <z +1
d)—2V21—2 e) = va L f)y *— va =2
X o CEI I2 .Tl CL’2
z +1 <z +1 z N . 1 s 1
) h) —— va = 1) o, +— Va , +—
xZ Il 12 +1 zl + 1 x? Z,1

N1 s 1
J) va
T, +2 T, +2

Bai 3: Gia sl x,; X, 12 hai nghiém cta phuong trinh: 2 + pz —5 = 0. Khong giai phuong

trinh, hay lap mot phuong trinh bac hai c6 ciac nghiém la:

a) -X, va -X, b) 4x, va 4x, c) L 3% va = 37

1 < 1 T, T T —2 < x —2
d — va — e) = va L fy * = va =

(L‘l X, Il 1’2 l’l ZL'Z

-z +3 -z, +3 x . T . 1 s 1
g) va 2 h) —— va = 1) o, —— vVa g, ——

Z, Z T, — 1 z -1 T, z,

. 2 1 s 1 2 3 2
j) z? va z,? k) «, o VA 1) X,°X, va X,X,

Bai 4: Goi p; q la hai nghiém ctia phuong trinh 3z + 7z +4 = 0. Khong giai phu’o’ng trinh.

Hay 1ap mot phuong trinh bac hai vé6i cac hé s6 nguyén c6 nghiém la: —1 va — 1
q— p-

Bai 5: Tuong tu:

a) " +4r+2=0 b) 2 —52 -3 =0 c) 22° +62—-7=0

Bai 6:

a) Chiing minh ring néu a,; a, 1 hai nghiém cta phuong trinh: 2* + pz +1=0,b,; b, 12 hai
nghiém ctia phuong trinh: 2 + ¢z +1=0 thi:

a1_b1 az_b2 a1+b1 a2+b2 :qg_pQ



b) Ching minh rang néu tich mot nghiém cta pt: z° + az +1 = 0 v6i mo nghiém nao dé ctuia

pt 2° + bz +1 =0 la nghiém pt thi:

¢) Chopt 2* + pr+¢=0

Chting minh ring néu 2p° —9¢ = 0 thi pt c6 hai nghiém va nghiém nay gip do6i nghiém kia.
DANG THU HAl: Tim t6ng va tich cdc nghiém:

Bai_1: Cho phuong trinh: z° —5z + 3 = 0. Goi X,; X, 12 hai nghiém ctia phuong trinh khong
giai phuong trinh hay tinh:

a) :E12 + $22 b) xlg + 11}23 C) |$1 _$2| d) $12 - 1’22
1 1 1 1 . —3 1z, —3
z3—13 —+— —+— —
e) 1 2 f) xl IQ g) xlg $22 h) xl :1:2
1 1 LT +5 T, +5 1 1 l—z 1-z,
1) 2+ 5 1) + k) s, +—+z, +— 1) +
T, — T, — T, z, x, z, le 2:102
5 5 Z Ly
m) Z, x2+x1:r2 n) :B_+:B_

Bai 2: Tuong tu: 22> —52+1=0; 32° +42—-3=0; —32° +22+5=0

Bai 3: Cho phuong trinh: —z* —4z +1 = 0. Khong gidi phuong trinh hay tinh:

a) Téng binh phuong cic nghiém b) Téng nghich ddo céc nghiém
¢) Téng lap phuong cdc nghiém d) Binh phuong téng céc nghiém
e) Hi¢u ciac nghiém f) Hiéu binh phuong cdc nghiém

Bai 4: Cho pt: Z° +4+/32 +8 = 0 ¢6 hai nghiém x,; x,. Khong gidi pt hay tinh:
A 6z2 + 10z 2, + 622

ox X, + dx 3,
DANG THU B8A: Tim hai s5 khi biét tang va tich:
Bai 1:
a) Tim hai s6 khi biét téng cua ching bing 27, tich ctia chiing bang 180.
b) Tim hai s6 khi biét tong cua ching bing 1, tich cua ching bang 5.
¢) Tim hai s6 khi biét tong ciia ching bang 33 , tich clia chiing bang 270.



d) Tim hai s6 khi biét tong cuia ching bang 4, tich ciia ching bang 50.
e) Tim hai so khi biét téng cta ching bing 6 , tich ctia ching bang -315.

Bai 2 Tim hai s6 u, v biét:

a)u+v=232;uv=231 b)u+v=-8;uv=-105
cu+v=2;uv=9 d)u+v=42;uv=441
e)u-v=5uv=24 fHlu+v=14;uv=40
gu+v=-7;uv=12 hyu+v=-5uv=-24
Du+v=4,uv=19 pu-v=10;uv=24
K)u*+v*=85;uv =18 Du-v=23;uv=180
m)u’+v=5uv=-2 n)u’+v?=25uv=-12

PANG THU BON: Tinh gia tri c0a tham s khi biét mai lién hé gidra cac nghiém:

Bai 1: Cho pt ° — 62 +m = 0. Tinh gi4 tri cha m biét pt c6 hai nghiém x; X, thod:

1 1 1 1 4

a) 2 +1,) = 36 b)x_1+x_2:3 C)x_12+g;_22:§ d 7, —z, =4

Bai 2: Cho pt ° —8z +m = 0. Tim céc gid tri cha m dé pt c6 hai nghiém x,; x, thod mot
trong céac hé thic sau:
a) L2+, =090 b) T, = 7z, ¢) 2z, + 3z, =26 d 2, —z, =2
Bai 3: Cho pt ' —(m+3)z+2(m+2)=0 Tim m dé pt ¢6 hai nghiém x,; X, thoa
T, = 22, Khi d6 tim cu thé hai nghiém clia pt?
Bai 4:
a) Tim k dé pt: ' +(k—2)x+k—5=0 céhai nghiém x,; x, thoa ;> +,> =10
b) Tim m dé pt: xt — 2(m —2)x —5=0 ¢6 hai nghiém x,; x, thoa 7,> + 7, = 18
¢) Tim k dé pt: (k+ 1)552 —2(k+2)z+k—3=0 ¢6 hai nghiém x; X, thoa
(4z, +1)(4z, +1) =18
d) Tim m dé pt: 52 4+ mz —28 = 0 ¢6 hai nghiém x,; x, thoa 9%, + 2z, =1

Bai 5 Goi x,; X, Ia hai nghiém khdc 0 ctia pt: M2’ +(m—1)z 4 3(m —1) =0 Ching

minh:



1 1 1
_+_:i_

T, o, 3

DANG THU NfiM: Cac bai toan tang hop.
Bail: Chopt: ©° —(2m+3)z+m’ +3m+2=0
a) Giai pt trén khim = 1
b) Dinh m dé pt c6 mot nghiém 1a 2. Khi d6 pt con mot nghiém nita, tim nghiém do?
c) CMR pt luon c6 hai nghiém phan biét véi moi m.
d) Goi x,; X, 12 hai nghiém ctia pt. imm dé 2> +,” =1
e) Dinh m dé pt c6 nghiém nay bang ba nghiém kia?
Bai2: Chopt & —2(m—1)z—m =0
a) CMR pt luon c6 2 nghiém phan biét x,; X, v6i moi m.

) : 1 1
b) V6i m # 0. Hay lap pt an y c6 2 nghiém la: ¥, = %, +x— va 'y, =72, +x—

2 1

¢) Dinh m dé pt ¢6 hai nghiém x; x, thoa , +2z, =3
Bai3: Chopt ©° —2(k +3)z+2k—1=10

1
a) Giaiptkhi #=<

2
b) Tim k dé pt c6 mot nghiém 12 3, khi d6 pt con mot nghiém nita, tim nghiém Ay?
¢) Ching minh rang pt luon cé 2 nghiém x,; X, v6i moi k.
d) CMR giita tong va tich cac nghiém c6 mot su lién hé khong phu thuoc k?

1 1 3
e) Tim k dé pt ¢6 hai nghiém x,; x, thod —~ T+~~~

1 x2 .'171 $2

=2

f) Tim k d€ tong binh phuong cdc nghiém c6 gid tri nho nhat.
Bai4: Chopt (m—1)z" —2mz+m+1=0
a) CMR pt luon c6 2 nghiém phan biét khi m # 1.
b) Xée-dinh m dé pt cotich hai nghigmebang 5. Tir d6 hdy tinh dng cic nghiém cla pt.
¢) Timmot hé thue'lién héggitta*cac nghiém cua pt kKhéng phu thuéc m?

” : . L, Ly 5 _
d) Tim m dé pt c6 hai nghiém Xx,; X, thoa 33_2 + 51?_1 -+ 5= 0



ai 5: Cho pt 2 —2(m+ 1Dz +2m+10=0

a) Giai va bién luan pt trén.
b) Tim gia tri cia m d€ pt c6 mot nghiém bang m. khi d6 hay tim nghiém con lai?
¢) Tim m sao cho hai nghiém x,; x, cua pt thoa 10z,z, +2* + z,* dat gia tri nho nhat.

Tim gia tri nho nhat d6?

:Chopt ° —2mz+2m—1=0

]
&
=
\]

]
&
=
o0

a) Chiing minh rang pt luoén cé 2 nghiém x,; X, véi moi m.
b) bat A= 2(z? +x,?) — 5z,

+) Chiing minh A = 8m* —18m +9

+) Tim m sao cho A = 27.

¢) Tim m dé pt c6 nghiém nay bang hai nghiém kia. Khi d6 hdy tim hai nghiém ay?

. Cho pt 2’ —2m+1Dz+m—4=0

a) Giai ptkhim =-5

b) CMR pt ludn c6 nghiém x;; X, v6i moi m.

¢) Tim m dé pt ¢ hai nghiém trdi d4u.

d) Tim m dé pt c6 hai nghiém duong.

e) CMR biéu thic A = z,(1—=,) +,(1 —z,) khong phu thuoc m.

f) Tinh gid tri cua biéu thic Z, — 7,

: Cho pt ° —2(m+2)z+m+1=0

3
a) Giai pt trén khi m = 5

b) Tim m d€ pt c6 hai nghiém trdi dau?
¢) Tim m dé pt ¢6 hai nghiém déu am?

d) Goi x,; X, 12 hai nghiém cta pt. Tim m dé z,(1—2z,) +z,(1—2z,) = m’

:Chopt #° —2(m+1)z+m’ —4m —9 =0 (x 1 4n)

a) Giai va bién luan pt.
b) Tim m d€ pt nhan 2 1a nghiém. Vi gid tri cia m vira tim dugc hay tim nghiém con

lai cta pt.



¢) Tim m dé pt c6 hai nghiém trdi dau.
Bai 10: Cho pt (m —4)z” —2ma +m +2 =0
a) Tim m dé pt c6 nghiém = = /2. Tim nghiém kia
b) Tim m d€ pt c6 nghiém
c) Tinh z? + z,* theo m.
d) Tinh z? + z,° theo m.
e) Tim tong nghich ddo cac nghiém, tong binh phuong nghich dao cdc nghiém.
Bai 11:
a) Pt ©° —2pz 45 =0 ¢6 nghiem #, = 2. Tim p va tinh nghiem kia.
b) Pt z° + 524+ ¢ =0 c6 mot nghiém bang 5. Tim q va tinh nghiém kia.
¢) Biét hiéu hai nghiém cuta pt @ —Tr4q=0 bang 11. Tim q va hai nghiém cua
d) Tim q va hai nghiém cua pt ' —qr+50=0 , bié€t pt c6 hai nghiém va nghiém
nay gap doi nghiém kia.
e) Tim gid tri clia m dé pt & +2(m +2)z +2m* +7 = 0 ¢6 nghiem x, = 5. khi d6
hay tim nghiém con lai.
f) Dinh gi4 tri cia k dé pt = + k(k + 1)z + 5k +20 = 0 c6 nghiem x = -5. Tim
nghiém kia.
g) Cho pt: 5z* +mz —28 = 0. Dinh m dé pt ¢6 hai nghiém thoa 5%, + 2z, =1
h) Tim tat ca céc gid tri cha a dé pt ' +ar+a+7=0 c6 hai nghiém x,; X, thoa
man $12 + SE22 — 10
Bai 12: Chopt (m +1)z° —2(m —1)z +m—2=0
a) Xéc dinh m d€ pt ¢6 hai nghiém phan biét.
b) X4c dinh m dé pt c6 mot nghiém bing 2. Tim nghiém kia.
¢) Xéc dinh m d€ pt ¢6 hai nghiém x,; x, thoa
i+i:7 i+i:1; x12+$22 =9

b
T, oz, 4 T, o,

d) X4c dinh m d€ pt c6 hai nghiém thoa 3(z, +z,) = bz,



Bai 13: Cho pt #° —2(m + 1)z +2m +10 =0
a) Tim m dé pt c6 nghiém
b) Cho P =6z, + 22 + 1.2 ( X,; X, 1a hai nghiém cua pt). Tim m sao cho P dat gia
tri nho nhat, tim GTNN Aay.
Bai_14: Tim céc gia tri cia m; n dé pt e =2m+1z+n+2=0 6 hai nghiém

r=1; x, =29

Bai 15: Tim cdc gid ri chlam dé pt ° —mz +m+1=0 ¢ nghiém x,; X, thod man mot
trong hai dicu:
a) 7,2, +2(z, +1,)—19=0
b) X,; X, déu am.
Bai 16: Chopt ©° —2(m—1L)z+m—3=0
a) CMR pt luon c6 nghiém vGi moi m.
b) Tim hé thic lién hé gitra hai nghiém khong phu thudéc m.
¢) Xac dinh m d€ pt c6 hai nghiém bang nhau vé gid tri tuyét d6i va trdi dau nhau.
Bai 17: Chopt 2" +mz +3 =0
a) Giai va bién luan pt. Tt d6 hay cho biét vé6i gid tri nao ctia m thi pt ¢6 hai nghiém?
b) Xdc dinh cdc gia tri cha m dé pt ¢6 hai nghiém duong.
c) Vi gia tri nao cua m thi pt nhan 1 1a nghiém. Tim nghiém con lai.
Bai 18: Chopt z° +8z+m+5=0
a) Xdc dinh m d€ pt c6 nghiém
b) V&i gia tri nao cua m thi pt c6 nghiém nay gép 3 1an nghiém kia?. Tinh cdc nghiém
trong truong hop nay.
Bai 19: Cho pt ¥ —mr+m—1=0
a) Ching to rang pt ¢ nghiém x; X, v6i moi m. Tinh nghiém kép (néu c6) cua pt va
gia tri tuong Ung cua m.

b) bat A=uz? +1,> — 6z,

+) Chitng minh A =m® —8m + 8

+) Tinh gid tri cham dé A =8



+) Tim min cua A
Bai 20: Cho pt (m —1)2z” +2(m —1)z —m =0
a) Dinh m d€ pt c6 nghiém kép. Tinh nghiém kép nay.
b) Dinh m dé pt c6 hai nghiém déu am? déu duong? trai dau?
Bai 21: Chopt £ —(2m—3)z +m” +3m =0
a) CMR pt luon c6 hai nghiém v6i moi m.
b) Tim m dé pt c6 hai nghiém x,; x, thoa man mot trong céc diéu:

_ 2 2 — _
+) $12+x22 =9 +) x1 x2 +x1x2 =—4

Bai 22: Chopt kz° —182+3 =0
a) Vi gia tri nao cua k thi pt c6 mot nghiém? Tim nghiém dé?
b) Vi gid tri nao cua k thi pt cé hai nghiém phan biét

c¢) Tim k dé pt c6 hai nghiém x; x, thoa z 2z, + 72,2 =6

Bai 23: Chopt z° — 10z —m +20 =0
a) Giai pt khi m =4?
b) Xéc dinh gia tri ciia m d€ pt c¢6 hai nghiém phan biét.
¢) Tim m dé pt c6 hai nghiém trdi d4u.

d) Tim m dé pt ¢6 hai nghiém déu duong.
Bai 24: Chopt *° —2(m+2)z+m+1=0
a) Tim cdc gid tri cia m dé pt c6 nghiém.
b) Goi X,; X, 12 hai nghiém cta pt. im m dé: 7,1 —2z,) + z,(1—2z,) = m’

Bai 25: Cho pt 22” — 6z +m =0
a) V@i gia tri nao cua m thi pt c6 nghiém.
b) Vi gid tri nao cia m thi pt ¢6 nghiém déu duong
44

_1+$_2:3

Ty Ly

¢) Goi X,; X, 12 hai nghiém cua pt. tim m dé

Bai 26: Cho pt #° —2(a + 1)z +2(a +5) = 0
a) Giai ptkhia=-2
b) Tim a d€ pt ¢ hai nghiém phan biét



c¢) Tim a dé pt c6 hai nghiém thoa z, + 2z, = 3
d) Tim a dé pt c6 hai nghiém duong.

Bai 27: Cho pt (m+1)2° —2(m—1)z+m—2=0
a) Xéc dinh m d€ pt c6 nghiém

1 1 7
b) Xdc dinh m dé pt c6 hai nghiém thoa ~ .~ T T 4

1 2
¢) Xdc dinh m d€ pt c6 mot nghiém béng hai nghiém kia
Bai 28: Xac dinh m dé pt et —(B+m)z—m+6=0 cé hai nghiém thod man mot trong
cac diéu kién sau:
a) Nghiém nay 16n hon nghiém kia 1 don vi
b) C6 hai nghiém thoa 2%, + 3z, =13
Bai 29: Tim gid tri cia m dé 7,> + T,> dat gi4 tri nho nhét:
)T —2m—-Dz+m—-2=0 p2°+2m—2)xz—2m—7)=0

Bai 30: Cho pt 2’ —2m+1)z+m—4=0
a) Giai ptkhim=1
b) Véi gid tri nao cia m thi pt nhan x = 3 la nghiém. Tim nghiém con lai.
¢) Chiing minh rang pt luon c¢6 nghiém véi moi m.
d) Tim m dé pt c6 nghiém thoa %> +,> =5
e) Tim gid tri cia m d€ pt c6 hai nghién duong? hai nghiém am?
Bai 31: Cho pt 2’ —2m -1z +2m—4=0
a) CMR pt luon c6 hai nghiém phan biét véi moi m.
b) Goi x,; X, 12 hai nghiém cta pt. Tim GTLN cia ¥ = 22 + 2,2
c) TimmdéY=4;Y=2.
Bai 32: Cho pt 5z” + mz —28 =0
a) CMR pt luon c6 hai nghiém phan biét
b) Tim m dé pt c6 hai nghiém duong

¢) Tim m dé pt ¢6 hai nghiem thoa:



ERE ot g 142
+) r, oz, 4 +) ™ 2 95

d) Dinh m dé pt ¢6 hai nghiém thoa: 9%, +2z, =1
Bi 33: Chopt 22° +(2m—1)z +m—1=0

a) CMR pt ludn c6 hai nghiém phan biét

b) Tim m dé pt c6 hai nghiém thoa 3z, — 4z, =11

¢) Tim m dé pt c6 hai nghiém déu duong

d) Tim hé thic lién hé gitta cic nghiém khong phu thudc m.



