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Câu 1: [2D4-1] Cho số phức 7 3z i  . Tính z  . 

A. 5z  . B. 3z  . C. 4z  . D. 4z   . 

Câu 2: [2D1-1] Cho hà  số  y f x   iên t c trên   và c    n    t   u đ o hà  nh  h nh  ên. Hà  

số  y f x  n hịch  iến trên kho n  nào sau đây ?   

 

A.  2;1 . B.  1;3 . C.  ; 2   . D.  3; . 

Câu 3: [2D2-1] Tập  ác định của hà  số  
5

3y x


   là 

A.
 
 1;3 . B.

 
 \ 3 . C.  . D.

 
 3; . 

Câu 4: [2D1-1] Cho hà  số ( )y f x  c  đồ thị nh  h nh  ên. Hà  số c   ao nhiêu điể  cực tiểu trên 

kho n   ;a b  ? 

 
A. 2  . B. 3  . C. 4  . D. 7  . 

Câu 5: [1D5-1] Tính đ o hà  của hà  số e ln3xy x  . 

A.
 

1
e

3

xy
x

   . B.
 

1
exy

x
   . C.

 

3
exy

x
   . D.

 

1
exy

x
   . 

Câu 6: [2D3-1] Diện tích S  của h nh phẳn   iới h n  ởi đồ thị của hà  số  f x   iên t c, tr c hoành 

và hai đ ờn  thẳn  x a , x b  đ ợc t nh  ằn  côn  thức nào   ới đây?  

A.  d
b

a

f x x . B.  2 d

b

a

f x x . C.   d

b

a

f x x . D.  2 d

b

a

f x x . 

Câu 7: [2H3-1]Trong không gian Oxyz , cho  ặt phẳn    :3 2 1 0P x y z    . Vectơ nào sau đây  à 

vectơ pháp tuyến của  ặt phẳn   P ? 

A.  1 3;1; 2n   . B.  2 1; 2;1n   . C.  3 2;1;3n   . D.  4 3; 2;1n   . 

Câu 8: [2D4-2]Tập hợp các điể   iểu  iễn cho số phức z  thỏa  ãn 3 4 5z i    là 

A. Một đ ờn  tròn. B. Một đ ờn  thẳn . C. Một đ ờn  para o . D. Một đ ờn  E ip. 

Câu 9: [1D1-2]Tron   ặt phẳn  Oxy , cho điể   3;0A  và vectơ  1;2v  . Ph p tịnh tiến vT   iến A  

thành A . Tọa độ điể  A  là  

a

b

y

xO

x     2   1  3   5     

y                  
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A.  4;2A . B.  2; 2A  . C.  2;2A  . D.  2; 1A  . 

Câu 10: [2D2-2]Tổn  t t c  các n hiệ  của ph ơn  tr nh    2 2 2log 1 log 1 log 3 5x x x       ằn  

A. 7 . B. 6 . C. 5 . D. 4 . 

Câu 11: [2H3-1] Trong không gian Oxyz , cho  ặt cầu   2 2 2: 4 2 6 5 0S x y z x y z       . Mặt cầu 

 S  có bán kính là 

A. 3 . B. 5 . C. 2 . D. 7 . 

Câu 12: [1D2-1] Cho tập hợp  1;2;3;4;5;6S  . C  thể  ập đ ợc  ao nhiêu số tự nhiên  ồ   ốn chữ số 

khác nhau   y từ tập hợp S ? 

A. 360 . B.120 . C.15 . D. 20 . 

Câu 13: [1D2-1] Ph ơn  tr nh 2sin 3 0x   c  các n hiệ   à 

A. 

2
3

2
3

x k

x k








 


   


, k . B. 
3

3

x k

x k








 


   


, k .  

C. 

2
3

2
2

3

x k

x k








 


  


, k . D. 
3

2

3

x k

x k








 


  


, k . 

Câu 14: [2H1-1] Côn  thức tính thể tích của khối ch p c   iện tích đáy B  và chiều cao h  là 

A. 
4

3
V Bh . B. 

1

3
V Bh . C. V Bh . D. 

1

2
V Bh . 

Câu 15: [2H1-1] Cho h nh ch p tứ  iác .S ABCD  c  đáy ABCD  là hình vuôn  c nh  ằn  a , 

 SA ABC , 3SA a . Thể tích của khối ch p .S ABCD  là 

A. 
36V a .  B. 3V a . C. 33V a . D. 32V a . 

Câu 16: [1D2-1]  út n ẫu nhiên cùn   úc  a con  ài từ cỗ  ài tú  ơ khơ 52  con thì  n    ằn   ao 

nhiêu ? 

A. 140608 . B. 156 . C. 132600 . D. 22100 . 

Câu 17: [2D1-2] Cho hà  số 3 23 9 1y x x x    . Giá trị  ớn nh t M  và  iá trị nhỏ nh t m  của hà  

số trên đo n  0;4  là ? 

A. 28M  , 4m   . B. 77M  , 1m  . C. 77M  , 4m   . D. 28M  , 1m  . 

Câu 18: [2D3-1] Khẳn  định nào sau đây sai ? 

A.        d dd

b b b

a a a

f x fg x x x g x xx       . B.      d d d

b b c

a c a

f x xx x xf f x    .  

C.    d d

b a

a b

xf x f x x  . D.    d d

b b

a a

xf f t tx   . 

Câu 19: [1D4-1] Giới h n 
2

2
lim
x

cx a

x b




  ằn  ?
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A. a . B. b . C. c . D. 
a b

c


. 

Câu 20: [2D1-1] Đồ thị hà  số 
2 1

3

x
y

x





 c  tiệ  cận đứn   à đ ờn  thẳn  nào sau đây ? 

A. 
1

3
y   . B. 2y  . C. 

1

2
x   . D. 3x  . 

Câu 21: [2H3-2] Trong không gian Oxyz , cho đ ờn  thẳn  

2 2

: 1

4

x t

d y t

z t

í = +ïïïï = +ì
ïï = -ïïî

. Mặt phẳn  đi qua 

 2; 1;1A   và vuôn    c với đ ờn  thẳn  d  c  ph ơn  tr nh  à: 

A. 2 2 0x y z    . B. 3 2 3 0x y z    . C. 3 2 3 0x y z    . D. 3 2 5 0x y z    . 

Câu 22: [1D5-2] Cho hà  số 3 22 1y x x    c  đồ thị  à  C . Ph ơn  tr nh tiếp tuyến của  C  t i 

điể   1;4M  là: 

A. 3 1y x  . B. 7 3y x  . C. 7 2y x  . D. 5y x   . 

Câu 23: [2D3-1] Họ các n uyên hà  của hà  số   4 25 6 1f x x x    là 

A. 320 12x x C  . B. 5 32x x x C   . C. 5 320 12x x x C   . D. 
4

22 2
4

x
x x C   . 

Câu 24: [2D1-2] Đ ờn  con  h nh  ên  à đồ thị của  ột tron   ốn hà  số sau. Đ   à hà  số nào? 

 

A. 
4 22 1y x x   . B. 

3 2 1y x x x     . C. 
3 22 1y x x x    . D. 

4 22 1y x x    . 

Câu 25: [2D1-2] Cho hà  số 4 28 10y x x    c  đồ thị  C . Gọi A , B , C  là 3  điể  cực trị của đồ 

thị  C . Tính  iện tích S  của ta   iác ABC . 

A. 64S  . B. 32S  . C. 24S  . D. 12S  . 

Câu 26: [1D2-2] Hệ số của 2x  tron  khai triển của  iểu thức 

10

2 2
x

x

 
 

 
  ằn : 

A. 3124 .  B. 13440 . C. 2268 . D. 210 .  

Câu 27: [2D1-2] Cho hà  số 3 2y ax bx cx d     c  đồ thị  à đ ờn  con  tron  h nh   ới đây. Mệnh 

đề nào sau đây đún ?  

O x

y
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x

y

O

 
A. 0a  , 0c  , 0d  .  B. 0a  , 0c  , 0d  . 

C. 0a  , 0c  , 0d  .  D. 0a  , 0c  , 0d  . 

Câu 28: [2D1-2] Cho hà  số 
2

x m
y

x





. Tập hợp t t c  các  iá trị của m  để hà  số đồn   iến trên 

kho n   0;  là 

A.  2; .
 

B.  ;2 . C.  2; .
 

D.  ;2 . 

Câu 29: [2D3-2] Biết tích phân  
2

1

4 1 ln ln 2dx x x a b    với a , b Z . Tổn  2a b   ằn   

A. 5.  B. 8.  C. 10.  D. 13.  

Câu 30: [2D2-3] C   ao nhiêu  iá trị n uyên của m  để ph ơn  tr nh 19 3 0x x m    c  n hiệ  thuộc 

kho n   0;1 .  

A. 11.  B. 12.  C. 13.  D. 14.  

Câu 31: [2H2-1] Diện tích  un  quanh của h nh n n n o i tiếp h nh ch p tứ  iác đều c  c nh đáy  ằn  

a  và c nh  ên  ằn  4a  là: 

A. 
22 2S a . B.

 
24S a . C.

 
23S a . D.

 
22S a . 

 

Câu 32: [2D4-3] C   ao nhiêu số phức z  thỏa  ãn 1 3 3 2z i    và  
2

2z i   à số thuần  o? 

A. 1. B.
 
2 . C.

 
3 . D.

 
4 . 

 

Câu 33: [2D2-2] Cho  a hà  số xy a ; xy b ; logcy x   ần   ợt c  đồ thị  1C ,  2C ,  3C  nh  

h nh  ên. Mệnh đề nào sau đây đún ? 

 
A. a b c  . B.

 
b a c  . C.

 
c b a  . D.

 
c a b  .  
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Câu 34: [1H3-3] Cho h nh ch p tứ  iác đều .S ABCD  c  c nh đáy  ằn  2a , SA  t o với đáy  ột   c 

30 . Tính theo a  kho n  cách d   iữa hai đ ờn  thẳn  SA  và CD . 

A. 
3 14

5

a
d  . B.

 

2 10

5

a
d  . C.

 

2 15

5

a
d  . D.

 

4 5

5

a
d  . 

 

Câu 35: [2D2-2] Ôn  An  ửi vào n ân hàn  60  triệu đồn  theo h nh thức  ãi k p. Lãi su t n ân hàn   à 

8%  trên nă . Sau 5  nă  ôn  An tiếp t c  ửi thê  60  triệu đồn  nữa. Hỏi sau 10  nă  kể từ 

 ần  ửi đầu tiên ôn  An đến rút toàn  ộ tiền  ốc và tiền  ãi đ ợc  ao nhiêu? ( Biết  ãi su t 

khôn  thay đổi qua các nă  ôn   ửi tiền). 

A. 217,695  (triệu đồn ). B. 231,815  (triệu đồn ). 

C. 197,201  (triệu đồn ).  D. 190,271  (triệu đồn ). 

Câu 36: [2D3-2] Biết  
11

1

d 18f x x


 . Tính   
2

2

0

2 3 1 dI x f x x   . 

A. 5I  . B. 7I  . C. 8I   D. 10I  . 

Câu 37: [2D3-2] Gọi  H   à h nh đ ợc  iới h n  ởi nhánh para o  22y x  (với 0x  ), đ ờn  thẳn  

3y x    và tr c hoành. Thể tích của khối tròn  oay t o  ởi h nh  H  khi quay quanh tr c 

Ox   ằn  

A. 
52

15
V


 . B. 

17

5
V


 . C. 

51

17
V


 . D. 

53

17
V


 .  

Câu 38: [2H3-2] Tron  khôn   ian với hệ tọa độ Oxyz ,  ặt cầu tâ   2;1; 3I   và tiếp  úc với tr c Oy  

c  ph ơn  tr nh  à 

A.      
2 2 2

2 1 3 4x y z      . B.      
2 2 2

2 1 3 13x y z      . 

C.      
2 2 2

2 1 3 9x y z      . D.      
2 2 2

2 1 3 10x y z      . 

Câu 39: [2H2-2] Cho h nh  ập ph ơn  c  thể tích  ằn  364a . Thể tích của khối cầu nội tiếp của h nh  ập 

ph ơn  đ   ằn  

A. 
316

3

a
V


 . B. 

364

3

a
V


 . C. 

332

3

a
V


 . D. 

38

3

a
V


 . 

Câu 40: [2H2-2] Một h nh tr  c  thiết  iện qua tr c  à h nh vuôn ,  iện tích  un  quanh  ằn  236 a . 

Tính thể tích V  của  ăn  tr    c  iác đều nội tiếp h nh tr . 

A. 
327 3V a . B. 

381 3V a . C. 
324 3V a . D. 

336 3V a . 

Câu 41: [2H3-3] Trong không gian Oxyz , Cho  ặt phẳn    : 2 2 0R x y z     và đ ờn  

thẳn 1

1
:

2 1 1

x y z 
  


. Đ ờn  thẳn  2  nằ  tron   ặt phẳn   R  đồn  thời cắt và vuôn  

  c với đ ờn  thẳn  1  
c  ph ơn  tr nh  à 

A. 3

1

x t

y t

z t




 
  

. B. 2

1

x t

y t

z t




 
  

. C. 

2

1

x t

y t

z t

 


 
 

. D. 

2 3

1

x t

y t

z t

 


 
 

. 
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Câu 42: [2D1-3] Một cái hồ rộn  c  h nh chữ nhật. T i  ột   c nhỏ của hồ n  ời ta đ n   ột cái cọc ở 

vị trí K  cách  ờ AB  là 1 m  và cách  ờ AC  là 8 m , rồi  ùn   ột cây sào n ăn  ột   c nhỏ 

của hồ để th   èo (nh  h nh vẽ). Tính chiều  ài n ắn nh t của cây sào để cây sào c  thể ch   

vào 2   ờ AB , AC  và cây cọc K  ( ỏ qua đ ờn  kính của sào). 

Q

P

C

B

K

A
 

A. 
5 65

4
. B. 5 5 . C. 9 2 .  D. 

5 71

4
. 

Câu 43: [1H2-3] C  hai chiếc hộp A  và B . Hộp A  chứa 6  viên  i trắn , 4  viên  i đen. Hộp B  chứa 

7  viên  i trắn , 3  viên  i đen. N  ời ta   y n ẫu nhiên  ột viên  i từ hộp A   ỏ vào hộp B  

rồi sau đ  từ hộp B    y n ẫu nhiên ra hai viên  i. Tính  ác su t để hai viên  i   y đ ợc từ hộp 

B   à hai viên  i trắn . 

A. 
126

275
. B. 

21

55
. C. 

123

257
.  D. 

37

83
. 

Câu 44: [2H3-3] Trong không gian Oxyz ,  ặt phẳn     đi qua  1;1;4M  cắt các tia Ox ,Oy ,Oz   ần 

  ợt t i A , B , C  phân  iệt sao cho tứ  iện OABC  c  thể tích nhỏ nh t. Tính thể tích nhỏ nh t 

đ . 

A. 72 . B. 108 . B. 18 .  D. 36 . 

Câu 45: [2H1-3] Cho hình chóp .S ABC  c  thể tích V . Gọi P , Q   ần   ợt  à trun  điể  của SB , SC  

và G   à trọn  tâ  ta   iác ABC . Tính thể tích của h nh ch p .G APQ  theo V . 

A. 
1

8
V . B. 

1

12
V . C. 

1

6
V . D. 

3
.

8
V . 

Câu 46:  [2D3-3] Một cái thùn  đựn   ầu c  thiết  iện n an  ( ặt tron  của thùn )  à  ột đ ờn  e ip 

c  tr c  ớn  ằn  1m , tr c     ằn  0,8m , chiều  ài ( ặt tron  của thùn )  ằn  3m . Đ ơc đặt 

sao cho tr c    nằ  theo ph ơn  thẳn  đứn  (nh  h nh  ên). Biết chiều cao của  ầu hiện c  

tron  thùn  (tính từ đáy thùn  đến  ặt  ầu)  à 0,6m . Tính thể tích V của  ầu c  tron  thùn  

(Kết qu   à  tròn đến phần tră ). 

 

A. 
31,52mV  . B. 

31,31mV  . C. 31,27mV  . D. 31,19mV  . 

Câu 47: [1D3-2] Gi i ph ơn  tr nh 1 8 15 22 7944x      

A. 330x  . B. 220x  . C. 351x  . D. 407x  . 
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Câu 48: [1H3-3] Cho hình chóp .S ABC  c  đáy ABC   à ta   iác vuôn  cân t i B , AB a , SA AB , 

SC BC , 2SB a . Gọi M , N   ần   ợt  à trun  điể  SA , BC . Gọi   là góc giữa MN  với 

 ABC . Tính cos .  

A. 
2 11

cos
11

  .  B. 
6

cos
3

  . C. 
2 6

cos
5

  . D. 
10

cos
5

  .  

Câu 49: [2H3-4] Trong không gian Oxyz , cho  a điể   1; 2;1A  ,  5; 0; 1B  ,  3;1; 2C  và  ặt 

phẳn    :3 3 0Q x y z    . Gọi  ; ;M a b c   à điể  thuộc  Q  thỏa  ãn 

2 2 22MA MB MC   nhỏ nh t. Tính tổn  5a b c  . 

A. 11.  B. 9 . C. 15 . D. 14 .  

Câu 50: [2D1-4] Cho hà  số 3 24 6 1y x x    c  đồ thị  à đ ờn  con  tron  h nh   ới đây. Khi đ  

ph ơn  tr nh    
3 2

3 2 3 24 4 6 1 6 4 6 1 1 0x x x x        c   ao nhiêu n hiệ  thực.  

2

y

xO

1

1

-1

-1 2

 
A. 3 .  B. 6 .  C. 7 . D. 9 . 

---------------------HẾT--------------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 

C A D B A C A A A A A A C B B D C C C D A B B D B 
                         

26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 

B B B C C A A A B A B A B C B A B A B C A A B B C 

HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1: [2D4-1] Cho số phức 7 3z i  . Tính z  . 

A. 5z  . B. 3z  . C. 4z  . D. 4z   . 

Lời giải 

Chọn C.  

Ta có 7 9 4z    .  

Câu 2: [2D1-1] Cho hà  số  y f x   iên t c trên   và c    n    t   u đ o hà  nh  h nh  ên. Hà  

số  y f x  n hịch  iến trên kho n  nào sau đây ?   

 

A.  2;1 . B.  1;3 . C.  ; 2   . D.  3; . 

Lời giải 

Chọn A. .  

Hà  số  y f x  n hịch  iến trên kho n   2;1 .  

Câu 3: [2D2-1] Tập  ác định của hà  số  
5

3y x


   là 

A.
 
 1;3 . B.

 
 \ 3 . C.  . D.

 
 3; . 

Lời giải 

Chọn D.  

Điều kiện: 3 0x   Þ  3x   .  

Câu 4: [2D1-1] Cho hà  số ( )y f x  c  đồ thị nh  h nh  ên. Hà  số c   ao nhiêu điể  cực tiểu trên 

kho n   ;a b  ? 

 
A. 2  . B. 3  . C. 4  . D. 7  . 

Lời giải 

Chọn B. .  

Nh n đồ thị ta th y hà  số có 3  điể  cực tiểu trên kho n   ;a b   

Câu 5: [1D5-1] Tính đ o hà  của hà  số e ln3xy x  . 

A.
 

1
e

3

xy
x

   . B.
 

1
exy

x
   . C.

 

3
exy

x
   . D.

 

1
exy

x
   . 

a

b

y

xO

x     2   1  3   5     

y                  
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Lời giải 

Chọn B. .  

Ta có 
3 1

e e
3

x xy
x x

     .  

Câu 6: [2D3-1] Diện tích S  của h nh phẳn   iới h n  ởi đồ thị của hà  số  f x   iên t c, tr c hoành 

và hai đ ờn  thẳn  x a , x b  đ ợc t nh  ằn  côn  thức nào   ới đây?  

A.  d
b

a

f x x . B.  2 d

b

a

f x x . C.   d

b

a

f x x . D.  2 d

b

a

f x x . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có   d

b

a

S f x x  . 

Câu 7: [2H3-1]Trong không gian Oxyz , cho  ặt phẳn    :3 2 1 0P x y z    . Vectơ nào sau đây  à 

vectơ pháp tuyến của  ặt phẳn   P ? 

A.  1 3;1; 2n   . B.  2 1; 2;1n   . C.  3 2;1;3n   . D.  4 3; 2;1n   . 

Lời giải 

Chọn A. 

Từ ph ơn  tr nh  ặt phẳn   P  ta c  vectơ pháp tuyến của  P  là  1 3;1; 2n   .  

Câu 8: [2D4-2]Tập hợp các điể   iểu  iễn cho số phức z  thỏa  ãn 3 4 5z i    là 

A. Một đ ờn  tròn. B. Một đ ờn  thẳn . C. Một đ ờn  parabol. D. Một đ ờn  E ip. 

Lời giải 

Chọn A. 

Tập hợp điểm biểu diễn cho số phức z   à đ ờng tròn tâm  3; 4I  , bán kính 5R  . 

Câu 9: [1D1-1]Tron   ặt phẳn  Oxy , cho điể   3;0A  và vectơ  1;2v  . Ph p tịnh tiến vT   iến A  

thành A . Tọa độ điể  A  là  

A.  4;2A . B.  2; 2A  . C.  2;2A  . D.  2; 1A  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Biểu thức tọa độ của ph p tịnh tiến vT  là 
1

2

x x

y y

 


 
 nên  nh của điể   3;0A   à điể  

 4;2A .  

Câu 10: [2D2-2]Tổn  t t c  các n hiệ  của ph ơn  tr nh    2 2 2log 1 log 1 log 3 5x x x       ằn  

A. 7 . B. 6 . C. 5 . D. 4 . 

Lời giải 

Chọn A. 

Điều kiện 
5

3
x  . 

Ph ơn  tr nh t ơn  đ ơn  với     2 2log 1 log 2 3 5x x x     
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2 2
2

6 10 7 10 0
5

x
x x x x x

x


         


. 

Vậy tổn  các n hiệ   ằn  7 . 

Câu 11: [2H3-1] Trong không gian Oxyz , cho  ặt cầu   2 2 2: 4 2 6 5 0S x y z x y z       . Mặt cầu 

 S  có bán kính là 

A. 3 . B. 5 . C. 2 . D. 7 . 

Lời giải 

Chọn A. 

Mặt cầu  S  có tâm  2;1; 3I    và bán kính    
2 222 1 3 5 3R        .  

Câu 12: [1D2-1] Cho tập hợp  1;2;3;4;5;6S  . C  thể  ập đ ợc  ao nhiêu số tự nhiên  ồ   ốn chữ số 

khác nhau   y từ tập hợp S ? 

A. 360 . B.120 . C.15 . D. 20 . 

Lời giải 

Chọn A. 

Từ tập S   ập đ ợc 4

6 360A   số tự nhiên  ồ   ốn chữ số khác nhau. 

Câu 13: [1D2-1] Ph ơn  tr nh 2sin 3 0x   c  các n hiệ   à 

A. 

2
3

2
3

x k

x k








 


   


, k . B. 
3

3

x k

x k








 


   


, k .  

C. 

2
3

2
2

3

x k

x k








 


  


, k . D. 
3

2

3

x k

x k








 


  


, k . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có: 

2
3 3

2sin 3 0 sin sin
22 3

2
3

x k

x x

x k










  

       
    



, k . 

Câu 14: [2H1-1] Côn  thức tính thể tích của khối ch p c   iện tích đáy B  và chiều cao h  là 

A. 
4

3
V Bh . B. 

1

3
V Bh . C. V Bh . D. 

1

2
V Bh . 

Lời giải 

Chọn B. 

Côn  thức tính thể tích của khối ch p c   iện tích đáy B  và chiều cao h  là 
1

3
V Bh . 

Câu 15: [2H1-1] Cho h nh ch p tứ  iác .S ABCD  c  đáy ABCD  là hình vuôn  c nh  ằn  a , 

 SA ABC , 3SA a . Thể tích của khối ch p .S ABCD  là 

A. 
36V a .  B. 

3V a . C. 
33V a . D. 

32V a . 
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Lời giải 

Chọn B. 

 

Thể tích của khối ch p .S ABCD  là 2 31 1
. .3

3 3
ABCDV S SA a a a   .  

Câu 16: [1D2-1]  út n ẫu nhiên cùn   úc  a con  ài từ cỗ  ài tú  ơ khơ 52  con thì  n    ằn   ao 

nhiêu ? 

A. 140608 . B. 156 . C. 132600 . D. 22100 . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có   3

52 22100n C   . 

Câu 17: [2D1-1] Cho hà  số 3 23 9 1y x x x    . Giá trị  ớn nh t M  và  iá trị nhỏ nh t m  của hà  

số trên đo n  0;4  là ? 

A. 28M  , 4m   . B. 77M  , 1m  . C. 77M  , 4m   . D. 28M  , 1m  . 

Lời giải 

Chọn C. 

Hà  số đã  ác định và  iên t c trên  0;4 . Ta có 
 

 
2

1 0;4
3 6 9 0

3 0;4

x
y x x

x

  
      

  

 

Tính  0 1y  ,  4 77y  ,  1 4y   77M  , 4m   . 

Câu 18: [2D3-1] Khẳn  định nào sau đây sai ? 

A.        d dd

b b b

a a a

f x fg x x x g x xx       . B.      d d d

b b c

a c a

f x xx x xf f x    .  

C.    d d

b a

a b

xf x f x x  . D.    d d

b b

a a

xf f t tx   . 

Lời giải 

Chọn C. 

Câu 19: [1D4-1] Giới h n 
2

2
lim
x

cx a

x b




  ằn  ?

 
 

A. a . B. b . C. c . D. 
a b

c


. 

Lời giải 
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Chọn C. 

Ta có 
2 2

2

2

0
lim lim

1 0
1

x x

a
c

cx a cx c
bx b

x

 


 

  
 



. 

Câu 20: [2D1-1] Đồ thị hà  số 
2 1

3

x
y

x





 c  tiệ  cận đứn   à đ ờn  thẳn  nào sau đây ? 

A. 
1

3
y   . B. 2y  . C. 

1

2
x   . D. 3x  . 

Lời giải 

Chọn D. 

Đồ thị hà  phân thức 
ax b

y
cx d





 c  tiệ  cận đứn  

d
x

c
  . 

Đồ thị hà  số 
2 1

3

x
y

x





 c  tiệ  cận đứn   à 3x  . 

Câu 21: [2H3-1] Trong không gian Oxyz , cho đ ờn  thẳn  

2 2

: 1

4

x t

d y t

z t

í = +ïïïï = +ì
ïï = -ïïî

. Mặt phẳn  đi qua 

 2; 1;1A   và vuôn    c với đ ờn  thẳn  d  c  ph ơn  tr nh  à: 

A. 2 2 0x y z    . B. 3 2 3 0x y z    . C. 3 2 3 0x y z    . D. 3 2 5 0x y z    . 

Lời giải 

Chọn A. 

Gọi  P   à  ặt phẳn  đi qua  2; 1;1A   và vuông góc với đ ờn  thẳn  d ; Pn   à vectơ pháp 

tuyến của  P . 

d  c  v ctơ chỉ ph ơn   à  2;1; 1du   . 

Vì d  vuôn    c với  ặt phẳn   P  nên dPn u , suy ra  2;1; 1Pn   . 

Mặt phẳn   P  đi qua A  nên  P : 2 2 0x y z    . 

Câu 22: [1D5-2] Cho hà  số 3 22 1y x x    c  đồ thị  à  C . Ph ơn  tr nh tiếp tuyến của  C  t i 

điể   1;4M  là: 

A. 3 1y x  . B. 7 3y x  . C. 7 2y x  . D. 5y x   . 

Lời giải 

Chọn B.  

Ta có 23 4y x x   . Do đ   1 7y  . Ph ơn  tr nh tiếp tuyến t i điể   1;4M  là 7 3y x  . 

Câu 23: [2D3-1] Họ các n uyên hà  của hà  số   4 25 6 1f x x x    là 

A. 320 12x x C  . B. 5 32x x x C   . C. 5 320 12x x x C   . D. 
4

22 2
4

x
x x C   . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có  4 2 5 35 6 1 d 2x x x x x x C      . 
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Câu 24: [2D1-2] Đ ờn  con  h nh  ên  à đồ thị của  ột tron   ốn hà  số sau. Đ   à hà  số nào? 

 

A. 
4 22 1y x x   . B. 

3 2 1y x x x     . C. 
3 22 1y x x x    . D. 

4 22 1y x x    . 

Lời giải 

Chọn D. 

Đồ thị hà  số c  3  điể  cực trị nên từ đáp án suy ra hà  số  à hà   ậc 4  trùn  ph ơn . 

Theo nhánh ph i đồ thị c  h ớn  đi  uốn  nên ta c  hệ số 0a   nên ta chọn ph ơn  án D. 

Câu 25: [2D1-2] Cho hà  số 4 28 10y x x    c  đồ thị  C . Gọi A , B , C  là 3  điể  cực trị của đồ 

thị  C . Tính  iện tích S  của ta   iác ABC . 

A. 64S  . B. 32S  . C. 24S  . D. 12S  . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có 34 16y x x   ; 

0 10

0 2 6

2 6

x y

y x y

x y

  
      

     

. 

Khôn    t tính tổn  quát  i  sử  0;10A ,  2; 6B  ,  2; 6C   . 

Tam giác ABC  cân t i A . Gọi H   à trun  điể  của BC , khi đ   0; 6H  . 

Diện tích ta   iác ABC  là 
1 1

. .16.4 32
2 2

S AH BC   .  

Câu 26: [1D2-2] Hệ số của 2x  tron  khai triển của  iểu thức 

10

2 2
x

x

 
 

 
  ằn : 

A. 3124 .  B. 13440 . C. 2268 . D. 210 .  

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có 

10

2 2
x

x

 
 

 
 

10
10

2

10

0

2
. .

k
k

k

k

C x
x





 
  

 


10
20 3

10

0

.2 .k k k

k

C x 



 . 

Số h n  chứa 2x  ứn  với 20 3 2 6k k    . Hệ số của 2x  là 6 6

10.2 13440C  .  

Câu 27: [2D1-2] Cho hà  số 3 2y ax bx cx d     c  đồ thị  à đ ờn  con  tron  h nh   ới đây. Mệnh 

đề nào sau đây đún ?  

O x

y
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x

y

O

 
A. 0a  , 0c  , 0d  .  B. 0a  , 0c  , 0d  . 

C. 0a  , 0c  , 0d  .  D. 0a  , 0c  , 0d  . 

Lời giải 

Chọn B. 

Dựa vào h nh   n  đồ thị: đồ thị hà   ậc  a c  hệ số 0a  , đồ thị cắt tr c tun  t i điể  c  

tun  độ   ơn  nên 0d  . 

Ta có: 23 2y ax bx c    . Đồ thị c  hai điể  cực trị cùn  nằ   ên ph i tr c tun  nên 

0y   c  2 n hiệ    ơn  phân  iệt. 

Suy ra

2

2

2
0

0

0

03 0

3

0

0

3

3

0

a

a

b

ba

b ac

ac

c

a

b

c


 
 
 

  
 

  




 

 
. 

Câu 28: [2D1-2] Cho hà  số 
2

x m
y

x





. Tập hợp t t c  các  iá trị của m  để hà  số đồn   iến trên 

kho n   0;  là 

A.  2; .
 

B.  ;2 . C.  2; .
 

D.  ;2 . 

Lời giải 

Chọn B. 

TXĐ:  \ 2D    Ta có 
 

2

2

2

m
y

x


 


. YCBT 2 0 2m m     .  

Câu 29: [2D3-2] Biết tích phân  
2

1

4 1 ln ln 2dx x x a b    với a , b Z . Tổn  2a b   ằn   

A. 5.  B. 8.  C. 10.  D. 13.  

Lời giải 

Chọn C. 

Đặt 

 

1
ln d d

d 4 1 d . 

u x u x
x

v x x


  


  

. 

Ta có        
2 2

22 2

1 1
1 1

4 1 ln 2 1 ln 2 1 6ln 2 6ln 2 2x x x x x x x x x x          d d . 

Vậy 2 10a b  . 
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Câu 30: [2D2-3] C   ao nhiêu  iá trị n uyên của m  để ph ơn  tr nh 19 3 0x x m    c  n hiệ  thuộc 

kho n   0;1 .  

A. 11.  B. 12.  C. 13.  D. 14.  

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có 19 3 0 9 3.3x x x xm m      . Xét hàm số 9 3.3 x xy . 

Ta có: 9 .ln9 3.3 .ln3 0x xy     x  . 

18

4

10

+

y

y'

x

 
Căn cứ vào BBT: YCBT 4 18m   , m . 

Vậy có 13 giá trị nguyên của m  thỏa YCBT. 

Câu 31: [2H2-1] Diện tích  un  quanh của h nh n n n o i tiếp h nh ch p tứ  iác đều c  c nh đáy  ằn  

a  và c nh  ên  ằn  4a  là: 

A. 
22 2S a . B.

 
24S a . C.

 
23S a . D.

 
22S a . 

 
Lời giải

 

Chọn A. 

 

H nh n n c  đ ờn  sinh 4l SA a   và  án kính đáy 
2

2

a
r OB  . 

Diện tích  un  quanh của h nh n n  à 22 2xqS rl a   . 

Câu 32: [2D4-3] C   ao nhiêu số phức z  thỏa  ãn 1 3 3 2z i    và  
2

2z i   à số thuần  o? 

A. 1. B.
 
2 . C.

 
3 . D.

 
4 . 

 
Lời giải

 



Cập nhật đề thi mới nhất tại http://toanhocbactrungnam.vn/ 

TOÁN HỌC BẮC–TRUNG–NAM sưu tầm và biên tập  Trang 16/27 - Mã đề thi 284 

Chọn C. 

Gọi ( ),z x yi x y= + Î ¡ , khi đ  

     
2 2

1 3 3 2 1 3 18 1z i x y        . 

       
22 222 2 2 2 2z i x y i x y x y i           . 

Theo  i  thiết ta c   
 

22
2

2 0
2

x y
x y

x y

 
    

  
. 

Tr ờn  hợp 1: 2x y   thay vào ( )1  ta đ ợc ph ơn  tr nh 22 0y =  

và  i i ra n hiệ  0y = , ta đ ợc 1 số phức 1 2z = . 

Tr ờn  hợp 2:  2x y    thay vào ( )1  ta đ ợc ph ơn  tr nh 22 4 8 0y y- - =  

và  i i ra ta đ ợc 
1 5

1 5

y

y

é = +ê
ê

= -êë

, ta đ ợc 2  số phức 
( )

( )

2

3

3 5 1 5

3 5 1 5

z i

z i

é = - - + +ê
ê
ê = - + + -êë

.  

Vậy c  3  số phức thỏa  ãn yêu cầu  ài toán. 

Câu 33: [2D2-2] Cho  a hà  số xy a ; xy b ; logcy x   ần   ợt c  đồ thị  1C ,  2C ,  3C  nh  

h nh  ên. Mệnh đề nào sau đây đún ? 

 
A. a b c  . B.

 
b a c  . C.

 
c b a  . D.

 
c a b  .  

Lời giải 

Chọn A. 

Do xy a  và xy b   à hai hà  số đồn   iến nên , 1a b  . 

Do logcy x   à hà  số n hịch  iến nên 0 1c  . Vậy c     nh t. 

Mặt khác: L y x m , khi đ  tồn t i 1y , 2 0y   để 
1

2

m

m

a y

b y

 




. 

Dễ th y 1 2

m my y a b a b     .  

Vậy a b c  . 

Câu 34: [1H3-3] Cho h nh ch p tứ  iác đều .S ABCD  c  c nh đáy  ằn  2a , SA  t o với đáy  ột   c 

30 . Tính theo a  kho n  cách d   iữa hai đ ờn  thẳn  SA  và CD . 

A. 
3 14

5

a
d  . B.

 

2 10

5

a
d  . C.

 

2 15

5

a
d  . D.

 

4 5

5

a
d  . 

 

Lời giải
 

Chọn B. 
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Gọi O AC BD   suy ra  SO ABCD  nên   c  iữa SA  và đáy  ABCD  là 30SAO   . 

Gọi M , N   ần   ợt  à trun  điể  của CD  và AB . 

Trong  SON , kẻ OH SN  thì  OH SAB . 

Ta có:  //CD SAB  nên     ; ;d CD SA d CD SAB   ;d M SAB   2 ; 2d O SAB OH  . 

Ta có 
1 1

. .2 2 2
2 2

AO AC a a    suy ra 
6

.tan30
3

a
SO AO   .  

1 1
. .2

2 2
ON AB a a   . 

Tam giác SON  vuôn  t i O  có 
2 2

2 2

. 10

5

ON OS
OH a

ON OS
 


. 

Vậy  
2 10

,
5

d CD SA a . 

Câu 35: [2D2-3] Ôn  An  ửi vào n ân hàn  60  triệu đồn  theo h nh thức  ãi k p. Lãi su t n ân hàn   à 

8%  trên nă . Sau 5  nă  ôn  An tiếp t c  ửi thê  60  triệu đồn  nữa. Hỏi sau 10  nă  kể từ 

 ần  ửi đầu tiên ôn  An đến rút toàn  ộ tiền  ốc và tiền  ãi đ ợc  ao nhiêu? ( Biết  ãi su t 

khôn  thay đổi qua các nă  ôn   ửi tiền). 

A. 217,695  (triệu đồng). B. 231,815  (triệu đồn ). 

C. 197,201  (triệu đồn ).  D. 190,271  (triệu đồn ). 

Lời giải 

Chọn A. 

Sau 5 nă  kể từ  ần  ửi đầu tiên số tiền ôn  An c  đ ợc t i n ân hàn   à 

5
8

60 1
100

æ ö
÷ç + ÷ç ÷çè ø

(triệu 

đồn ). 

Sau đ  ôn  An  ởi thê  60  triệu đồn  nên số tiền  ốc  úc này  à 

5
8

60 1 60
100

æ ö
÷ç + +÷ç ÷çè ø

(triệu 

đồn ). 

Do đ  sau 5  nă  tiếp theo số tiền ôn  An thu về  à 
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5 5
8 8

60 1 60 1 217,695
100 100

é ùæ ö æ öê ú÷ ÷ç ç+ + + »÷ ÷ç çê ú÷ ÷ç çè ø è øê úë û

(triệu đồng). 

Câu 36: [2D3-2] Biết  
11

1

d 18f x x


 . Tính   
2

2

0

2 3 1 dI x f x x   . 

A. 5I  . B. 7I  . C. 8I   D. 10I  . 

Lời giải 

Chọn B. 

Đặt 23 1t x  , d 6 dt x x . Đổi cận 0 1x t    , 2 11x t    

  
2

2

0

2 3 1 dI x f x x  
2

0

2 dx x   
2

2

0

3 1 dxf x x  
11

1

1
4 d

6
f t t



  
1

4 .18 7
6

   . 

Câu 37: [2D3-2] Gọi  H   à h nh đ ợc  iới h n  ởi nhánh parabol 22y x  (với 0x  ), đ ờn  thẳn  

3y x    và tr c hoành. Thể tích của khối tròn  oay t o  ởi h nh  H  khi quay quanh tr c 

Ox   ằn  

A. 
52

15
V


 . B. 

17

5
V


 . C. 

51

17
V


 . D. 

53

17
V


 .  

Lời giải 

Chọn A. 

 

Ph ơn  tr nh hoành độ  iao điể : 22 3x x  

1

3

2

x

x



  


 

Thể tích khối tròn  oay t o  ởi  H :  
3 1

2 4

1 0

3 d 4 dV x x x x     
52

15
 . 

Câu 38: [2H3-2] Tron  khôn   ian với hệ tọa độ Oxyz ,  ặt cầu tâ   2;1; 3I   và tiếp  úc với tr c Oy  

c  ph ơn  tr nh  à 

A.      
2 2 2

2 1 3 4x y z      . B.      
2 2 2

2 1 3 13x y z      . 

C.      
2 2 2

2 1 3 9x y z      . D.      
2 2 2

2 1 3 10x y z      . 

Lời giải 

Chọn B. 

Gọi M   à h nh chiếu của I  trên Oy  0;1;0M  
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Mặt cầu  S  tâm  2;1; 3I   và tiếp  úc với tr c Oy  có bán kính 13IM   

Vậy  S  c  ph ơn  tr nh      
2 2 2

2 1 3 13x y z      . 

Câu 39: [2H2-2] Cho h nh  ập ph ơn  c  thể tích  ằn  364a . Thể tích của khối cầu nội tiếp của h nh  ập 

ph ơn  đ   ằn  

A. 
316

3

a
V


 . B. 

364

3

a
V


 . C. 

332

3

a
V


 . D. 

38

3

a
V


 . 

Lời giải 

Chọn C. 

 

Khối  ập ph ơn  c  thể tích 364a  nên c nh  ằn  4a . Khối cầu nội tiếp h nh  ập ph ơn  c   án 

kính 
4

2
2

a
R a   nên thể tích khối cầu 34

3
V R  

34
2

3
a

332

3

a
 . 

Câu 40: [2H2-2] Một h nh tr  c  thiết  iện qua tr c  à h nh vuôn ,  iện tích  un  quanh  ằn  236 a . 

Tính thể tích V  của  ăn  tr    c  iác đều nội tiếp h nh tr . 

A. 
327 3V a . B. 

381 3V a . C. 
324 3V a . D. 

336 3V a . 

Lời giải 

Chọn B. 

 

Diện tích  un  quanh h nh tr  2xqS rl 22 .2 36r r a   3r a   

Lăn  tr    c  iác đều c  đ ờn  cao 6h l a   
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L c  iác đều nội tiếp đ ờn  tròn c  c nh  ằn   án kính của đ ờn  tròn  

Suy ra  iện tích   c  iác đều 
 

2
3 3

6.
4

a
S 

227 3

2

a
 .  

Vậy thể tích 3. 81 3V S h a  . 

Câu 41: [2H3-3] Trong không gian Oxyz , Cho  ặt phẳn    : 2 2 0R x y z     và đ ờn  

thẳn 
1

1
:

2 1 1

x y z 
  


. Đ ờn  thẳn  2  nằ  tron   ặt phẳn   R  đồn  thời cắt và vuôn  

  c với đ ờn  thẳn  1  
c  ph ơn  tr nh  à 

A. 3

1

x t

y t

z t




 
  

. B. 2

1

x t

y t

z t




 
  

. C. 

2

1

x t

y t

z t

 


 
 

. D. 

2 3

1

x t

y t

z t

 


 
 

. 

Lời giải 

Chọn A. 

Ph ơn  tr nh tha  số của đ ờn  thẳn  1  là 

2

1

x t

y t

z t





  

. 

Gọi  ; ;I x y z   à  iao điể  của 1  và  R . Khi đ  tọa độ của I   à thỏa  ãn  

2

1

2 2 0

x t

y t

z t

x y z







 
    

0

0

1

x

y

z




 
 

 0;0;1I  . 

Mặt phẳn   R  có VTPT  1;1; 2n   ; Đ ờn  thẳn  1  có VTCP  2;1; 1u   . 

Ta có    , 1; 3; 1n u    . 

Đ ờn  thẳn  2  nằ  tron   ặt phẳn   R  đồn  thời cắt và vuôn    c với đ ờn  thẳn  1 . 

Do đ  2  đi qua  0;0;1I   và nhận  ,n u   à   ột VTCP.  

Vậy ph ơn  tr nh của 2  là 3

1

x t

y t

z t




 
  

.  

Câu 42: [2D1-3] Một cái hồ rộn  c  h nh chữ nhật. T i  ột   c nhỏ của hồ n  ời ta đ n   ột cái cọc ở 

vị trí K  cách  ờ AB  là 1 m  và cách  ờ AC  là 8 m , rồi  ùn   ột cây sào n ăn  ột   c nhỏ 

của hồ để th   èo (nh  h nh vẽ). Tính chiều  ài n ắn nh t của cây sào để cây sào c  thể ch   

vào 2   ờ AB , AC  và cây cọc K  ( ỏ qua đ ờn  kính của sào). 
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Q

P

C

B

K

A
 

A. 
5 65

4
. B. 5 5 . C. 9 2 .  D. 

5 71

4
. 

Lời giải 

Chọn B. 

F

E

Q

P

C

B

K

A
 

Đặt AP a ; AQ b ( , 0a b  ). 

Gọi E  và F   ần   ợt  à h nh chiếu vuôn    c của K   uốn  AB  và AC . Suy ra 

1KE  , 8KF  . 

Ta có: 
KE PK

AQ PQ
 ;

KF QK

AP PQ
 1

KF KE

AP AQ
    hay là 

8 1
1

a b
  . 

(Hoặc c  thể  ùn  ph p tọa độ h a: Gán  0;0A  ,  0;P a ,  ;0Q b . Khi đ   1;8K  . 

Ph ơn  tr nh đ ờn  thẳng : 1
x y

PQ
b a
  . Vì PQ  đi qua K  nên 

1 8
1

b a
  .) 

Cách 1: 

Ta có: 2 2 2PQ a b  . Vì 
8 1

1
a b
 

8k k
k

a b
   0k  . 

2 2 2 28k k
a b k a b

a b

   
        

   

2 24 4

2 2

k k k k
a b

a a b b

   
        
   

2
3 2 33 16 3

4

k
k  . 

Suy ra PQ  nhỏ nh t 2 2a b   nhỏ nh t 

2

2

4

2

8 1
1

k
a

a

k
b

b

a b







 



 


250

10

5

k

a

b




 
 

. 

Vậy  iá trị nhỏ nh t của PQ  là 
2 2a b 125  5 5 . Từ đ  suy ra chiều  ài n ắn nh t của 

cây sào để cây sào c  thể ch   vào 2   ờ AB , AC  và cây cọc K  là 5 5 . 

Cách 2: 
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Vì 
8 1

1
a b
 

8

a
b

a
 


 với 8a  . Khi đ  2 2 2PQ a b 

2

2

8

a
a

a

 
   

 
 với 8a  . 

Xét hàm số  
2

2

8

a
f a a

a

 
   

 
 với 8a  .  

Ta có  
 

2

2 8
2 .

8 8

a
f a a

a a


  

 
 

 

 

3

3

2 8 8

8

a a

a

  
 


;   0f a  10a  . 

BBT của  f a : 

 

Vậy GTNN của  f a  là 125  khi 10a  . 

Từ đ  suy ra chiều  ài n ắn nh t của cây sào để cây sào c  thể ch   vào 2   ờ AB , AC  và 

cây cọc K  là 125 5 5 .   

Câu 43: [1H2-3] C  hai chiếc hộp A  và B . Hộp A  chứa 6  viên  i trắn , 4  viên  i đen. Hộp B  chứa 

7  viên  i trắn , 3  viên  i đen. N  ời ta   y n ẫu nhiên  ột viên  i từ hộp A   ỏ vào hộp B  

rồi sau đ  từ hộp B    y n ẫu nhiên ra hai viên  i. Tính  ác su t để hai viên  i   y đ ợc từ hộp 

B   à hai viên  i trắn . 

A. 
126

275
. B. 

21

55
. C. 

123

257
.  D. 

37

83
. 

Lời giải 

Chọn A. 

Gọi    à khôn   ian  ẫu. 

Có 10  cách   y ra 1 viên  i từ hộp A . Khi  ỏ viên  i   y từ hộp A  vào hộp B  th  số  i tron  

hộp B  là 11. Khi đ  c  2

11C  cách   y 2  viên  i từ hộp B . Do đ  ta c    2

1110n C  . 

Có 4  cách   y ra  ột viên  i đen từ hộp A . Khi  ỏ viên  i đen   y từ hộp A  vào hộp B  th  số 

 i trắn  tron  hộp B  vẫn  à 7 . Khi đ  có 2

7C  cách   y 2  viên  i trắn  từ hộp B . 

Có 6  cách   y ra  ột viên  i trắn  từ hộp A . Khi  ỏ viên  i trắn    y từ hộp A  vào hộp B  thì 

số  i trắn  tron  hộp B  là 8 . Khi đ  c  2

8C  cách   y 2  viên  i trắn  từ hộp B . 

Vậy c  tổn  cộn  2 2

7 84 6C C  cách   y theo yêu cầu  ài ra. Do đ   ác su t cần tính  à 

2 2

7 8

2

11

4 6 126

10 275

C C
P

C


  . 

Câu 44: [2H3-3] Trong không gian Oxyz ,  ặt phẳn     đi qua  1;1;4M  cắt các tia Ox ,Oy ,Oz   ần 

  ợt t i A , B , C  phân  iệt sao cho tứ  iện OABC  c  thể tích nhỏ nh t. Tính thể tích nhỏ nh t 

đ . 

A. 72 . B. 108 . B. 18 .  D. 36 . 
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Lời giải 

Chọn B. 

Đặt  ;0;0A a ,  0; ;0B b ,  0;0;C c  với , , 0a b c  . 

Khi đ  ph ơn  tr nh  ặt phẳn     là 1
x y z

a b c
   . 

Vì    đi qua  1;1;4M  nên 
1 1 4

1
a b c
   . 

Thể tích của tứ  iện OABC  là 
1

. .
6

OABCV OAOB OC
1

6
abc . 

Áp   n    t đẳn  thức AM-GM ta có 
1 1 4

1
a b c

   3
4

3
abc

 108abc  . 

D u  ằn    y ra khi 3a b  ; 12c  . 

Vậy tứ  iện OABC  c  thể tích nhỏ nh t  ằn  
1

.108 18
6

 . 

Câu 45: [2H1-3] Cho hình chóp .S ABC  c  thể tích V . Gọi P , Q   ần   ợt  à trun  điể  của SB , SC  

và G   à trọn  tâ  ta   iác ABC . Tính thể tích của h nh ch p .G APQ  theo V . 

A. 
1

8
V . B. 

1

12
V . C. 

1

6
V . D. 

3
.

8
V . 

Lời giải 

Chọn C. 

Q

R

P

S

A

B

C

G

 

Gọi R   à trun  điể  của BC , ta có 
.

. .

.

1 1

4 4

A PQR

A PQR S ABC

S ABC

V
V V

V
   . 

Mặt khác ta   i c  
.

. .

.

2 2

3 3

G APQ

G APQ A PQR

A PQR

V
V V

V
   .  

Vậy . .

2 1 1
.

3 4 6
G APQ S ABCV V V  . 

Câu 46:  [2D3-4] Một cái thùn  đựn   ầu c  thiết  iện n an  ( ặt tron  của thùn )  à  ột đ ờn  e ip 

c  tr c  ớn  ằn  1m , tr c     ằn  0,8m , chiều  ài ( ặt tron  của thùn )  ằn  3m . Đ ơc đặt 

sao cho tr c    nằ  theo ph ơn  thẳn  đứn  (nh  h nh  ên). Biết chiều cao của  ầu hiện c  

tron  thùn  (tính từ đáy thùn  đến  ặt  ầu)  à 0,6m . Tính thể tích V của  ầu c  tron  thùn  

(Kết qu   à  tròn đến phần tră ). 
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A. 31,52mV  . B. 31,31mV  . C. 31,27mV  . D. 31,19mV  . 

Đã sửa so với đáp án gốc 

Lời giải 

Chọn A.  

Chọn hệ tr c tọa độ nh  h nh vẽ. 

x

y

B'

M N

AA'

B

 

Theo đề  ài ta c  ph ơn  tr nh của E ip  à 
2 2

1
1 4

4 25

x y
  . 

Gọi M , N  ần   ợt  à  iao điể  của  ầu với e ip. 

Gọi 1S   à  iện tích của E ip ta có 1

1 2
.

2 5 5
S ab


    . 

Gọi 2S   à  iện tích của h nh phẳn   iới h n  ởi E ip và đ ờn  thẳn  MN .  

Theo đề  ài chiều cao của  ầu hiện c  tron  thùn  (tính từ đáy thùn  đến  ặt  ầu)  à 0,6m  nên 

ta c  ph ơn  tr nh của đ ờn  thẳn  MN  là 
1

5
y  . 

Mặt khác từ ph ơn  tr nh 
2 2

1
1 4

4 25

x y
   ta có 24 1

5 4
y x  .  

Do đ ờn  thẳn  
1

5
y   cắt E ip t i hai điể  M , N  c  hoành độ  ần   ợt  à 

3

4
  và 

3

4
 nên 

3 3

4 4
2 2

2

3 3

4 4

4 1 1 4 1 3
d d

5 4 5 5 4 10
S x x x x

 

 
       

 
  . 

Tính 

3

4
2

3

4

1
d

4
I x x



  .  

Đặt 
1 1

sin d cos d
2 2

x t x t t   . 
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Đổi cận: Khi 
3

4
x


  thì 

3
t


  ; Khi 

3

4
x   thì 

3
t


 . 

 
3 3

2

3 3

1 1 1 1 2 3
. cos d 1 cos 2 d

2 2 8 8 3 2
I t t t t

 

 



 

 
      

 
  . 

Vậy 
2

4 1 2 3 3 3

5 8 3 2 10 15 20
S

  
      

 
. 

Thể tích của  ầu tron  thùn   à 
3

.3 1,52
5 15 20

V
  

     
 

. 

Câu 47: [1D3-2] Gi i ph ơn  tr nh 1 8 15 22 7944x      

A. 330x  . B. 220x  . C. 351x  . D. 407x  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có c p số cộn  với 1 1u  , 7d  , nu x , 7944nS  . 

Áp   n  côn  thức  

   1 2
2 1 2.1 1 7

7944 7 5 15888 0
2 2

n

u n d n n n
S n n

         
        

 

 

48 /

331
 

7

n t m

n loai



  


.  

Vậy 48 1 47.7 330x u    . 

Câu 48: [1H3-3] Cho hình chóp .S ABC  c  đáy ABC   à ta   iác vuôn  cân t i B , AB a , SA AB , 

SC BC , 2SB a . Gọi M , N   ần   ợt  à trun  điể  SA , BC . Gọi    à   c  iữa MN  với 

 ABC . Tính cos .  

A. 
2 11

cos
11

  .  B. 
6

cos
3

  . C. 
2 6

cos
5

  . D. 
10

cos
5

  .  

Lời giải 

Chọn B. 

a

a

2 a

H N

M

A B

D C

S

 

Gọi D   à h nh chiếu của S  lên  ABC , ta có: 

BC SC

BC SD





 BC CD   và 

AB SA

AB SD





 AB AD  . 

https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775
https://www.facebook.com/nguyenthanh.luan.100046?fref=gc&dti=665874403588775


Cập nhật đề thi mới nhất tại http://toanhocbactrungnam.vn/ 

TOÁN HỌC BẮC–TRUNG–NAM sưu tầm và biên tập  Trang 26/27 - Mã đề thi 284 

Mà ABC   à ta   iác vuôn  cân t i B  nên ABCD  là hình vuông. 

Gọi H   à trun  điể  của AD , ta có //MH SD  mà  MH ABCD  . 

Do đ  HN   à h nh chiếu của MN  lên  ABC . 

  ,MN ABC   ,MN NH MNH . 

2 2SC SB BC  2 24a a  3a . 

2 2SD SC DC  2 23a a  2a . 

tan
MH

NH
 

1
.

2
SD

AB


2

2

a

a


2

2
 . 

2

1
cos

1 tan



 



1

1
1

2





6

3
 . 

Câu 49: [2H3-4] Trong không gian Oxyz , cho  a điể   1; 2;1A  ,  5; 0; 1B  ,  3;1; 2C  và  ặt 

phẳn    :3 3 0Q x y z    . Gọi  ; ;M a b c   à điể  thuộc  Q  thỏa  ãn 

2 2 22MA MB MC   nhỏ nh t. Tính tổn  5a b c  . 

A. 11.  B. 9 . C. 15 . D. 14 .  

Lời giải 

Chọn B. 

Gọi E   à điể  thỏa  ãn 2 0EA EB EC    3;0;1E . 

Ta có: 2 2 22S MA MB MC  
2 2 2

2MA MB MC    

     
2 2 2

2ME EA ME EB ME EC      2 2 2 24 2ME EA EB EC    . 

Vì 2 2 22EA EB EC   khôn  đổi nên S  nhỏ nh t khi và chỉ khi ME  nhỏ nh t. 

M   à h nh chiếu vuôn    c của E  lên  Q . 

Ph ơn  tr nh đ ờn  thẳn  :ME

3 3

1

x t

y t

z t

 



  

. 

Tọa độ điể  M   à n hiệ  của hệ ph ơn  tr nh: 

3 3

1

3 3 0

x t

y t

z t

x y z

 





 
    

0

1

2

1

x

y

z

t




 
 


  

 . 

 0; 1;2M  0a  , 1b   , 2c  . 

5 0 1 5.2a b c      9 . 

Câu 50: [2D1-3] Cho hà  số 3 24 6 1y x x    c  đồ thị  à đ ờn  con  tron  h nh   ới đây. Khi đ  

ph ơn  tr nh    
3 2

3 2 3 24 4 6 1 6 4 6 1 1 0x x x x        c   ao nhiêu n hiệ  thực.  
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2

y

xO

1

1

-1

-1 2

 
A. 3 .  B. 6 .  C. 7 . D. 9 . 

Lời giải 

Chọn C. 

X t ph ơn  tr nh    
3 2

3 2 3 24 4 6 1 6 4 6 1 1 0x x x x        

Đặt 3 24 6 1t x x   , ta c  ph ơn  tr nh 3 24 6 1 0t t        

Dựa vào đồ thị th     c  3 n hiệ  phân  iệt với 1 21 1t t     và 31 2t  . 

Khi đ  ph ơn  tr nh: 
3 2

14 6 1x x t    c   a n hiệ  phân  iệt. 

3 2

24 6 1x x t    c   a n hiệ  phân  iệt. 

3 2

34 6 1x x t    c   uy nh t  ột n hiệ . 

Vậy ph ơn  tr nh đã cho c  7  n hiệ  thực. 


